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REGIA CELSITUDO 



Uum diil multumque dub;ta* 
verim,. an mihi fas effet RE- 
GIAE TUAE CELSITUDINI 
hanc qualemcumque meiim dc 
Maximis & Minimis Gpellain 
dedicare, animum tandem eie- 
sit FEKDINANDI II. Medicei Magni Etru- 
riae Ducis Humanitas, qua Vincennj Viviani 
liaud abfimili fuper argurnento Opus egregi- 
um in- fuae clientelae praefidium aJfcifcere 
minime detrefravit. Fateor equidem, me inge- 
nio ac doftrina haudquaquam effe tanco cum 
Viro comparandi.ni; veruntamen fcio , quan- 
rum apud Te, 1'iincipum Clementiffime , in 
precio habeantur Mathematicae Difciplinae 
univerfae, atque eae potiffimum, quae Juven- 
tutis Etrufcae profedui magis conducunt . Ala- 
ctior pra<"ierca fum fadtus, quod animadver- 
terim, Tuarum Virtutum fummam intra he- 
fce tantummodo fines non cocceri. Quis enim 
jgnorac, quantoj-rre ceteras omnes nobiles Fa- 
cultates foveas ac tuearis, quot praemijs & 
honoribus afficias? Cui compertum non eft, 
* i quan- 




quanrum Ipfe quoque excellas in Philofophi- 
cis, praecipueque in ea Etbices parte , qua 
docemur, temperandis pertutbationibus , cra- 
dendifque cupiditatum elementis animum vin. 
cere?Quem fugit, quot amoris, & munificen- 
tiae praebeas argumenta in Populis imperio 
Tuo fubicctis gubernandis, nullis enim mentis, 
corporifquc laboribus parcis , ut eos perbeatos 
cfficias? Satis eft Te femel intueri, tecumque 
colloqui, ac verfari, ut in amorem Tui ne- 
mo non confeftim arripiatur; teftis Vindobo- 
na, teftis Neapolis, teltis Roma ; hae fiquidem 
Urbes tanto praeclararum Tuarum laudum, 
ac Virtutum ftudio, & admiratione funt ca- 
ptae, ut ibi nullo unquam tempore tanti Princi- 
pis memoria fit interitura . Hoc optima Tuorum 
Auguftiffimorum Parentum inftitutio,& educa- 
tio, hoc illuftrium Proavoruin Tuorum iramorta- 
litate digniffimorum Exempla pollicebantur. 

Sed iifa ceteris praedicanda rclinquam , ipfe 
enim tanto oneri Jonge impar, eximias Virtu- 
tes Tuas admirari ac fufpicere dumtaxat con- 
tentus, Te fupplexoro, ut perexiguum hunc 
laborem meum in fidem & tutelara Tuam exci- 
pere noo dedrgnerjs , quod Te pro Regia Tua 
Clementia libenter ac benigne mihi conceffu- 
tum non diffido . 

Humillimttt lamttlus & StthAittts 
Jucobns 's Andreas Tommafini 
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Kaeclariffima Se Maximfs, & 
Minimis Matbefeor parr a fum- 
mlr Virh cum tjctertbut , tumt 
recentioribus nnllo non tempore 
fuit exettlta , pulcberrimitmqtte i/t 
hoc genere antiquitatis monumeit' 
tum efly ut omner norunt , ApoN 
lonij Pergsei Liber, qui Maxima, & Minim a 
ad feEiionet Conicas pertinentia completlitur : oput 
non fine Rtipubbliea Litterari* detrimento dik 
in tenebris oblivionit confepultum, inde uero re- 
pertum, citrn Vincentius Vivianus ingeniofif- 
Jimam fuam Divinationcm jam perfeccrat. Ve- 
rum qtioad ea Maxima, & Mimma, qttae loca 
plana , ut Mathematicorum merbit utar , intuen- 
tttr, feu quae per elementarem Geometriam cx+ 
planart pojfunt, pauca admodum prifci Geome- 
triae deprehendtrunt % nsel certe pauca eorum in- 
menta ad nos pcrvenerune , quemadmodum ex 
Pappi Alesandrini ColIeSionibut dignofcere efl. 
He ifiiusmodi Problemata ab ipfit fofocrtntnr, 
id in caujfa fortajfe fuit , quod ea non parum 
dijficilia repercrint ; faltem jndicio cJarijjimorum 
Geometrarum proxime elapfi faecnli ita cenfc- 
hantur, propterea quod Fermarius duo generis 
biijttfce Sroblemata TorriceliiQ refohenda pro*> 
pofttit, quae tamcn cnm Torricellius , tum Vi- 




visnus felicitcr enodarant, & Cavalerius, prae- 
claros eorum conatus tmitatns , nnitts ex bifct 
ditobnt foliitipnem in fuis Exercitationibas Geo~ 
tnetritis ( lieet in aitxiiiam perperam acccrjtta 
eJiipji ) tontinnavit. P. Mounr^ius Fabii do- 
Btfftmus & 'pfe fui ttmporis Gcomctra ipforiim 
Ctnturiam elaboravit, non nimis tamen faufta 
ewnCHy mitlta Jiqttidem ii ijs Pioblematis im- 
pcrfe&a^ & nonnanqtiam falfa permiftnit ; mtd- 
tA y ut qncm finxerat animo Pro^ojic.ontim »«- 
merum explcrety fatilia invextt , qaae 'vcl con- 
trahcnda^ prorfus omitteiidtt nidcba/ttttr ; mttl- 
ta deniqitc •vitiofe fertgit xkm hca flana in 
folida cammutauit ; ex qtto diiatefcit httjusmodi 
Ftohlematum pcr Geometriam eommttitcm diffol- 
Dendorum diffiealtas , Qmd pinra? Pappus ip r e t 
fitmmas cetcroquin Geametra , in fphaera folido~ 
ttum fuperjicict aeqttalcs bahentiam m- xima o- 
Jlendetsda rem actt no>! tetigit , ftta cnim de- 
wanjlratio non or.nies cylindros reilos , neqite 0- 
mnes tonos reclos comjhchtttr , adeoque pro fu- 
fpecla meritd baheri poterat . Ceteri <verd qui 
tdem Tbeorema fynthettce tentaritiit > polysdra 
non funt praetergreff , quare ntdlus adh.-tc qjtod 
fciam dtmonjlrattonem geometricam completam 
quoad foitda in Injlttutiombus nfnrpata exbibuit . 

Jam quinqae circiter antti ef/luxertint , ex 
qtto iffe ab Amlco iu Math-.maticts apprime *uer- 
fato fa) excitatus, fttbeijivis plerumqae teni- 
pori- 



(a) 1'eCrus Giannifli Tiiticr.fis 



foribits meas bac tn re experiri 13'ires t'n/litui t 
m ijt me Trablematis exercens , quae ad ele- 
tnentares Inftitutiones tantummodo fpetlant, ne- 
ie ttlla SeBione Coitica in ijs etabarandis 
Kie abufttrum tonflitui , utpote qni ea , qttae 
natura fui plana funt Trol/emata , ad foli- 
da renocare , reprtbendendum , & a politiori 
Xleometria aliennm effe cttm famma Cartefio per- 
(uafum baberem, ntnje me unquam Algsbrae Car- 
tefianae, uel Ne^tonianae oratulum, ut ita di- 
tam , conjulturum , ut quorfnm ittgenij mei t)i- 
res enadtrent , tidere pofftm ; quod eqnidem 
praefliti, paueijfimis exteptis cafibur, in quibui. 
poftmodam <vcl defperatam , *vel perdifficthm $ra* 
blematum enodationem comperi . 

Satis bono notabiliorum folutiomtm numera 
toaUo, quitm m bifce dtutiiit immorari fcrne* 
teffaria ftudia uetarer , mi a nouis folutio- 
t/ibut indagandis ahftinm , Interea opus iffud 
■animo reputant , Adoleftentibus profuturum fam 
arbitratus, qttttm medium inter Inftitutionts Geo- 
wetrieasy Conicafque SeBiones locum obtineat, 0\ 
aliquod in deihonftrando difcrimen pro argumcn- 
■ti ah ijsdem Inftitutionibut diffimilitudine prae> 
feferat ; accedat, qnod aliquam infiniti gtqmttri- 
ci priiis ipfis incognitam, ist intxpeBatam notionem 
fitbmtniffrat . 

1« demonftrationibttt syntbetica mttbodo ufut 
fum , proptereaque operae pretitim effe duxi cun- 
tlas Tropqfitiones per Tbeoremata tnumiare. Et 
Jane fi res ad mhum refeeeturj Troblema illai 
* 4 <fl 



ejt , q"od analytitam mthoium cxigtt , 
(JC ^/-j/e-/ ufurpahant Geometrae , quippe quumi 
Platoni trihuatur, •yel certe ab ejux Hchla pro- 
dterit. Euclidl fitnt Troblemata ea, quae fi 
eorum exptanatio lyntbetica fpettetar , tn Theo- 
rematum numerum efient referenda. Non idcir- 
cd tamen ille culpandns, quam faepe contra- 
tlior, & clartor fit Froblematis (nunciatio . 

Algebricis praeterea notis demonftrationes haf- 
ce dejigna^viy tum ut merborum brcuitati con- 
fttlercm, titm stt Adolejcentnm ftudiofarnm com- 
modit injervirem, qui tmo quafi ohtutu totur» 
ratiocinationis ordinem dilucidius contuentur , 
tum at hifce notis tempcftive ipfi aftuefcant, 
a writate enim aberrant fi qui fiifpicantnr , 
biijufcemodi notas methodum femper argstere ana- 
lyticam . Q^od p' noftra baec Theoremata in 
•vera Troblemata, per analyticam Veterum me- 
tbodttm refoluta, conuertere , ad ingemttm otlen- 
tandum libniffet , per eadem prope vtftigia jam 
peraHae demonftrationh nohis erat retrcgredien- 
dum , & inutrfa metbodo demonftratio concin- 
nanda, qaae qiiidem exercitatio Tironihui ap- 
prime conducibilis efe fotefl ; immo nsero mi- 
ror ex tot Mathematicis , qui wva* tnsliri 
Inftltutiones Gtometricas afeclarunt , ntminem 
adbuc extitiffe , qui ut haec Platonicae Sebolae 
demonfirandi ratio in ijf emineret , adlaba- 

Vat ld 'em Tbeorema mtiltimodis, faltem plerttmqne; 
demonftrare dccrewrffm, fed nc nimio plus opns 
jtiere- 



fuc c refc e re t , confiliiim mutdi)!, ii dd mentem 
acuendam fludiofis Adolefcentibus praefiandum re- 
linquens. Eadem qttoqtie de caufa maximum pro- 
timis , aitt minimum in Theoremate adeffe pro- 
aunciavi, demonfirationem hitc tantummodo dire— 
tlam tn medium ajferre tontentus , dignoftere 
namque Tiro facile potcrit , cur ubi alterum fup- 
petit , alterum defideretur. Itidcm maxmio aii» 
qito, vel minimo reperto, maxiina, mel mini- 
ma fecundaria, fine jam repertis proximtora per- 
fequi, paucis exceptis cafibus , praetermifi j id 
enim demonflratione probe percepta , follertia qua- 
dam adbibita , faepenumero , p ttott femper , 
erustttr . Interea nonnitllas demonflrationes , ut- 
pote elegantiores , ac methodo , quam elegeram 
accommodatas , ab Aucloribus mittuatas fum; quas, 
quum in libris editis profient , adeoque fitb o- 
mnium oculis cadant , fingillatim hic recenfere, 
Jwventutis profsctui untce tntenttts , fupsrmaca- 
neum cxiflimavi . 

Deniqne in toto Opere nnllo negocio Tiro ani- 
madvertet , omne Theorema , quod maximum exhi- 
bet* fuum Theorcma inwrfum habere, quod mi- 
nimum fujficiat; & rurfus nullum ejfe Tbeo- 
rema, quod minimum enunciet , qum babeat 
inwrfum Thcorcma, qtiod maximutn tncludat ; 
prttetereaque cum in Geometricis fatit profece- 
rity perjpiciet, hu)ufmadi Theoremata, licet loca 
flana fint, conducere pojfe maximis, & mini- 
mis indagandts cum m SeSionibus Contcis, tum 
in qmbufdam alijs Carvir* quotict ti hbttum Jit, 



X 

exercendi ingenij gratia, ea Gcometriae linea- 
ris oj>e perfcrutari . 

Si cxccUcntijfimorum hominum fententia mint- 
jne ambigitur, quin de maximis , &■ minimts 
doBriva rebus fbyficis ivgenti Jit adjumento i 
fi magni nominis Mathematki jtirc eonqtteruntnr, 
hac tempefiate ob nimium Aitalyfeos fludium exa- 
ilam meterum Geometrarnm demonfirandi ratio- 
ncm ncgligi* ac frofemodnm in dcjuetttdtnem abijf- 
fe; ji Edmundi Halleij, & Roberti Simpfo- 
ni, Ht alioi illnftres Vtros praeteream , qui Dcl 
in medtjs Analyfiarum recentiorum imicntis fe 
in bac quoque palaeffra extrccre non dcftiterunt, 
exempla funt imitanda ; fure confido, ut hic qua- 
lifcumque meus labor haud./uaquam injucitndur , 
frorfttfque intttilis babeatnr . 
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MAXIMIS, ET MINIMIS 

ad tmirrvTiaNEs geometmcas 

ACCOMMOD AT IS 

P A R S I. . 
L I B & R t 

Dt Trianguiis, Quadrilateris , if Potygonis . 
THEOREMA L 

{. TJ 1 X omnibus triangulis DCE , DIE ( Fig. i, ) /» 
t-j eadem bafi DE conjlisatis , vertitrfque in retfa AB 
pofitione data babentibus, triaogulumOCE., angulos DCA, 
ECB cam retla AB aeqaales ejficiens miniraa circumdatur 
perimetro . 

Dem. DemilTa ad AB normali EF, produc DC, donec 
ipfi EF paricer produdlae occurrat in H, & junge IH. 
Oh angutos aequales FCH, FCE, erit HF = FE, adoo- 
que CH = CE,IH = IE. Sed DH eft minima omniura 
aggregatorum DI+IHi ergo «iam aggreg.icum DCf-CE = 
DH, erit minimum omr.ium DI+IE = DI+IH, Pofita igitur 
DE communi , patet Theorema . 

CoKOLl ARIVM, 

5. Datis extra reflam AB ex eadem parte duobus- pun- 
Ais D, E, ad iplam agantur diiae rediae DC, CE, quae 
A in C 
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in Qcoeuntes, angulcs DCA, ECB aequales efficiant; ag- 
gregatum DG+CE.erk minimum omnium aggregatorum 
DlflE, quae duabus alijs quibulcumque reftis DI,'1E, 
ex ijsdem punftis in eandem reflam ad angulum rjlE in- 
cidenubits fcaberi pofiunt. ... _ 

T H E O R E M A II. 

3. Inter omnia triahgula BAC, DAE { Fig. 1. ),qntte 
angalot i><c;i«/M BAC, DAE aequalet , & altitudinem 
AI , ex angu/is verticalibut in bajtm fubje&am deiritjfam , 
babent communem , triangulum ijojceies ABC minima 
bnji , minimo crurum angulum verticaleiu ejjitietitium 
eggregato, adeoque minima perimetro, & area mini- 
ma ajficitur . 

Dtm. Qaoniam cruribus aequalibus AB, AC interjacens 
latus AD < AE, faaa AF = AE, junge BF. Triangula 
ABF, ACE, ob angulos BAF, CAE aequales, erunt aequa- 
lia, fcfimilia, adeoqucBF = CE; Sed ang. AEC < ACD, 
feu DFB <! ABD, & ABD < ADC =: BDF; ergo poclori 
jure DFB < BDF, quareBD < RF =CE; pofitaquc com- 
muni DC, fiet BC < DE; qnod trat primum . 

In AF ■ s AE fumpta AH = AB, junge BH. Anej. 
AHB = HFB+FBH; fed ang. AHlt = ABH - ABDt 
DDH; ergo AliDfDBH = HFBtFBH. Jam verd ACB >■ 
AEC, feu ABD > HFB; ergo a»g. DBH < FBH, adeo- 
que DH < HF. Se3a igitur AM = AC, quum fit ME 
f= FH, erit ME> DH. Ab ME aufer MN = DH, eric 
ABtAC =3 ADfAN; ergo ABtAC < ADtAE; quod erat 
fecundum & tertium . Quartum patec . 

CoROLLARIUM I. 

4. Qud propius cruri AB eft latus AD, triangulum DAE 
minorem habet bafim , minorem fummam laterum augu- 
lum verticalem efficientium, minorem perimetrum, ac 
minorem aream ptae reliquis , excepto ilbfcele BAC , ux 
liquec . 

CgftOL* 



PARS I. LfBER t. 3 

CoROLtARIUMlI. 

5. Si quilibet angulus FAG, fixo vertice A, ita in !a- 
tus uttomque agiretur, ut crura AF, AG a fubje£ta PQ^ 
utrinqut: indefinite protrafla portioncs, veluti BC, DE , 
abicindant; hujusmodi portionum minima tuncerit, cunv 
latcra AD, AE, vei cum anguli ADE, AED licnt aequa- 
les. Caeterac verd poniones recifae alijs minores erunt, 
cum crura AD, AE, vel ciim anguii ADE, AED acqua- 
litati inagis appropinquabunt . 

CoROLLARIUM III. 

6. Interomncs red.is BC, DE {Fig. 3.) , quae anguli 
acuti MANcruribus AM, AN in infinitum protenfis utrin- 
que terminatae , rectas AB, AC, AD, AE fub aequalibus 
ftltituiiinibus AI> AH fccent; itla BC, quae trianguluni 
ifofceles ABC claudit, efl ' tninima , aggregatum ABfAC 
crurum di£li anguli MAN minimnm refcindit, 5t trian- 
gulom BAC minimae areae, minimaeque perimetii effi- 
cit; adeoque haberi facile poteft re£la illa, quae dempta 
BC, hujosmodi fun£i:ones minimat prae cereris peragat. Ee 
hic animadvertendum, quod fi centro A, radio AI defcri- 
batur circulus FIK, re£larum BC, DE interfectio in. re- 
clae BC ilimidio, pariterque reftae DE punftum D ultra 
pundum F, ubi circulus crus alterum AM fecat, nunquam 
cadere poterit; quare portio BF erit ( ex parte cruris al- 
terius AM ) locus omnium recbrum ultra minimam BC 
termiuatarum. Si vero-anguius MAN non fuerit acurus, 
fed re£Vus , vel obtufus , tunc locus punflorum. D fotec 
femper minor quam BF; nam fe£la ex punflo F dilcedens 
fecare nequiret cru; AN, fed eidem elfet parallela in 
primo cafu, divergens iu lccundo, ut in fig. ,\. videreeft. 

T H E O R E M A III. 

7. btter omnia tritingula , in qmbut bajes & altitu- 
dinesjunt aequales,iJofte!es maximum babet engulum vtr- 
ticalem , & minimam perimetrum. 

A 1 Dei», 
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Dtm. Scantibus ijsdem quae in Theor. nmec. (3 ), po- 
fita DL = BC f Fig. i. ), juufiaque AL.erit triang. DAL 
= BAC, ang. autem DAL < BAC, fitita femper ubicum- 
que tsm punclum D, quam punflum L in retla 1(1 re- 
periantur; led trianguium ifofceles BAC in hoc quoque 
cafu minima cingitur perimetro (i.); ergo &c. 

COROLLARIUM I. 

8. Inter omnia triangula, in quibus bafes, & attitudl- 
tie> funt aequales, illud, quod ad ifofcelifmum magis vcr- 
git, maximttm habet prae reiiquis dempto ilbfcele angu- 
Jum vtrricaiem, mintmnmque perimerrum ■ Id per Fig. t. 
conftruftionem facillime demonftratur , fi ibi AB, DE po- 
nantur parallelae . 

Quin etiam quoniam fumpta CLmCI ( Ftg, i. ), jun- 
ffifque LD, LE, oftendi nullo negotio poteft, elle LE 
( cx parte convergentiae DE cum AB ) minimam refta- 
rum ID, !E> St contra LD maximam; in triangulis ae- 
qualibus HID, HLD bafi communi IID infiftentibus la- 
tera HI, ID minus ab ifofcelilmo diltabunt quam lare. 
ra HL, LD, adeoque HltID<HLfLD, feu El+ID < 
EL+LD; quapropter ex omnibus triangulis in eadem bafi 
j)E conftitutis.illud DEI, excepto DCE jam invento(t.), 
•minimam prae ceterii habebit perimetrum, quod ( ex par- 
te diveigentiae bafeos commuriis DE ab AB ) vertice I 
ad punfium C vel aequaliter, vel propius accedet. Ubi 
apparet , quod (i dufla redta quavis terminata HD fe- 
cante AB podtione datam in in C, fumptifque hinc in- 
de a punfto C duobus punQis aequidiftantibus I, L, jun- 
gantur HI, ID, HL, LD, potTumus ( cognita ratione ma- 
jorii, vel minorii inaequaliratis, quam habet HC ad CD) 
determinare, quaenam fumma ex duabus HltlD, HLfr 
LD, vel quifnam l-x duobus angutis HID, HLD fit tninor. 

CoROLtARIUM II. 

9. Inter univerfa triangula aequalia minimam aequila- 
terum habet perimetruni. Si negasi fic aliud trianguhiro 



PARS I. LIBER T. j 
BDC ( Fig. ;. ) hujusmodi proprierare praedlrum, cujus daa 
faltem latera BD, DC fint inaequalia. In eadem ba(i BC 
conftituatur triangulum ifofcelei ABC «equale eidem tri- 
angulo BDC; habebit ABC perimcrrum minorem quarn 
BDC, quare BDC non eft illud, quod minimam habet 
perimecrum ; & hoc femper, donec ad triangulum aequi- 
latcrum deveniatur. 

THEOREMA IV. 

10. Tnter omnia triangula ABC, DBC ( Fig. ). auae 
bafes , ac perimetrot aequalei babent , ififielti ABC ma- 
xima area, maximo cnguto verticali , & maxjma gaadet 
altitudine . 

Dem. Quoniam perimetri func aequales, vertex D eft 
infra parailelam bafi 1JC (7.); ergo jun£tae AD parallela 
BE cadet infra balim BC. Protrahe DC ulque ad BE, & 
j-unge AE, quae cruribus AB, AC interjacebit - Eric ang. 
BAE> BDE num. cit. adeoque potiori jure BAC > BDC; 
cetcra patent. 

CoftOLLARIUM I. 

11. Inrer omnia triangula , quae bafes , ac perimetroi 
aequales habent, illud, quod ad ifofcelilinum magis ap- 
propiuquar, maxima area, maximo angulo verricali , & 
maxima prae cereris, excepto ifofcele, fruituralritudine. 
Id facile dignofcitur revocato CoroH. 1. Theor. antec. 
(8.), & codem hujus Theor. adhibito ratiocinio. 

CoROLLARir/M II, 

11. Incer univerfa triangula ifoperimetra aequilatenim, 
eft maximum. Demonllr.uur fimili fere modo.quo Theo- 
rema inverfum (p.), quamobrera inrer omnia trianguli 
ifoperimetra , ifolceles illud poft aequilaterutn erit ma* 
jut, quod ad aequilaterum propius accedet. 

L E M M A. 
ij. Triangula dutt angnios invicem atquaitt habentit 
A 1 frnit 
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fant ut yetJangula , ex lateribus angnlot aequales effi- 
cientibiis . 

Dem, Tri.ingulis ABC, ADE ( Fig. 6. 7. ) circa cam- 
munem angulgm A conlticutis , junge CD. EHt triang. 
ABCsADC = A B:AD, pariterque trinng. ADC: = AC; 
AE;quare multiplicando, fiet triang, AllC: ADE = AB.AC- 
AD.AE. Q. E. D. 

.T H E O R E M A V. 

- 14, Inter umnia trinngula ABC, FBC (Fig. 5.), quae 
euguht verticales.it bajes aequales babeuc, ifhjeeiet ABG- 
maxima perimetro, maxima area, mnximo reciariguh BAC, 
& maxima prseditum efl ahitudine ab angulo verticaii 
in latns fubjectam demijfa . ' ■ 

. Dem. Si triangula AliC, DilC nequalibus cnnftarent fub 
scqu.ili bafe perimctris, trianguli isofcelis ABC angulus 
IIAC forer, m.ijor angulo IiDC (10.); ergo ut angulusBFC 
angulum BAC adacquet, cfie debec. iufra anguium BDC; 
quo pofito, cetera patcnc. 

CoRO LLAHIUM L 

- 15. Ergo intcr omnia triangula (ealeris, in quibus an- 
guli vcmcales, & bafcs funt aequales , illud , quoii ad 
jlclceles propius accedit, per idem ratiocinium Coroll. 
I. Tiieor. antec. (11.) fuperftru&uro . ina)ori prae cete- 
^is perimetro , area majori , majori -urum rectangulo , 

majori gaudebit aicitudine ab angulo vnnkali in la- 
tus iubje&um demifia. 

CoROLLARI V M II. 

16. Quutn inter omnia triangula reflangula in bafi., 
bus aequalibus conftiiuta, ifofceles maximum habeat cru- 
rum augulum reQum componentium aggregatum, aper- 
tum efi, ex omnibus quadraris, quae bina affumpta.area- 
rum Ibmmas aequales liabenr , quadrata duo invicein 
aequalia maximo perimecrorum aggregato ditari; aiieo-' 
que bina ilia quadrata, quorura iatera fuuc_ ad aequali- 
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lEanm propinquiora , cetera majeri perimetroram nggre> 
gato antecellere , ut Ope femicirculi res fit manifefta. 
' . M 0 N I T U M. 

17. Quod 1 de quadratis demonftravimus , locum etiam 
«htinet- in figuris quibufcumque planis ejusdem generi» 
qune lint litnUes, quae binae linc aftumpcae, quaeque 
dittorum trinngulorum crura .cij-ca angulum re£tum pro 
lateribus homologis agnofcanc ; quod pro ceteris ca(i- 
bus, in quibus quadratorum quoad maxima fic minima 
affeSiones lieterminantur, femel indicalfe brevit.nis gra- 
tia fufficiac; figurarura enim planarum limilium perime- 
tri , funt in flmplici , areae in duplkata larerum homo- 
logorum ratione. Figuras autem planas tjusdtm gtntrtt 
illas appelb , quae eodem cum laterum , tum angulorum 
numero conftalit . 

T H E O R E M A '■ VI. 
- 18. Inter omnia triangltl.t , in quibus anguli vtrtica- 
les , £r artae Jmit aequitiei , ifefceles minimim babet 
bafim, maximam altitudiuem ab anguio verticali in la- 
tus fubjctlitm demijfain , if minimam pirimetrum . 

Dem. Sit ABC ( lig. 8. ) triangulum ifofceles , cujus 
slcicudo AI, bafis BC, & EDC fcalenum, cu jus altitudo DH, 
balis EC;eorum anguli atquales BAC, EDC, & fitui, uC 
in figura. Ob arens ( aequales, ftabic AI:DH 

=*EC:BC; fed propter angulum EBC ex figurae conftru- 
clioiie obtufum , punflum Ecadtt infra pun&um 0, a- 
deoque EC>,BC; ergo AI> DHj quod erat prhnum, & 
ftcundum . t j- ■ 

Triangulum ifofceles ABC,( Pig. p. ) , & fcalenum ADE 
ipfi aequale ita connediantur , ut anguli aequales in A 
ceincidant ;& bafes BC, DH fe in aliquo pUWito inteffe- 
cent . Punflum iftad interfe£tionis{ acceptopunfloD quorl 
cft infra. B ) efie nequic jn -dimidio F baleos 0C, necul- 
m> duila fiquidem DH per F, fi ex B agatur BK para!- 
lela firuri AC, orit triangi HFCaBFK, propterenque tri- 
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jng. HFC <JBFD , quod hypothefi adverfatur. Punclum 
jgitur interfeftionis eric in L citra putiQum F. Sed runc 
demiffis ex L ad crura AB, AC norn»ljbu5, confht , nor- 
malem duihm ad cras AC eflc aitera majorem ; ergo 
EC <BD, adeoque pofitis A8+AE commuiiibus , ob BC < 
DE, erit trianguli ABC perimeter miiior perimetro tri- 
auguli ADE; quvd erat tertiam , 

CoROllarium I. 
1$. Intetr omnia triangula fcalena, in quibusanguli ver- 
ticales, fc areae funt aequales; illud.quod ifolceli ma- 
gis appropjnqujt, minorem prae ceteris habet perimetrunf, 
minorem bafim , & majorem altitudinem ab angulo ver- 
ticali inlatus fubjetfnm demiflam ; Si emm AC {Frg. 8. ) 
minor fit quam AB, & DCminor quam AC, erit fempcr 
BC < EC; cetera fimilem allato requirunt ratiocinium. 

CoROLLARIUM II. 

ao. Ex omnibus triangulis reclangulis aequalibus, ifo- 
fceles minimam habet perimetrum , minimam bafim, & 
maximam altitudiuem ex angulo re&o iti bafim demifiam. 

CoU-OLLARIUM III. 

11, Ex omnibus reftis BC, DE ( Fig. p. ) quae dari 
anguli A cruribus AM, AN indelinite protenfis utrin- 
que tcrminatae triangula aequalia ABC, ADE abfcindune 
illa BC, quae triangulum ilbfceles ABC claudir, elt mi- 
nimg ; ceteris vero minor in pari cafu eft jlla, quae> 
duo crura AB> AC ad ifoicelilmum propitiquiora con* 
jungit . Quapropter. 

C O R O L L A R I V M IV. 
>1> Si per punflum dacum F intra angulum quemlibee 
MAN plures re£he BC.DH tranfeant cruribus AM, AM 
utriiiquc terminatae; illa BC, quse in dato punQo F bi- 
/ariam secabitur, erit minima , minimum cum ipfis cru- 
ribus refe£tis efficiec triangulum ABC, minimum reflan- 
gulum 
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gulum BAC (13. ) minimam eorundem erurum refeclo- 
rum fummam ABtAC, adeoque triangulum ABC mini- 
mae perimtcri daudec. EHe autem BC <DH ex eo quo- 
que percipicur , quod quum angului DBF major fic an* 
gulo FHC, du3a BG, quae faciat ang. FBG= FHC, erit 
PG excejTui , quo DH fuperat BC. Quin etianj. 

COtOtUIIVH V. 

- xj, Sire&aBC fecans duas reflas quafcumque OM, EN 
convergentes , vel divergentes , taciat utrinque cum il- 
lis angulos aequales OBC,ECB, erit omnium DH ipfani 
bir.in.im in F iecantium , & retfis ijsdem OM, EN hinc 
inde tefminatarum ,minima. Esquo ftatim colligicur , in- 
ter omnes reflas, quae per angulum F (Fig. 10. 11. ) 
qundnri , aut rhombi AHFC cranieunr, illa GB, quae 
cuni tateribus AH, AC produttis angulos AGB, ABG ae- 
quales facit , effe minimam ; haec enim in puneto F bi- 
fariam fecatur. Similiter fi angulorum H, C ( Fig. 11. 
H, ) quadrati, aut rhombi AHFC vertices duae re3ae 
HL, MN ita traijcianr, uc anguli LHF, NCF lint aequa- 
les, rc&a GB, quae ab angulo F bifhriam fecatur erit 
minima, qnippe quae angulos KGIf, MBG curn reftis KL, 
MN aequales gignit. ldem accidit, fi figura BHFCD 
lit polygonum regulare , aut irregulare, dummodo ejus 
latera BH, DC pzornfta angulos LHF, NCF cum late- 
ribus aequalibus HF, FC aequales efticiaiit . 

THEOREMA VIL 
14. Inttr emnia triangula ABC, CDE (Fig. 8. ), ia 
qtiibns anguii verticalei, & perimetri funt aequaln, ifbfie. 
ht ABC maiimnm habet aream, maximum crurum AB, 
AC reQangutum, miniraam bafim, & maximam altitudinem 
ab angulo verticali in bafim fnbjeQam demiffam. 

Dem, Stantibus quae in Theor. VL(i8.)> fi perimecri 
fiant aequales, trianguli ifbfcelis area evadet maxima , 
auod erat primum . & fecundum (ij.). 
Si tri angula, ABC, DBC eandem baiim BC, & aequ 1- 
les au- 



io r>£ MAxmis , sr umims 

les angulos verticales A, D habentia conlideventur , ifo- 
fceies ABC maxima dngeretur perimetro (14.); ut igi- 
tur perimeiri, fianc aequales, oporcet, uccriangulum DBG 
crefcac , evadarque ex. gr, DEG, quo Sibfceli ABC apta- 
to , ut in ttgura , evidens eft, ob angulum ohcufum EBC, 
bafim BC crianguli BAC fore fcmper minorem baii EC 
trianguli ifoperimetri DEC,- quod erat tertium. 

Si in rriangulis ABC, FEC n hguli vercicales, At alcitu- 
diiiesfotenc aequales, triauguli ilolceiis ABC perimeter 
forec minima (})-; ergo uc perimecri recldantur nequales, 
neceife tft, ut triangulum fcalenum EFC, faivo angulo 
vercicali, deprimatur, flatque ex.gr. BDC, adeoque, ejus 
altitudo minor evadac ; quod erat qaartum. 

C O R O L t A B I V M f. 

25-Incer omnin criangula fca!ena,iu quibus anguKver- 
tica.cs , & perimccri func aequales; illud, cujus latera ad 
ifofcelismum magis accedunt , majorem prae ceteris ha- 
bet aream, mejus crurum redtansulum. minorem baiim, & 
majorem altitudinem , ab angulo vcrcicaii in lacus fubje- 
ttum demiilam. Hoc infcrtur per idem ratiocinium im- 
meris ip. 15. 4, accommodacum . ■-■ 1 •<■,<■ 

C O R O L L A E 1 U M II. , . ' 

ifi. Inter omnia trianguia re^tancrnl.i - ifoperimecra , 
ifofcelcs maximam habec areani , minimam baitm , it 
maximam altirudinem , ex angulo , reflo .i.n hypothcnu,- 
fam demiflam. 

COR.OLLARIUM ,-i^.v, a rv" f« 
17, Idcirco incer omnia triangnla refhngula cum ae- 
qualia (10), tum ifoperimetra , ilbfceles nggregaro ex 
laterum quadracis minim» afficicur. Et viciflim inter. 
omnia triangula reitangnla, in quibus aggregnta qun- 
dratorum ex lateribus aequancur, ifofcel*! maximaitt 
haber cum. aream, tum perimetrum ■ 
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COROLLARIUM IV, 

.18. Ex omnibus reclis BC, DE ( Fig. 9. ), quae da- 
tt anguli A crunbus AM, AN iiidefinite excurrentibus 
utrinque terminatae tiiangula ABC , ADE ifoperime- 
Cra Jeparanr, iiia BC , quae triangulum ilbfceies ABC 
claudit, eft minitna ; reliquis autcm minar in pari 
cufu eft illa, quae duo crura ail ilbfcelifmum propin^ 
quiora conneQit. Neque hic etiam eft pntetereundum, 
puridiim L, ubi DE infra pui^um B exiens, 6c BC 
ie inreriecant, neque in diinidio F ipfius BC, neque 
■ultra , fed citra [annun cadere pofle, Etenim quoniam 
DE^BC, ut rriangulorum ABC, ADE perimetri fint ae- 
quales elTe debet BD <! EC ; duira igitur ad DE refla 
lii patallela cruri AC, quia AE < AD, erit BI <, BD, a- 
deoque BL<LC.. l., ...k 

TJEIEOREMA VIII. 
sp, tnter omnia triangula , in qttibus angiili •aerti- 
tsltt , & crarnm ipfas efjicientiuiii aggregata acquantur, 
ifefceles, miiiimam habet bafim , minimaffl perimetram , 
maximam eream , maximum ex ipfis cruribns red/ingii* 
lum , & maximam altitudiitem ex atiguld vcrticali in 
hafttfl demiffam. .■ .-. 

. Dem. Cum in rriangulis ABC, DBC ( Fig, 5. ) a n- 
guli BAC , BDC funt aequales, & bafis BC communis, 
tmngulum ifofceles ABC raaxima praeditum eft peri- 
meero (14.); quare BAfAC > BDfDC ; ut igitur ifta 
laterum aggrcgara fiant aequalia , opus cft, vt crus nl- 
terum trianguli DBC crefc.it . Crefcar igitur DC ufque 
in E, ut (it ' BAtAC = BDfDE ; liquet , fore bafim BC 
«inprem bafi BE, adeoquc triangulum ABC perimerrum 
habere mhiorem perimetro triauguli DBE , & ita fem- 
per; qutd erat prtmnm, & fecundum. . 
; Siaiiguii aequales BAC, BDEin unumcoeanr,ur in Fig. 
9. & ponamus triangula ABC , DAIi.eile aequali.i; crit 
LC < DB, ucccs, qt«e nuper (jS.) denionitratinnrs uc 
igitur 
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jgitur triangula ABC, ADE evadant quoad duo latera 
circa angulum communem A ifoperimetra, augere opor- 
tet CE, adeoque triangulum ADE contrahere; qaod erttt 
tertium , & quartam (i}.); quintam patet. 

Corollauium I. 

30. Inter omnia triangula , in quibus anguli vertica- 
les, & crurum circa ipfos aggregaca aequantur, illud, ex- 
cepto ifofcele, mtnorem habet bafim , mittortm perime- 
trum, majorem aream, majtu ex ipfis cruribus rectangu- 
lum, & majorem alcitudinem ab angulo verticali iu ba- 
(im fubjectam demifiam, quoi att ilbfcelilmum ( ratio- 
ne habira ad didta iluo crura ) magis appropinquat. Pa- 
tec per hujus Theor. ratiocinium ad num, 15. aptatum, 
& ex BC ( Fig. 9. ), quae feparet latera AB, AC ab 
asqualitate miuus diftantia quqm AD, AE. 

CoROLLARluM LT. 

31. Ex omnibus reclis BC, DE ( Fig. 9.), quae dati 
anguli A cruribus AM, AN indefinite productis utrinque 
terminatae refecanc triangula ABC , ADE fummas AB 
t AC, ADfAE aequales habentia ; iila BC, quae tri- 
angulum, ifofceles ABC claudic, eft minima, & idem 
triangulum ABC minimae perimetri , maximae areae » 
maximi ex diclis cruribus recraiiguli, & maximae alci- 
tudinis exangulo verticali in baiim demiHae formac. Haec 
autem omnia recta ilta* excepta BC, prae ceteris effi- 
cit. quae triangulum ad ifolcelismum in di&is cmn- 
bus raagis appropinquans fecernic. 

COKOLLAR.ItfM III. 

ji. Si recla quaevis A8 ( Fig. 10. 11. ) bifariara in 
C. et non bifariam in D fecetur; omnium reclangulorum 
CH, DI ( Fig. 10. ) exfegmentis prodeuntium qaadra- 
tum CH erit maximum; & onmium rhomboidum acqui- 
aiigulaium CH, Dl ( Fig. 11. ) rhombus CH erit ma- 
ximut. Scu, quod eodem,' recidit, omnium rectangu- 
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Jorum ifDperimetrorum quadratum eft maximum, ac mt. 
tiimam habet diagonalem . Similiter omnium Hiomboi- 
dum ifoperimetrarum , & aequiangularum rhombus eft 
maximus, ac minimam haber diagonalem AF prae dia- 
gonalibus AE per angulos aequales traduflis. Hujusmo- 
di autem magnitudines maximae, aut minimae jecunda- 
riae facile haberi poiTunt . Defcripto enim circa dia- 
metrum AB (.JFig. io- ) femicirculo ALB, ere£lifque ad 
peripheriam normaluVs CL, pM, DN , perfpicuum eft, 

reftang. APB!>ADB, quia PM > DN, adeoque reflan- 
gulum illud, cujus latera ad aequalitatem magis acce- 
dunc, efie ceteris ifoperimetris , quadrato non compu- 
tato majus ; & fic de rhomboidibus ifoperimetris , & ae- 
quiangulis , quae rcftangulis ifoperimetris fmc propor- 
lionales, ftatuendum . 

CoROLLARlUM IV. 

3J. Quoniam ACfCF= AF ( Fig. 10. ) & ADfDE, 
— * „1 _* „1 _i _» „1 _» __ i 

= AE, erit ACfCF < ADtDE; feu ACfCB <ADtDB; 
nimirum quadratorum ex duobus ejusdem rectae fe- 
gmentis genitorum mitiima funt illa, quae a fegmen- 
tis aequalibus cfiiciuntur; quoad cecera vere , mint- 
r* femper erunt illa duo , quorum latera ad aequa- 
litatem magis accedent ; fane redta normali AF pro- 
piuquior tninor eft longinquiori quavis AE. 

COROLLARIUM V. 

)4. Propterea it Ex omnibus triangulis ifoperimetris 
ABC, DBC ( Fig. 8. ) in eadembafi BC conftitutis, ifo- 

fceles ABC habet aggregatum ABtAC minimum prae ag- 

_ i _i 

g rc gato quOYis alio DBfDC quod multo magis iit ve- 
rum, 
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rum, fi triangula fint acqualia (7.) % s Si refta BC ( fV^. 
p. ) anguli dati MAN crura traijciens abicindat por- 
tiones aequalts AB, AC, & alia rc&a DH ejusdem an- 
guli cruribus interccpra ipfam BC bifariam iecet in F; 
quadrata laterum oranium in triangulo ilbfcele, nimirum 

ABtACtBG formabuntcomparatead' quadrara ADt AH 

tDH v.inimum 3ggregatum ( 21.) ): Quadrata laterum 
in rhombo minima lemper ernnt prae latemm quadra- 
tis in rhomboide qualibet ifopenmetra , hoc eft 4. 

AC <iADt»UE ( Fig. 11. ); idem de quadrato cora,- 
pnrate ad omnia reftangula ifoperimetra. 4: Tandem, 
ijsdem retenris figuris, 4AC< 4AD.DE (ij). 
THEOREMA IX. 
3S- •mnia triangula, in qaibus anguii verti- 

ralcs , & areae funt aequales , triangnlum ifofceles , 
habet crurum aequales angulos componentium aggregatum 
minimum. Id ex demonftratione Theor. VI. (iB) fit 
raamMum . 

CoROLLARIUM I. 

36. Inter omnia triangula, in quibus anguli vertics- 
Ics, & areae funt aequales, triaiigulum ad ifoicelifmum 
propinquius habet crurum circa aequales angulos aggre- 
gatum reljquis crurum aggregatis, excepto ifofceie, fin- 
gillatim minus (19). 

CoKOLLAKIUM H. 

57. Inter omnia reftangula aequalia , quadratum mi- 
nimam habet perimetrum , ac minimam diagonalcm ; pa- 
rircrqnc inter omnes rhomboides acquales , & aequian- 
gulas , rhombus iplis aequiangulus , & fingiltatim acqualis 
mini* 
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minmam haber perimecrum, 4; minimam diagonalem 
prae illis omnibus, quac per angules aequales traducun- 
mr. Dempeis vero quailrato in primo cafu, & rhombo 
in fecundo, redlangula, & rhamboides , itt quibus lace- 
ra func aequalirati propinquiora , minorem prae ceteris 
pcrimetrum, ac minorem diagonalem comparate nd re- 
Jiquas per anguios aequales tranfeunces retinenc. 

CoROLLARll/M III' 

38. Quidrara laterum in rhambo minimnm «ggregs. 
tum potiori jure femper efficient comparate ad aggre- 
gatum quadratorum ex lateribus in rhomboide qualiber 

ipfi aequili , videlicer^AC <J»ADt iDE ( Fig. 11. ); 
quod etiam in.quadraro prae omnibus redtangulis aequa- 
libus obrinec ( 33) . 

" T H E O H. B M A X. 

30. Vniverforum triangu/orum quaad duorum laternm 
fummam ifoperimetrorum , ififieles , in quo duo ifia la- 
tera invicem aequalia angnlum reflum ejfciunt, ejl ma- 
ximum . 

Dem. In triangulis ABC, ADC, AEC { Fig. 14- ) 
aequalia otnnia lacera CA , CD, CB, CE, ponaturque 
laeus AC commune, ue in figura , & angulus ACB re- 
dtus. Demilfi; ex punctis D, E ad balim AC normali- 
bus DH, EL , dudlaque per pundtum B redtae AC 
parallela MN, perfpicuum cft , forc produdtum AC. 
HD p.iricerque AC.LE minus unumquodque produflo AC. 
CB, ec adeoque triangultim redtangulum ACB maximum. 
Sed unumquodque criangulum ifofceles eft maximum prae 
omnibus criangulis, quae circa aequalera angulum habent 
lacerum inacqualium aggregatum aequale aggregaro cru- 
rum aequalium ejusdem triangiiii ifofceIis(jp.j; ergo &c. 

CoROLLARIUM I. 

4». Ex omnibus triangulis quoad duo iatera ititcr fe 
inaequalia ifoperimetris , iilud, cujus crura angulum re- 
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3um formntitia ad sequalitatem m.igis accedunr, erit , 
cxcepto ilbfcele reclaiigulo, reliquis majus . Si enitn la- 
ms commune AC non fir aequale (ingatii lateribai in- 
vicem aequalibus CD, CB, CE, femper perfiHic trian- 
gulutn reclangulum ACB maximum, quicumque fTnt ati- 
guli non recli ADC, AEC, quia altitudo BC femper eft 
major fingulis altitudinibus DH, EL. Inter triangula ve- 
rd reQangula , illud, cujus latera circa angtilum rectum 
ab aequalitare minus diicrepariti eft , tfofcele lion com- 
putaco, ceteris majus (30.). 

CoROLLARlUM II. 

41. Omnium rhomboidum ifoperimetrarura reflanga. 
lum ifoperimetrum eft maximum. 

CoROLLARIUM III. 

41. Ex univerfis parallelogrammis ilbperimetri» qnsdra- 
mm eft maximum, & aggregatum ex laterum miadratii 
rhombo cxcepro , habec minimum ). 

CoRoLLARICM IV. 

4;. Ex omnibus triangulis, altitudinum, ac bafium sg- 
gregata aequalia habentibus , itlud , in quo altitudo ba- 
iim adaequat, eft maximum. Etenim fi in triangulis ifo- 
fcelijs ABE, FCK ( Fig. 1 j. 16. ) quorum altitudinei AC 
FH, fueric ACfBE = FHtGK; & ACaBE; Sumptis al- 
titudinum dimidijs CD, HI, erit quoque BCtCD = GH 
tHI;fed BCsCD; ergo junftii BD, GI, triang. BCD 
>GHI, adeoque rriang. ABE >• FGK , Idem vatet de 
triangulis fcalenis aBE, fGK fub aequilibus bafibus BE, 
GK, aequalibufque altitudinibus ac, fh. 

THEOREMA XI. 
44. fnttr omnia aggrigats , quat haheri poffuttt, Auo 
quaclihet triattguhrum omttium aequaYtum tttterit accipi~ 
endo ; tllvd , 1»od fft a duobut cruribus aequ.libus tri- 
anguli retlanguli ijojcrlit^ efi minimuni . 

Dem, 
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Dtm. Sinc duo triangaia aequali.i ABC, DEF ( F/>, 
17. 18. )■ ac triangulum ABCdr itofceles , & reflangu- 
lum in Ai dico efle ABt AC < DE t F.F, feu AB+AQ 

< DE t DF, fcu AB r AC < DF t FE. Etenim finge tri, 
angulum ifofceles HGI { Fig. ip. ) in G rea.ingulum el- 
ft triangulo DEF quoad latera GH + GI, DE + EF ifo- 
perimetrum; illud erir hoc majns ( Jp). Uc igicur triaiw 
gulum GHl fiat aequale, & fimile criangtila ABC, adeo- 
que criangulo DEF aequale evadac, etiam ejus crura ae- 
qu.dia GH, GI imminuantur , oporcec; ergo ABfAG 

< DE+EF. Eodem ordine ratincin.indo , ofteiidetut, AB 
*AC<DEtDF, & ABt AC<DFtFE. (i- E, D, 

CoROLLARIUM I f 

4;. Ex omuibus aggregatis, quae darl pofTunc, duo 
quaelibet criaHgulomm omnium .lequalium, exdulb rect.m- 
gulo ifofcele, latera acciniendo; itlud , quod fit a duo^ 
' bus cruribus, quae trianguli reihnguli angulura rectuin 
conflituunt , Cc ad aequalitatem magis acccdunt, efl re- 
liquis minui. Sit enim ABC hujusmodi triangulum re- 
aangulnm aequale alio fcaleno DEF; conclpe triangulo 
ABC aliud criangulum redhngutum GHI Simiie, habent 
crurnm circa angulum rettum G aggregatum GHtGI 
= DEf DF; eric GHI majus triangulo DEF (4°-): pro. 
fequere Theoreuutis demonftrati rariociirimn, Coro(* 
lanutn conftabit, 

C o n 0 l t a it 1 " m H. 

46. Ex omnibus rhomboidibus aequalibus rcdlangulunj 
ipns aequale mimmam habet pcrimetrum . 

COROLLARIl/M III, 

47. Ex univerfis parallelogramrais aequalibus quadraturft 
minimtm habet perimetrum adeoque potiori jure mhh 
mutn ex laterum quadratis aggregjtum (3j). 

COROLLARIUM IV. 

48. Ex cmnibus triangulis aequalibu?, illud , cujus aF- 
tEcuda bafini adaequat, minimum Uabet ejusdcm aftitu- 

li ' dipis, 
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dlnis, ejusdemque bafeos agij-eg.rum. N, m fi in rrian- 
gulis ilolcelijs aequalibus AUE, FGK ( Fig. ic. itf ), 
quorum alntudmes AC , FH, criangulum \BE h.beac 
AC=BE, lumpris alciiudinum ditnidiji CD, I 'I, juncW-- 
que BU, Gl, trbr.culum rcetai.guhim ifofceles BCD , (e - 
quale rriangolo reaaitgulo GHl praebebit Kt-tCD *i 
GH f HI, adeoque etiaih AC. t HE < FH t GK ; quod eri- 
am de iriaugulii fcalems aI3b, i'Gi£ fub eadem conditiQ- 
«e iii maniieftum . 

T H E 0 R E M A XII. 
49. Ex ommbus triangtttis , qnae in eadem br.fi CD 
( Fig. :o. ) conjiitnca , vcrticts bahentin reffa pgfitun* 
data AM, (ktn ipfa CD ex parie punffi D canvtrgentr; 
triangiilum CFD , m/iw vtrtieem V wtedta proportitnalit 
FH /««• CF, CD ( ex parte angttli CEi'' minoris fu» 
camplemetito CEM ) dflerminat , maximo ajficitur angu- 
It vtrticali CFD. 

Dcm. Quiim enim llr FE = CE. ED, cric FE tangena 
circuli per puncla C, D, F tranleuntis, uc in figura; fed 
qqiliber sngulusCHD eidem arcui COD infiftens, & cir- 
ciiniferinih terminatus, qui angulum CFD adjequat , . 
major eft nngulo refpondente CID, cujus vcrtcx I fic 
in portione, AE-.ergo nngulus CFD > CID. Praeterea fi 
in EM fumarur EL= EF, antjulus CLD erir paricer maxi- 
jr.us omnium angulorurn CMD intra convergentes AM, 
CD exiftenrium , & verticibus re^am EM attingentium. 
Sed faeile colligitur, angulum CFD majorem eile angu- 
lo CLD; porcio enim CPD circnli majorii.LDC, quae> 
fultinec angulum DLC, miimr eft portione COD circuli 
minoris FDC, quae fuftinet angulum CFD. Ergo angu- 
ibrum omnium, de quibus eft quaeftio, anguius CFD elt 
titMximtst. C\ E. D. 

C O t O l U R I » M" I, • 

;o. Si CD producta ev.idat rettae AM normalij, an- 
guli CFD, CLD lient aequales, adeoque erit uterquc 
cetcrorum maximus . 

CoKcr.. 



r ARS I. LIBER I. (p 
CogotUMPM II. 
_$i, Ex hoc igitur Theorennre, & cx Thior. Ht. (7.) 
diitimus, ex daiis tluobus punflis ab e.dem pnrce ex- 
tn rea^m poficione ilacam duas reftas a4 eandenj in, 
cliuare , quae maximum angulum efficunC, 

CoHOLI. AP.IUM III, 

51. Produflis C[, CF. CI,, CM, pacet, omnium angu. 
lorum DIQ, ULS, DMT angulum Dfft efle mintmnm , 
T H E O R E M A XIII. 
5J. Si frinagulorum quorumlibrt ABC , AEF ( flg, 
»1. il. ) «tngulum A communem babcntinm bafes ornwf 
BC, EF _/> ifl f-)«c7o aliqim P interfcccnl ; diit , retfan-, 
fulum BpC, foorf a bafeos frtanguli ifipelis ItAC />#»■■. 
tiombus effxcitur, ejjc omnium EFF niinimum. 

. DfM. Produflo in Eig. i%\ cruro AH> ■mgolus HBF, 
five BCF>BEP; quare CG eilidens aiigu,kim PCG^IiiiP 
kcabit EF in aliquo puncto G. J.im vero propcer triiiri. 
gula fimilia BEr\ PCG habemus BP| PlUFG:PC, adeo. 
quc SP. PC-sEP. PGi fert EP, PG«SEiV PFi crgo BP. 
PC. < EP. FF. Q. E. D. 

CdROLLARIlI M 

1 54. Si ex dato intri aiigulum A puncto P demittatm 
ad reflam AD angulum iplUm bifjriam Jeaantenr 49IH 
malis PD, quae anguii crurihus fit utrinque termin.tai 
reaanguium fub fegmentfs BF, PC eric mistimum om- 
fiium retlangulorum EPF fub fegmencir EP . *F qua* 
»i_mvis angulo applicacarura .EF per : jiicgi. tlacum pun* 
ftura P tr3nfeunrium , ' } 

.T H R 0 E: H" M A (jWXk 
5f. __■* omnium i ferfendieulariam.a. tr.ivngulorum tum 
Mtqualium, turn ijiipcrimetr»rum angnlis.ad bajcs fobje* 
ffas dcmiffarum, aggregatis; illud.quedfit i» 'friangu/f 
acquilate re , ejl m:iximum. 

Jd ex diclif ( j». ix. ) fponcc Jluit. 

S 1 Coitoj.- 
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' C o •» b t t a tn v ti 

$6. Vtciflim inter omnia trisngub, in quibus aggre- 
gita i-x perpendicularibiis ab angulii in bafes lubje,- 
ibs iltrmiflis funt ciqualjn, aequilirteTum minimam lia- ' 
bet cum aream , tum perimetrum , . 

T 4i- E O R B M< A XV. 
S?,' Trianguli reSanguli tfofceiii AFB ( Fig. aj. 
34. )'A*jf Ali bifariam ia C «Awjft, w.Vr AH, AG- 
media pioportivnalis AE invt-niatnr ; dsinde ex pun- 
ilo E ereSa ufqne adlaius FB normaii ED , jw.lfa- 
que AD , /jC^- o/^/if <7// tajfra A8 excitetur nwMdlis 
VG; tum fupra , vel infra AD y»dv» Ad, «- 

ifne excitata iifque ad bajim AB vormati dg , b« hom 
demijfa normali de ; omnium Acfcg r/f AEtEG mi- 
nim.im. * 

Dcm. Quoniam AF = AE.anguli AFD, AED re- 
Ct\, St AD lpfis fubjedli communis, trisngula AFD, AED 
erunr aequalia , ' 3i fimilia, adeoque augulus FAB bifa- 
riim dividetur ab AD. Age DH ipli AF parailelam, 
& junge GuV Ob angulos ADH, DAH aequales, erir 
AH = HD,quare per tria punob A.D.G- tranlTbft cir- 
culus, cujus centrum H, tangens BF . Angulus igitur 
reflus ADG miijor angulo AdG , ac proinde quum nor- 
malis dg punanm g ultra punctum G ncceflario' cadat, 
erit AFtFG <; Atteg. <i- E. D. 

, .... .'■ s C H O L i O N. 

' <8. Quum llt EB = ED, eB^ed, erit EG tertia pre. 
pdrriohHlis poft AE, EB; * eg tertia proportioiultf poft 
Ae, eB. 

T II E 0 R E M A XVJ. 
!9 Sit rftla -AB' { Fi-. ij. ) lifarlam fetla in C. 
~tt «ou bifariam in E, ila «t habeatur Aii:AE = AE; 
AC ; fiiqne pratttrea angolus qnilibet DAB , duflaqu* 
BM parallela reil.te DA , p*r E agatur MD retlis 
AD, BX utrinBkt' ttrmhhUa; dita aggrcgatum trtaage- 
• hium 
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hrem fimUhm AED, BEM efli emniam pojfibilhm tri- 
gnguiorum fimilium AFD, BI-N ix atttrtut reSae DN 
tum AB *»«r feSim F genitorum minimum, 

D*m. Inventa EG tema proportionali poft AE. EB, 
liec non FH rertia propornonali puft AF, FB , junge 
BD. Triang. BEM:BED = Mfc:ED = BE:E A = EG£B ; iti- 
demque triang.BED:BAD= E1):AB; ergo ex atquo IIEM: 
BAD = EG:ABi red triang, AED:BAD = AE:AB; ergo du- 
as hdbemus an.logias. 

BEM.-B A D = EG: A B 
AED:BAD= AE:AB 
Eoiiem prorfus ordinc duae aliae invenientur analogne. 
.. - BFN-BAD=FH:AB 
AFD:BAD=AF:AB 
Quare permutando, & cnmponendo , triang. liEMt 
AED:BFNtAFD=AEtEG:AFtFH.Sed AEtEG eft mini- 
mum { 57. )i &c. 

THEOREMA XVII. 

tfo. Sint ABC, DCE f Fig. 16", 17. ) duo triangula 
fimilia angnlos aequaies Jibi obvertentia . In eorttm ba- 
fibus pofitis in diredum confiituantur alia tiuo triangu- 
la BFC , CGE, q:tae fimul jumpta triangulis ABC, DCE 
Jiat ifiperimetra ; tiito in triangulis fimtlibut aggre- 
gatum tltitudinum , boc e(i AHtDI , ejje maximum. 

Dem. Demifije normales AH, Dl producantur, dcnec 
fiat HM=HF, HL = HA, junflilque LC , MC , MG , 
agantur LQ, MR eidem HI parallelae ufquc ad occur- 
fum narmalis GQ. Perfpicuum eft, ob angulos aequa. 
les HCL, DCI, reQas LC , CD etTe itt direchim, adeo- 
que MC protraflnm in K oxcurrere intra Crfangulum 
CDE in Fig. ifi. & cxtra in Fig. 17. MG vetfl fe- 
care HC ( Fig. 16. ), vel CI ( Fig. 17- J i« aliquo 

punflo N. Itaque MCtCG = LD > MG, & LD > MG , 

fcu DQtQL>61uRM, qujre nblatis leqnalibai QL, 

RM,fi« DqVgR, & DQ> GR, feu AH t DI > 
FHfGI. Q. E. D. B j Corol- 
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CoROLLARIVM I. 
<i, Si triangula BAC , CDE fiot fimilia , Sc aequs* 
lia, erutrt omnium trlangulorum BFCfCGE etiam non 
ifofcelmm maxima ; quod ex diftis { (a, ) liquec, (I 
(iro ilbicele FUC aliud ilbperimetrum fub flequali ba- 
ie BC, & altitudine FH fubflituatur, idemque ilat , fi 
libeat , racione habica ad aiiud triangulum CGE. 

CoROLLARlUM II. 

tfi. Viciffim fi duo triangnla limilia, & alta duo 
tju.ifcuroque habeant fub ijfdern bsiibus aequale Blti- 
tudinum xggregatun ( triangula fimilia minima cingcn- 
tur perlrlietro . 

THEOB.EMA XVIIT. 

fij. Orrtaium fgiirarum ejuidem gentrii ifaperimttra- 
rum maxima ejt aeqiiilatcra , & aequiangula . 

Dem. Sl negas, effl: aequilareram i in poligono FBC 
£)E ( Fig. 28. ) finc duo faltem latera FB, FE inaequs- 
iia , Junili liE, conftruatur fuper ipfam triangulum ifo- 
Tcles AUE triangulo FBE ifopcrimetrum . Erit ABE > 
FBE ( 10. ), adeoque polygonnm FBCDE non aequila- 
teriiin nbn eft maximum; quod trat primum , 

Quoniam e:£ omnibus figuris reftilineis ejusdem ge- 
tieiis ifnperimetris ilon aequilateris maxima [pcr derrt.*) 
debet efie aequilacera ; fupereft. indaganduni , quaenam 
ex hujusaicdi figuris aequilareris fic maxima. Sed ex 
ommbus fi^uris recHineis aequiUceris ejusdem generis 1 
illai ^uae circulo infcribi poteft , eft maxima ( quod 
fuo Idco { ipi. )t ne turbetur ordo, demonftrabitur ), 
& haec oft acquianguli ; ergo ex omnibus figutis , de 
quibus eii quaeftio, maxima debet ctiam cfle aequiao- 
gula ; qfieii erat fetnndum . 

COKOLLAKIllM 

S4. Viciflim ex omnibus fignris reflilineis ejuscletii 
gencris aequ.ilibus aequilatera minimam habc-t perime- 
trum, ti cx oinnibus rccenfitls figuris aequalibus, & 
aeqdla- 
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lequlla teris , arquidngula maximum itidem habec pe- 
rimetrnm , quae univerfim figurarum quarunjcumque 
rcdlilintjrum cjusdem generij aequ.ilium ncqtrilatera fi- 
niul & acquiansjula tninima perimerro circumJatur. 
T H E 0 R E M A XIX. 
6$. Si fuerint qtiotcumque triitngtila ifofcelia aeqna- 
lia , & fimilia , & in eorum bafibtts totidem tonjfi- 
tuantur triangtila , qtiae fimal fumpta jint omnibus ifa~ 
fcelis atqualibttt & fimilibas fimnl jumptis iteqtiatia , 
idqtie in infinittim ; njo , perimetroriim aggregaiam i» 
trtangntis ifojieiijt aeqiialibus , & fimilibus ejfe mi- 
nimum . 

Dem. Si neg^s, faci.wc ir! primum triangula, quorum 
faltcm unum non fic ifofceies. Super ejus ba(i conlrrue 
triangulum ifufceles i;>ii aequale ; hujus perimeter erit 
minor perimecro trianguh lcaleni (i); ergt» iii trian- 
gulis aitumpris perimetrorum sggregitum non eit miui- 
miim, comra njrpotheiim. Sint fccuiido trinngula om- 
nia ifolceli.i , quorum falrem duo finc inaequalia . In 
horum bstibus confiderentur conilitutl duo trhngula 
tam ipfis aequalh, qu.im iuvtcem aequalia , & limilia; 
ifta minqrem quam inaequalb h.ibebunr perimetrum ( 
quod hypoihefim deftruit j & hoc fempcr , do- 
nec ad triangula omnia aequalia, & fimilia deventutn 
fic. Q. E. D. 

CoROLLARlUM 

6(5. Vicilfim ii dentur quotcumque triangula ifofceli» 
aequalia , & fimilia , & in eorum balibus rotidem con- 
fticuancur eriangula, quac fimul fumpca iint omnibus 
ifofcelijs acqualibus , & fimilibus qnocumqtie modo i!b- 
pcrimecra, trianguiorum ifofccliun aequalium it fimi. 
iium aggregicum erit maximiim. 

THEOREMA XX. 
r>7. Si tx centro C ( Fig. ip. ) polygoni regnlaris 
ABDEL- ducantnr ad omnts anguitis rc&ae CA , Cll , 
CD , CE , CF , idemque peragatur fnmpto quovis alio 
B 4 ' pnnSt 
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patiflo H vel intra potygtnum , vei in ejus perimetr* t 
vel extra ; omnium reSarom Jic , tdutltrum aggrega~ 
tum minimum trit illud , qttod tx ctntro. 

Dtm. Si enim puriflum H fumatur intra polvgonum 
triangula AIIC , BCD, DCE, ECF , FCA , qu.ie func 
acqualia , & fimilia interfe, fiinr aequalia difiimilibus 
AHB, BHDiDME, EHF, FHA fupra ball-s ealdem con- 
liitutis; & idem totum efficientibus; quare bafibus non 
computatisj duptum aggregnci C AtCutCDfCE+CF erit 
minus duplo ai!gregatiHAtHi5tHD+Ht;tHF;(*5.)adeo- 
queprimum aggregatum miuus altero; qtiod eral primum. 

Si punflum H fumatur in perimerro ( Fig. }o.,) aue 
rxtra < Fig. ji. ): polygono AtlDEF circumlcribe poly- 
jronum conceucriciim tjuidem generis KLMNO , & cjr. 
H, & centro communi C ad ejus angulos sge HK, 
HL) HMs HN, HO, nrc non CK, CL , CM, CN , 
CO Habehis CKtCLtCMtCNtCO<:HKtHLtHMtHN 
+HO< HAtAK , HlitliL , HDtDM , HE+EN , HFtFO . 
Aufer communes AK, BL, DM , EN , FO; lupereft CA 
*CBtCDtCE+CF < HAtHBtHDtHEtHF ; qwd erat fi. 
tundum & tertium , 

C O II O L L A R I U M. 

(fS. ExpWihus punflis C,H ( Fig. jz. Jexeantqubt- 
fcumque reflae ( non minus vero quam tres ) in toridem 
puncta diverfa I,K,L,M,N terminatae; fed ex C prcde- 
untes angulos omnes, qui fimol quatuor reclos efficiant» 
invicem aequalcs conflitumt ; horuni aggregatum eric 
viinimum . Froduflis enim pro Itbito CI , CK , CL , CM, 
CN, defcribe polygonum regulare ABDEF omnia punfta 
J.K.L.M, includens, tum age HA , HB , HD , HE, HF. 
Habebis HHIA, HKtKB, HL>LD, HMtME, HNtNF > 
JIA+HBtHD|HErHF, & potiori jure > CAtCBtCDf 
CE;CF; miare demptis portionibus communibus AI.BK, 
DL.EM.FN, relicuum CHCKtCLtCMtCN minutcvxt rc- 
hquo aggrcgaco HltHKtHLtHM 11IN. Ec Viciflim 11 
poilibilel omnes triangulorum ifoperimetrorum colleftio- 
nes fupra, bafes, finguks fiugiilis datis rcflis Bcquales 
confticutae, vercicibus in unum punflum convciiiant; ita 
ut po- 
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nt polygona uinumera formenc, collcttio illa , cujus an- 
guli verticales quatuor reftos conflantos funt invicesi 
acquales, polygonum ceterorum maximum efficiet. i 

S C II O L I O N. 

6$. Si trium reflarum in unutn punfium C ( Pig. 
3). ) extremiratihtis coemitium aggreg-icum minimum ve- 
Jimus, oportec, ut ipfae angulos formenr, quorum una- 
fquifqu; Itr gr. i-o; adeoque hujusmodi reflie ab an- 
gulis A,B, D irianguli alicujus ABD exeuntes haheri ne- 
qutunc , nili quilibec angulus minor (ic gr. uo. Ut au- 
teni invenincur in tali cafu ponflum C, defcripcis fn- 
perduo larcra BA, ADtrianojoli dati ABD dootmi cir- 
culi ffgmentis ACU, ACD, quorum utrumque capiac an- 
gulum gr. ito, commuiiis interfeclio C tncra diQum tri- 
angulum eric punQum quaelitum. Sed quottiam in trian- 
gulo ABD, ciijus angulus BAD tton fic minor gr. no. 
methodus ifta deticit, alia via eft incedendani , quod 
praeftabit fcquens. 

THEOREMA XXI. 

70. In triangulo CBD ( Pig, 34. , ) tujns angulus 
BCD noi;/> minor gr. lio. duo tatera CB, CD angn- 
lum iftum comptnentia minimum tonftituunt aggregatnm 
prae amnibnt aggregatii , quae a reSis in pundj H 
vel extra triangulum , vtl in e)us pertmetro , vel intrs 
fumpto ad angutos B, C, D, fint edutlae . 

Dem. LateribusCB, CD ( Fig. 34. ) in infimtum pro- 
renfis, pmiclum M fumacur pritis excra angulum MCN, 
vel in ejusdem cruribus , excepto puncto C. Si extra; 
junais de more HB,HC,HD, patet, ob HBtHO BC, 
& HD> CD, forc BC1CD <! HBt HCt HD; idem evtdens 
cft, fi punSum H ftatuatur i n akerutro crure CM,CN. 
Supercft igitur, ut idem, demonftrcmus, pofito punQo 
H inrra angulum MCN. Pro qno demiflis ex H in la- 
tera CB, CD ( Fig. 35. ) norntalibus HI , HL, juncli- 
que IL divifa bifariam in P, circa diametrum CH de- 
fcribe circulum , qui tranfibit per punfli I, L; praete- 
readucla per P diimetro QR, jungc QI, Q.L, HI, HD. 

Duo 
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Duo adfunt triangula IQL, ICL, iCofeele» primum, fcs- 
lcnum alterum , quorum bafis IL commums , anguli 
ad. verticem IQL, ICL aequ-iies, adeoque ex difiss 
(14. ) IQ;QL> ICtCL. Quoniam.vcro 1QR efl lalc-m 
angulus gr. 60 , erit arcus IR tertia pirs circuli , ac 
proinde IQ([»tus hexagotii regularis iofi circulo infcri- 
pti ) radium adaequabit , ex quo QUQL«Qa, & IC+ 
CL<!QR. Si angulus IQL major fii angulo gr. iso, li- 
quer, latera Ql,QL fieri breviora ; quarc tuticQlfQL, 
raultoque magts IC+CL < QR = CH- Hifce rite perceprii, 
propter BI < BH , DL < DH, fietBCtCD <HB+HCiHD. 
Sedlioc femperaccidit ubicumque incra anguium, MCN 
flatuatur puutfum H ; ergo itc, 

CoROLtARIUM 

71. Si trianguli ABD ( Fig. }6. ) angului aliquis mi- 
nor fic gr. 1:0, ac libeat ad ejus htcrum dimidia C, 
E, F ducere ex aliquo pun&o tres refbs, ica ut eorum 
aggregatum fit minimum , jungantur CE, CF, EF; exur- 
get trimgulum , CEF fitnile triangulo ABD , efl enim 
BEFC parallelogrammum , cujus di.igonalis EC, adeo- 
que invento { 69. ) ptinico H, ex quo duitarum HC, 
■ HF, HF aggregatum fit mtnimum, hoc ertc etiatn mi- 
tiimum quaefitum. At fi quis ex angulis difli trianga- 
li ABD, puta A, non fit minor gr. tio, & puntlum 
optemus, ex quo du£tae ad punfta C, E, F rc&ac mi- 
mmum facianc aggregatum, punclum lioc erit in dimi- 
dio rcftae BD angulo A fubcenfae ; aftis enim , ur 
fupra, CE, CF, EF, quum fic ang. ECF= BAD , erit 
CE+CF minimum prae quolibet alio aggregaco HCf 
HE+HF. 

THEOREMA XXII. 

71. Ex omnibus qaairatts, qnae bina , terna , qaater- 
wa, quina , & ita purro in infioitum affumantur , & in 
qnibus fit afiiimytis arearum aggregata fint (onjaa&im 
aequalia, dno, vel tres , vel quataor , vel qiiinqne &c. 
quadrma fingiila invkem aequalia maxtma prae totidem 
tion omiiibus itivhem aequaiibut perimctro polknt. 

Dem. 
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Dtm. Qaod attinct ad qaadrata , qnae bina (int ac- 
cepta, id jam ftit demonftratum ( ii. ). Qitamobrem 

fint quatuor quadrata A, B, C, D. Sumantur bina pro 
■■* : ' ■* i i i » 

libito, fiatque F + F »A t C; G t G =* B \ D . 
'•»»»» 

Qaatuor quadrata F, G,F, G maprem fimul habcbunt 

perimetrum quam data A, B , C, D, quibus aequantur. 

■ i •--.i *' . -i < \ > % » i i » 
Fiat praeterea H t H = F t G; H t H = F t C ; 

quatuor cmcrgent quadrata H invicem aequalia, quae 

majorem habebunt pcrinetrntn quam quadrara F, G , 

F, G, qnibns aequantur, ac proinde majorem quim data 

A, B, C, D, qulbus pariter lequantur. 

Idera rariocinium valet pro quadracis, quae o3oni 
fuerlnt accepta , adeoquc demonftrntio ad quadratorum 
claflVs progr«ffi 0 nem geometricam t, 4> 8, 16, 31, 
fervantes generatim exteimitur . Ifta autem progreffio 
rcliquis calibu» demonftrandis infervit . 

» » ' » 

Sint enim tria qtiadrata A, B, C ConCipetria qua- 

» 

drata, cum invicem , tum ipfis aequalia, nempe H, 
» * » 1 » 

H, H. Adde utrinque quadracum H. Fiec A t» t 
» i » 

C t H = 4H. Sed hoc aggregatum nniorem illo ( per 
4em. J babet perimecrum; ergo ablato hinc inde quadra- 

» 1 

to H, etiam jH majorem habebic perimctrum qinm 

A, B, C. Quadrata A, B, C commtitari ponantur, 
falra aggregati aequalirate , in omncs fornns pofTibilcs; 
idem femper pari methodo demonftrabitur . Qbocirca 
aliam obtinuimus geometricam progtcfiionem l, 6. 12, 
s+- 48; 
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34, 48, &c. in cujus omnibus terminis Thcorema, vtrum 

reperitur. Dentur fiquidemfex quadrata P, Q, R, S, 

T, V, fumptifque ternis ad libitum , ex. gr. P, it, 

Sj*Q, T, V; ftatuarur J F o P t R | S*} G = Q. 

■) T t V;ttum captis K f H s= F f G, prodibic 6H 

= P j Q. t R t S t'T t Vi fex autem quadrata 

aequalia H majori quam fex data inaequalia , quae 
adaequant , perimetro cingentur, 

1 * i i x 

Si fuerlnt quinque quadrata A, B, C, D, E, imagi- 

nentur quinque H ipfit aequalia, ac deinde tria u- 

troque aggregato addantur quadrata aequalia H, quii 

numerus 8 primim feriem ingreditur; erit 8 H = A 

* D t C t D t E t 3 Hi adeoque s H majorem fu- 

bebit periroetrum. Deme utrinque j H; remanebit ut 

prius 5H» A t BtCtD fE, venim ; H majo- 
jori afficietur perimetro , & idcirco aliara hahemus pro- 
greflionem geomerricam j, 10, 10,40, 80, i£C. £t fic in 
iiifiiiirum . Q. E. D. 

CoROLLARIUM 1. 

7j. Quoniam quae de quadratis demoiiftravimus , ad 
figuras quafcumque planaj finiilej ejujdem generis, ut 
rnonuimus ( 17- )• extenditur; de omnibus quoque 
rhonihis (imilibus idem eft fcnrienilum . Sed rhombus 
majoreni habet perimetrum quara quadratum ipii ae- 
qaale ( 47- )i ergo eJt omnibus qusdraris, rhombifque 
fimililiuj, hitiis , vci ternis, vel quaternis, vel quinis, 
& ita porro etiam piomifcue acceptis, & in quihus 
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fie acceptis srearum aggreg.ta fint aeqaalia , duo, vel 
trcs, vel quatitof, vel quinque &c." rhombi diflis fi- 
Bites, U finguli invicem atqnalet -maxima perimctio 
afficieiitur _ -...-"'".: . -i 

'„, ' C '.efR o t i A, r i vu,'ll.\ 

74. Inter omnes figuras reflilmens ejusdero gcneris, 
in quibus aggregata quadrarorum ex i.iteribus funt ac- 
qualia, reguhris maximam habet perimetrum. 

; T H E 0 R E M A XXnt. 
7j. S/f numeras quilibet quadratorum invicem aequa- 
lium; fiat totidtm q uadrata, nou omnia invicem oequa- 
lla, fed fimul Jumpta diilis iiivicetn aeqaalibus ifipe- 
rimttra-% dito , quadratormn imiccm aequaliam aggre- 
gatum effe prae omnibus inaequalium aggregatis minimum. 

. Dem. fi negas; feciant id quoccumque quadraca > 
(juorum falteni duo fint iniequ.ilia, puta quinque, nl- 

mirum A t B t C t D t E. Quadratls duobu» inae-. 

quajibus A, C concipe ifoperimeira duo quadrata invi- 

cem aequalia 'H t H; ifta quadratis A t C cruntml- 

rora [ jj. )■; quare quadrata A t B t C fD + E 
taon componenc aggregatum minimum, contra id quoil 
pofitum fuerar; .& . ita femper , qualifcumque fit qua- 
dratornm riumerus, doiiec adquadrata btrtnia invicem ae- 
^ualia deventam, fit; ergo itc. 

COROLLARIl/M I. 

76". Quum pro qtiadratis rbombi firailej fubftirui pof- 
fiflt ( »7. ) & rhombus quadraco ifoperimetro fic mi- 
nor ( 41. ), quilibec rhomborum fimilium fii aequallum 
numerus minimam arearum nggrcgicuin prae tocidenv 
quadratis, vel rhombjs fimilibus conjunflim ilbperim-.. , 
tri| , cciam promifcue furaptis, cor.fticuec. 

CCROL- 
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' ColdlL AII u M II. 
■-77. Si re&a in quotcumque p.irwj acquaiei, tt in 
totidem inaequales quomoljcumque fecetur r aggrega- . 
tum qundratorum p^rtioiiibus aequalibus infiftentiuin e- 
rit minimum aggrVgitoriiin' omniunf' ek^quadratis in 
portionibuc inaequaiibus coiiftitu^s . Aggregatnmi autemi 
rhomharum fimiliura in porcimiibus invicem aequalibui' 
conftitutorum erit minimum ag^regatorun» cuiiiiimn »■ 
quae ex quadr.nis, vd ex rhooibis fimiUbns , vel ex 
utrifque 'commixcis , 6t iu ejusdem re&ae portionibus 
Inaequalibus iiiuixis, emergunt . ■■»> iwv.y ■ 

c i> b o l i a r 1 u m' iir. . 

78. Inter omnes finuri» reflilineas ejusdem generi» cum 
ifoperimetras , tum acquales, reguhris minimam habec 
aggregacum quadracorum '., quae a laceribus fiunt. Sj 
euim funt acqusles, minimum regularis Jubec perinie- 
trum ( 64. )i fetl ctim perimttri funC aequales , qua- 
dmra ex laceribus aeqJalibus. minimum. ficiiint aggre- 
gatum { 7J- ); ergo hujusmodi latera aequalia id wul- 
to magis efficiunc, fi aequaliter fingula iniminuaiitnr . 
T ' H : E 0 R E: M Af . XXIV. 

19, U-.rtS* AB* (Fig.,J7.0 if* ASvifa M,C; «t Jti 
CB = — 'AB ( per m numerum quamvit inCegrum affir- 
nmrum, umtate^ exclufa , dejtgno ) fumpto juocumqu» 
0l!a punS» D, f jo, firt AC t ( m-i )''& <- Xb t 
( m.i)DB', ,,,,-■ 

Dem. Si m= 3, er!t CBa - AB. T«que In PQ( 
Fig> J<>) a AB r um|ita Rq=DB, fecentur AC, PR. 
bifariam in E , S, Habemiti AE t EC t CB <! PS t SR 
t RQ ( 77. ) < aueoque lAE * 1EC t »CB <5 apS t * 
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S R *_*RQ* feu AC f *CB< PR* t iRQ> nimirum AC 
t *CB*^AVt*5B-.Siin«* erit CB = LaB 
3>--«o-.) q»are in FQ, - AB fumpta RQ- DB, divi- 
dantur AC, FR m tre» parces aequales AF , FE, EC, 

nec non PT, TS, SR. Erit jA*F t jFE*+ jEC*t jCB 
<3PT f jfS^t jSR t 3RQ{ 7 7.). f>ve AC% J C~B* 
<PR F 3RQ,\idelicet AC*t jcB < A*D t jD6\Si m 



Eodei 



iecur AC t 4CB < AD t 4DB. 



procedcudo, c6 tlndem deve- 



tmecur, ut ex cerra numerorum progrefli 01le ft 3tu i M n- 
Sdem poffi^, efic gencra t i~ AC t(--i)CB l < AD t 
m-i J DB/ pcfita CB» i AB. O. E. D, 

r m ■ , 

pl C O R 0 L Ii A R I U M, 

-'So. Si magnitBdiBisAC t iGB <AD*t 'D8 ditoidi- ' 
,ium accipiatur, fiet ~ AC t cV< L AD l t DB,*" 
'.'exiftcnte ut pfim CB = ~ AB. Similiter fi magnitudi- 
,nii AC + jCB < AD t jDQ 1 triem fumatur, pro- 
dibic iAC*teB*<i. AD* tDB, s fl»nente ut fupra CB 

- — AB. Ergo generatim ~ AC* fCB* < i AD* 
t-4 ^ = mi m .i 

DB, ftante femper CB = i AB. Ubi enim advcrre 
s.quod fi cam qu.idrata, quira rhombi fimilci fub e- 
Pjuedem AB pwtionibui. AC, CB," AD, DB promifcue' 
. conGdereiicur; rhombiu f u b portione AC ona camrhora- 
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fcis fimitibus lub reliqua CB, quorum numerns flt m- 
i; vel rhombus fub nortione CB iinl cum rhombis fi- 
milibus fub rePiqua AC, quorum numeruj (It ~ f aggre- 
gatum minimum efficient , retcnts fempet CB =, 

m S C H O L I 0 N , ; , ; 

Si. Alio quoque ntodo praefens Theorema oftendi 
pDteft . 

Demonftrationem. in ftudiofae Juventutls. gratiam hic 
admttere non gravabor ; fed leroma eft riraemittciidmn, 
videlicet . ^ 

In rtth AD ( Fig- ijo 1 5 1. ) iti divlfa in C, Ot 
fiat mOC = AD, fumatur quodvts aliud punQum E, 

ppnaturque EE.ED = CD. AF; dico, forc AE t ( m-i ) 

ED = ADF. SEt enim E Inter punib B, D ( Fig. ijo. ), 
feceturque CI1 = CD. (iuoniam BD= iCD, erit n;BD = 
imCD=iAD ( per byp. ); qujre nilJE= mBD-mDE = 
iAD-mDE = iAE t iDE-mDE = 1AE t( a-m) DE; ergo 

lAEi DEt (i-m) DE = mBE. DE = ihCD. AF = DAF. 

fed ADF = AD-DAF=AE t DE .t lAED-DAF; ergo 

ADF = AEH m-i ) DE f ( i-m )DE- ( i-m ) DE* 

tiAED-iAED - AE t ( m-i ) DEj quod ' erat primom. 

Fuuflo E incer punih A, B ( Fig. iji - ) conftituro, 
hdbenmt BEsDE BD ; ! miiE= mDE-mBD = inDE-iADs 
mDE-iAE-iDE= ( m-i ) DE-iAE. Quare mBE. ED = 

( m-* ) DE -2AE. ED= roCD. AF= DAF; c rgo ADFa 

AD t DAF= AE f DE* t 1AED f DAF= AE^f ( m-i 

DE t 1AED-1AED t(m) bfl*t ( *-» ) DE= A"E 

t ( m-t ) DE; jjj.y tmt fetwdnm , Hifco 
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'Hifee praejaais, ajo , AC t ( « - i ) CD < AE f 

(m-i )ED. Etemm fumpta AG = CD, erit AE t ( «- 

i ) ED = ADF; AC t ( m~ 1 ) CD = ADG ; fed ADG 
< ADF ( quod i n /-V?. iji. perfpicuuiu eft , in Fig. 
vcro 150. oh CD. AF=HE. ED , & BE. ED <! Uu. 
CD, eft etiam CD. AF <J CD. BC, feu CD. AF < 
CD. AG, adeoqne AF < AG ); crgo &c. 

T H E O R E M A XXV. 

Sj. 5» tx dnobus putiSis DE ( Fig. 1, ) extra, 
re&am Ati yofisionc datam ah eadem partc itgaitsnr 
«d ipfam AB qnottibet reBae EC, DC, Er, DI fa- 
cientcs angulos DCE, DIE, qmri'in vertices C, I Jtat 
in ead?m Ail; tum ex puttBit D, E dtmittantur fu- 
fra AI) normaies DG, EFj fi puncium C in dimidig 
inttrttptac GF conjifiat, diio , aggregattim qnadrato- 

rum - rtffit EC, CD, vidcliect Ec t CD qti- 
nifflum. 

Dn». Trlarcgula reflangulii CFE, CGD exhibct Ctf= 
CF fFE, CD = CGt GDi ob eandem mionem habemut 
IE = IF t FE, iD = IG t GD. Sed CF t CG <J IF + 
IG*( 33. ); cr 5 o CFt PE*t CGfGD <5 IF%FE*tiu* 
♦ GD, feu liC tCD<EI t Fd! Q. E. D. 

THEOREMa XXVL 

83. DiMif trianguio acqutlatcro ARC ( Fig, ^i, 
4J. )• .6" quovis ifujcele DEF ;/>/< iv/ jjbperi- 

riietro , iv/ otqutli ; jf r.v angulls B, E tfl/7 utriqut 
BC, EF adjaccntibtu diviittantur «d crara oppofica AC, 
C DE 
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DF tnrmaltt BH , EL ; Jico , aggregatum CH f 2. 
AH t 3 BH effe minus aggregato FL t 2 DL 

t 3 El! 

D*«. E/enim propter iionnalem EL, habemus s Dt 

• DE t DF=z DL t i EL, pariterque EF = FL t F- L , 

quate D~E \ DF t EF=FL + 1 DL t 3 EL, Eodem mo- 

tlo demonftrabitur a! t AC t BC = CH t 1 AH f 3 

B7j . Scd tria quadrata iriTicem aequalia AB, AC, liC, 

Htpcte tribus qusdratis DE, DF, EF ifopcrimetra, fune 
iplis femper minora , quod mulio magis contiugit cuni 
triangula funt aequaiii (78.)' Ergo in urroqnc calu 

aggregttuni CH1 1 AH tj BH eric fempei g.i-.Mt ag- 

gregato FL f 2 DLt 3 EL Q. E. D, 

CoROLLARlt/M 

S4. Viciflim (i in triaugulis ifofcelij; cxpofitis fue- 

rit CHti AH f 3 BTl = F*L 1 1 D L 1 3 EL; aequilaterum 
AliC maximam iubebic cum aream, tum perimetrum. 

L E M M A. 

85. Si iH f v»c u mque triitngulo ABD ( Ftg. 4+- ) e 
latcrum dimidijs E, F, H, egantur nd fvbj:8os an~ 
guios rctlae ED, FA, HB; duo , iftas matttO interfe- 
tari h etsdem pun&o C, ita ut CE, CF, CH fint Sn- 
gulae reffottdtnttnm DF, AF, BH fubtriflat . 

Dem. Juufla EH , finge >loas tantum ED, HB du- 
&.M effe , Quum EH bifatiam fecet ( ex tyf. J U- 
tera 
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tera Ait, AD, erit lateri BD parallela, nec non ( <h 
AB duplam AE ) ejus;!em liD pars dimldia. Scd pro- 
pter triangula fimilia UCD.ECH, flrat DC : CE = BD: 
EHj ergo DC eft dupla CE.adeoquc CE = ~DE.IV 

ri modo (lemonftrabitur HC = ~ HB. Concipe nunc.du- 
as tantum duilas etTe FA , HB, S: junge FH. Ob Ff[ 
ipfi AB parallelam, oft^ndytur eodcm ratiocinio FC = 
AF, &HC =~ BH; qusre tres AF.DF, BH, qiu- 
rum porriones CF,CE, CHfunt earuin refpeflive pars 
tertia , pcr idem punftiim C nccsfiario tranfibunt. Q. E. D. 
THEOREMA XXVII. 
S6. Si in quactimqii! triiiitgulo AI)D(Fig. ^j.) reB* AF 
(quae , littili ex vertice A htjim BD bifdriam AiviiUt ) 
Jecetur ia C, ita ut CF r/> tntius AF />(/»■* tertia , if 

tx C agaatur CB, CDi rf/Vs, aggrtgatum CA f CB f 

CD minimum . 

Dem. Demittatur ex C iu feafim BD normatis CH, 
fitque AFB an^ulus obtufus ; Iiabetur 

CB = BF f Cf' f : BF. FH 

CD = BF f CF_* BF. FH ; quare 

ClltCb-iBFf^CF; adeoque 

CB f CD f CA = AC f iBFf 2 CF. 

Farl modo dcmonflrabitur A"A f KB fBD-AATf i BF 

f iKIMwqne quum fitACf * CF ^AKfiKF (79 J, 

crit quoq ue AC f a CF f a BF < AATf 1 KFf j BF . 

C t Prae* 
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Praeterea (i fumpto puuflo K (Fig. 4 fi.) ejccra reetairt 
AF, agantur KA , KB , KU, KF ,demicracurque norma- 

lis KL fupra CD; demonftrabitur KA f KB f KD» AKf 

a BFtaFKi odeoqne CA t CB + CD.- KA f KB t KD = 

AC -f i CF I a BF: A~K f 2 KF f a BF. Sed AC t * C*F f a BF 

AKt a KF t » BF ( ubicumquc enim in retla = AK t 

KF accipiarur pantlum K , fit femper ACf i CF < AK 

t 2 JCF ob AF- < AK t KF , idque fi A' iit eciam ia tri- 
anguii pcrinicrro , ve! extra j; crgo fitc 

CotOLLARIUM I. 

8;. Jundla EF' {Fig, 44.) , poftquam ad rrianguli cn- 
jusliber ABD l.iterum dimidia E, F, I-I duflae finc ab 
angulis oppoficis reCi.ic AF , liH , DE ; patet , ipfam nt- 
pcte rcclae AD paraliel.im , efte bifariam divilam in I ab 
HB , quod eadem de caufa ctiam reftae FH contingitin 
L, quocirci rrianjuli EFH latera funt bif-iriam ftfta in 
pur.Gis I, G, L; ergo in triangulo AED fi in retta AF 
ex angulo quovis A ail laceris oppofiri BD dimidium F 

dufta , furn.tur punftnm C, quod abfcindat CF=> ~ AF, 

fc cx iflo ad dimidia reliquorum laterum ipfius triaiigu- 

li agancur CE , CH; aggrcgatumCE tCFtCli erit »i< 
mimum ; ac proinde 

CoROLLAtLIUM II. 

88. Stantibus iifilem , duflifque ex punQis C, K (Ftg. 
47.) ad angulcs A, B. D, & ad latcrum dimidia E, F, 
H reflia CA , CB , CD , CE , CF , CH , nec non KA , 

KB, KD, KE, KF, KH, erit aggregatum CA+CB-t 
CD 
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CD + CE t CF 1-CH minitnum prae quovis alio aggrcgata 
(At Kit KL>\ icii K? t KH. 

TIIEOREMA XJiVIir. 
8p. lt qu-Aibet triangalo ABD (Fig. ^9,),dulia ex tin- 
g-ah qiiu-As A ad fubteufam BD retla AF , quae ipfam 
bif.iriam /tcet iis V , tum fimptis binc iide n puntia F 
punSis M,N , « jfr MF = FN , accipiatur in tXg puB- 
iium C, jworf rcfccet CF = — AF, junganturque CB, 

_ i _ i _ i 1 
CD , CM , CN ; a}o , aggregatum, CA t Cli t CD t J "* 

fCN ejp ininimum oggregatorum omnium ex quadrath 
reciariim ab alio puntta nbicu;nq'it fumpto edutlarum, if 
iu iifdem pur.Bis A, II , M , N , D terminatarum . 

Dem: Sumpto in AF quovis alio pcnfto K , ,igc K B , 
A':VI , KN, KD, u ax C demicce in liD noimilem CH. 
Pofiro angulo CFM obtufo , fict 

CM = MF tCFf i MF. FH 

CN = MF t CFl i MF. FH 

CM f CN = j MF*f * Cp 

CA f CM% CN = A~C tsCF j 1 MF 

CA* t CM t CN f CB f C D => AC 1 4 CF t * BF t i MF . 
Similiter demhft fupra liD ex normali KL, often- 

detur KA t KB t KMt «N t KD = AA' + 4 ffp 1 1 BF t 

jMF; quapropter quum fit AC t 4 CF •<AA:t4A'F 

C 7? J» eric eriam AC 1 4 CF t s BF t : MF < Kk\^K? t 

C j i BF 
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2 lif 1 1 MF. Sed obicumijue vel irttra , vel extra trian- 
gulum, vel i» eius pcrimetro punilum Kaccipiatur , idem 
kmper, «t paulo ance vidimus (86.), oliendi poteft ; 
ergo &c. 

Corollariltm I. 

90. Si praerer piwfta M,N,alia P, (1 a punflo F ne- 
qoidiftantia fomantur, & licin infiniium jier progrcflio- 
«eoi «>4, 6 , S , io, &c: niinimum fempcr crit aggregJ- 
tum illud quadratorum in progrc/Iione j, 5, 7, p, &c. 
crefcentium, quae a reflii a punfto C cxeuntibus, & in 
cjulmodi punilis terminaris efliciuritur, prae rotidcmqua- 
draris ex reflis a quovis alio punfio nd eofdem termi- 
nos cduclis ,- dummodo tamen punftum C ica feligatur, 
tit CF ad AF rationem habeat, quam unitas ad diftuira 
quadratorum nuraerum. 

CoROLLARlUM II. 

91. Si AF fit minima reftarum BS , DR ex reliquis 
trianguli ABD angulis B , D ad dimidia S, R latcram, 

cppofitorum AD, AB cduftarum, crit ACj-»CF mi- 

nhnum taiuimontm , BV f nVS, DT f «TR. 

CoROLLARJuM III. 

P=. Demifia ex aliquo angulo A (F ig.t,<j. 50.) trianguli 
cujufcumcjue AHD aA balimYubjcftam HU normali AF, 
'» cjua fumpto quovts pufto K , edu&ae fint ad reliquos 
■iflgufos rcflae Kli, KD.ec ad alia quotiiber h.ifcos BDpu-n- 
cla qitomodocumque Iumpr.1 M , N , P ali^c- re<3ae KM , 
KN, KP; (i jn cadem AF accipiatur pun&um C tale,uc 
FC habeac ad FA rstioiiem, qoam tmitas ad numerum 
reflarum A"A , KB ,h'P, KM, KN, A'D, amuc ex eodem. 
pur.flo C aganrur O.CP, C.Vi , CN, CD; a-gregatum 



CA 
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CA tCfitCPtCMtCNfCD^rao aggregato qoolibet 

JfAtKB + KPtKM tKNfKD 1 eric minimum , idqtie 
quicumquc lit qujdratorum numnrus ; quod cX proxime 
ftiperiorjbus Ipome conrequirur . 

L E M M A. 

pj, Sumptoubicumqtieintra palygonttm qtiodvis LMNO 
(F/g, yi.J iu>/ /n cjuj perimetr» , vel extra puuda H , 
Ji ad amnes ar.gulos agantur retlae I IL, hM, HN, !;0, 
«« now Uterum dimidia Q, R , S , T rrtfjf HQ, 

HR , HS , HT ; //Vfl , refiduum HL -j- HO f I JN t HM 

- BQ_ HR _ HS - HT ejfe quantitatem conjlan- 

tem , nimirum = J( LM t MN t NO t OL ) . 

Df/w, DemilTa ex H ad LOnormali HZ, poiitGquc acu- 
to anguio LQH, habemas 

H L = LQt HQ_ i LQZ 

HO= LQt HQt _LQZ ; undc 

HLtlTO-iCQtillQ; fiv C nuferciido hinC indeiHQ, 

HL t HO__HQ= TLO; & fic de reiiquis , nempe 

H~L f HO- HQ= ~i£ t HOfim~iWr=-i ON; 

HN f HM _HS=T MN; HM t HL_ iHR_ 7 LM; 
quibus iti unarn J-mmam redaflis , prodit 

2HL f iHO f iHN t iTTM-_HQ__iTr_.HS-sI4T 

-TLOflONt» NM f T ML) fnmptifque dimidiis, 

C 4 HL 
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HL t HQ + HN t HM- HjJ. HR_ HS- HT_ 7 ( _t> 

'i ON t NM t MX ) ; yrW «•« pr/«//w . 

punitmn 'Hfuinatur iti latere aliquo LO, fitqueZ; 

crit [ptr p. 2. Eltm. ) LZ f ZO = iZQ*t *LQ*, adeoous 

LZ t ZO_ s ZQ=""J LO; ccrera ut ante perag.intur , eri- 
om cum punaura H i"n aliquo anguiorutn vcrrice accipi- 
pirur; qnod er,st fienmium. 

St ilciiique puntlum H ponitur in latsre aliquo ML 

ad libftum protr.iito, firqtte X; crit (per to. z.EUm.\ 

XM t XL _ iXR t »LR, (Ive XM t XL_ iXR ~ 7 LM ; 
reliqiM methodo expofita oftendentur; i„od erat tertiu m . 

CoROLLARJUM I. 

94. Si polygonum fuerir triangulum ABD (Fig. 44.), 
hi quo abangulisail fubcenfarum dimidia, duGac fi nt AF, 

„1 1 2 2 
BH, DE; quum ex dictis (85.) fit CI 7 = 4 AC; CE = 

7 CL); CHa 7 Cii; cvadee CA_ 7 CA + CB*_ 7 

_s 1 _= J _- 3 3 * 

CI3 + CD- 7 CD, fca 7 CA + 7 CB+ ~ CD _ 7 

( Allt BDtDA) quarefumptisuiix inde qmdruplis fiec 

J CA t3CB + jCD = AB tBDt 

CoROLLARIUM II. 

05. Si pro polygono hiueatur par.illelogr.imniuni ABCD 
f/V^. 5i,) f punctumquc II luitiatur in duariam diagona- 
lium AC, BD intcrftctione; du_is per H .r.e_a MN la- 
rcri alterutro Ali , neo non RS latenaltermro AD pa- 
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_i _i i _z _ 1 1 _ 2 
ralleli», erlt HA t Hfl t HC * HD-HM- HN-HR ») 

HS= iHA t iHB— iHM _ iHR = J ABf ~ AD, feu 

4 (HA t Hli-HM-HK )= AC t AD, feu4tIA t 4 HB- 

i i _ i _i _i _ 1 - _i 
Ai) t AD , 4 HM t 4 HK, feu AC t 1SD = i AB t lAD 

THEOREM A XXIX. 

96. Inter omnia triaugula AUt) , GIK (Fig. sj. s 4 ) 
tnm ijoperimeira , aequalia , in qaibus ex quocum- 
que pailQo reBae ad aiigulos cdaccntur ; Ji ttiaiig:i!um 
AliD fit aequiiaterum , at paitclnm C intra ijlad aj[um~ 
ptniii divid.it Al ; ( ab aliqua aiigulo A e xeunte m , _ i;- 
jque iii Jubter.f.ie I3D dimidium V prutrstlam) ,\ta at Jtt 
l _» _l 

CF = - AF; rfrto aggregatum CA t CH t CD fore roi- 
liimum. - 

i>i7». Fingc, punQuro L ita efTc intra triangulum GIAT 

acccptum, ut aifgrcgicuni LG t Lf+LK comparatc ail 
tmiviitluni jpluin (ic miniimim . Ex fupctioribus (y 4 ) 

ftabit C A t CB t CD;Lg\ O f Of = Kll t AD t BD : GI 

t GAT t IA'.Sed fi triangula perimetros habe.mc acqualci, eric 
_2 » _a _i 2 i _» _a 

ABtADtBDt ^CitCJT tUC(75.]s ergo CAtCB 

t CD <; LG t LI t LA, adecqac ceterorum etiam omiiium 
biijulniLji 3j^rcij;.tormn , lumpto ubicumque punclo L, 
viinimum (S<5.),- idque potiori jure (i iriani*ula , iinc ac- 
qualia , tunc enim acquilnerum rfliniraim haosc perime- 
trum (y.).QrE- »• 

Scuo-. 
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SCHOLIOK. 

97. Hoc Theorcmate coBtinecur eiiam cafus, cum re- 
&ac ex trimgulorum angulis difcedcntes ipfns bifariam 
dividtmt, notum eft euim , hujufmoLii refl.is iti eodeiri 
punfto interfecari.Ponamuj.iii rriangulo GIK (Frr. 54) 
le&ss GN , KM , angulos IGK , GKl birViani dividen- 
tes.fe inrerfecare in punflo L, & ex punflu L ad an- 
gulum GIK duci LI; dico , ab iila anguium GIK bifariam 

dividi. Ecenim (per j. 6. Eltm.) tabemus GI : GO = 
IL; LO , pariterque, IK : KO = IL; LO, quare GI : GO 
= \K: KQ;(t permutando,GI:IK = GO : KO ; adco- 
<)ue angulus queque GIK ab LI bifariam dividitur. In 
triangulo aurem aequiiatero ABD [Fig. 53.) patet, refljs 
AF, BK, DE ad laterum dimidia E, F, H ex angulis 
eduflas angulos ipfos hifjriam fecare , an^ulofque ACB , 
ACD, BCD efle invicem aequalcs. 

THEOREMA XXX. 
p8. Puaffts C, L f Fig. jj. j 4 .) ubicumque fumptit, 
Jt ad dtmidin E, F, H,M,N, 0, laterum triangulo- 
rnm owntsm cumifoperimttnrttm,tumaequalium ABD, 
GIK agantur ntlae CE, CF , CH , nec non LM , LN , 
LO, & 'tn triangulo aequilatero ABD puvB.im C m re~ 
Ua AF , ex aiiquo angulo A ad lateris BD dimidium F 

AuBa.tale accifiatur,utfit CF = - AF; iilQ , eggrega- 



tum, CEfCFfCH ejfe confimilium ommum aggregato. 
rum in tri.--.fuh quolibet GIK niinimum. 

Dem. E;c oomibus triBii^ulorum sujulis ad latemm di- 
nndia refljc AF , BH. DE , itidt-mque GN , 10, KM 
fint edua.-ic. Junfiis EF , FH , HL', ncc nonMN, NO, 
OM, p; iue triangulis ifoperiroetris, quoniam FH =s 
~ AS, EH = ~ BD, EF = J- AD ^witcrque MN = 
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~CK, N0=~ Gr , MO = - Iff.etiamtriangti- 
la, EFH, MNOerunt ifoperimecra .Statutis nutcm iirdent 
trnngulis aequalibus , quum unumquodqHe ur duplum ps- 
rallelogr.immorum infcriptorum EiiFH, MINO,haec pa- 
rallelogramina erunr aequalia , ac proindc aequaiia co- 

rum dimidia, hoc eft triangula. EFH, MNO. Sed C& 
f CF f CH in triaugnlo ABD eil minimum , & item rai- 

_I _1 _2 

nimum LM f LN f LO iil triangulo GIK ( B 7 . ) praeterea- 
_2 _j 

que in urroque cafu primum aggrcgatum CEfCFf 
_i 

CH comparate ad triangulum F.FH eft minimum omni- 

utn aggregirorum LM f L>Jf LO ratione habita ad tri- 
angulum MNO (prf. ) , ergo &c. 

Coroli. a R i u M 

1 

o 9 . Hinc in utroque cafu etism CAf Clif CDf CE 

CFfCM erit tninimtim coraparare ad omnia aggregata 

LGf LTf LA-fLMf LN f LO, adeoque ad reliqua om- 
uia cjulmoJi aggregsta , ubicumque punfla L qoMocare 
Hbcat. At (i reflae ex angulia ad lacerum dimidia du- 
&K tantumraodo confiderentur , ftaeim colligetur , effc 

qcoque aggregatum AFfBHfDE praeomiiibus aggre- 
gwis GNf IO f KM. minimam . 

T H E O R V. M A XXXI. 
joo, Inttr emnia nggr(£.ua qtiadratoru?n tx ambabut 
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tliegaiialibus in paralielogrammis cum ifiptrimttris , tittft 
acquelibus ; iliud , quod fit in qtiadrato, tfi minimtim . 

Dem Quadrata ex diagonalibus funt ut aggrcgaia ex 
Jarerum quadratis (o;.)> ^ ag^regarum ex htcrum qua- 
«Iraris in quadrato eft minimuin , cum omnia parallelo- 
grjmma func ifoperimetra (42. J, quod multo magis fic 
Verum cum parallelcgramma funt aequalia (47-); crgo 5:c. 
T H E 0 R E M A XXXII. 

101. In qiiocumqut polygow rcgiilni ABDEF { Fig . 
29.), Ctijtts cealrum C, duilis ad timr.es angutas rttftt 
CA, Cli, CD, CE, CF, ttcc non ex pmnQo H ubicum- 
que futnpto reSis HA , HB, HD, HE , HF; dito, ag- 

grtgatum C^tCBtCbfCEfCF rj/r mioimmn |>Mf 

auibasliiet aggregttts HA f HB f HD f HEfHF. 

Dcvj, Rce\ie aequales CA.CB, CD, Cli , CF, queia 
C a7igu!os omncs aequales ciiiciunt , aggregatum compo- 
rcant minus aggregnto quolibec HA , Hli, HD.HE ,HF, 
«bicumquc pubflum H vel intra, velcxtra polygonum , vcl 
in tjus perimetro collocetur (67.). Sed fi forct CA t 
CBj-CD t CE f CF = HA f HB f HD f HE f IJF, forcc 

Ctiam CA f CB f CD t CEf CF <j HA t HBf HD t HE 

f HF (7J- ); ergo potiori jure prius quadrarorum 3;j- 
gregatum ntiuus crit poiieriori . Q. E. D, 

CoEOLLARIUM I. 

102. Itidem fi punQa C, H oum pu R aij G , I , K, 
Xt, M polygoni latetn bifariam fecantibus conneclanCur , 

pari modo demonfrrabitur CG f CI f CK f CL f CM <j 

HG t HI t f HL f HMj e ft enim CG f CI f CK t CL 
tCM aggregatum rainimum prae omnibus agijregatis HG 
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^HIfHKtHLtHM, ofa angolcw CCI, ICK, KCL, 
LCM, MCG sccjualrs (r>S.), Id ethm Iratim apparet , fi 
punila I, G, M, L, K conneftjntur , novum quippe 
prodit polygonum reijulare. 

COROLLARIUM II. 

_s _l 

10}. Quapropter fumnurn collisendo.etiam CA t CB 

t CD f CE t CFt CG t CI t CK t CX + CMerir mimraam. 
THEOREMA XXXIH. 

104. /««r otutiia potygona cjufdem geaeris cum ifopf 
rimetra , f«ra aequalia AISDli , LMNO ( Fig. 51. 55.), 
f» quibus ex puntlis quibuslibct C, H vclintra, vel cie- 
tra ipfa , tir/ <« fornm perimetris acccptis > cduiiae fint 
md oumes ai^ulos reBae CA, CB, CD , CE , nn r.on HL, 
HM, HNi HO , & nd laterum dimidia reSn CF, CG, 
CI , CK , pariterque HQ. HR, HS, I IT; rrgulare ABDE 

Artirf qiwHcsmque CA t CB t CD t CE _ CF _ CG - Cl _ 

CKfemper minuj quocumque HL t HM t HN t HO - 

fiQ-HR-HS- HT. 

Ofw. Quum enim prirnnm rellduum iic ad fecundum, 

Ut AB t BD t DE t EA ad LM t MN f NO t 61 (jjj.Xfi- 

1 =■ 2 _2 _2 1 __i 1 

tqueAB t BD f DEt BA <LM f MNt NO fOL(7;.};eric 
in ucroque cafu primum refiduura alcero minus. Q; ti. D. 
L E M M A. 

105. Efio triangulum ABC ( Fi-;. $6.) rcclangutum in 
C , & ex augulo IS ducatur utcumquc ad Int-.is AC intra. 
puaila A , C rccia BD ; rf/ro , efe AC CD « majo- 
ri ratione quam angulns .AiSC atl avgulum DBC. 

Dem. 
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Dem. Centro l),ndioDli deicribatur peripheria ET>F, 
quae fecahit AB in E , fic OL-eurrct refbe BC inF. Qyo. 
niam triangulum ABD mnjus eil feflore BED, it triiu- 
guium DBG minus feaore HDF , triingulum AD!i ad 
trianguluni DBC majorem habebit rationem quam (ViJor 
liHD ad fefloremBDF; (umptifqup proportionalibus, AD: 
j)C> ang. ABD : DBC ;feu componendo, ADt CD > ang. 
AU-Z ■. DBC. Q.E. D. 

THEOREMA XXXIV. 

leS. fc> univtrfis jigiiris reffi/rntis rtgularibas ifipt- 
rimttfis , tridngttlhm *ft miniraum. 

Dtm. Tnarjgulo aequilatero ABC , & polygono quoli- 
bet regulari DEF (l'ig. S7- 58.) in triangula tfolcdi«, 
& aequalia , quorum duo AGC , DHF, refolutis , ex ver- 
ticibus G, H demitte in bafes A.C , DF normalcs GK, 
HL. Quum lit (tx hyp.) AC > DF , AK > DL , fum- 
pca KM = DL, connefte MG.lirit AC ad perinictrum 
ABCA, ut angulns AGC ad quaiuor reftos , pariterque 
DF ad perimctrum DEFD, ut anguius DHF ad quatuor 
j'=aos; quocirca ex aequo AC : DF = ang. AGC : DHF, 
«ut dimidlatim AK: KM = ang. AGK : DHL. Scd AK: 
KM> ang. AGK-.MGK ( io;.); ergosng. AGJt : DHL 
> AGAT : MGK , adeoque MGK > DHL ; idcirco ob an- 
gulos ad K , L reOos , nng. GMAT <S HDL . Fac ang. ATMN 
= HDL, punfltini N cadet ultra punfium G , & ob 
triannuia, NMK , HDL aequalia & flmilia, HL = NK 
i> GK. Sed (ex hyp.) h.ibeiius GK ad HL.ut tnangu- 
ium ABC ad polygonum DEF; ergo 

CoROLLARJUM 

107. Deficiente triangulo, ei fuccrdit quadratum , gut- 

drato pentagonum , & (ic dcinceps. Qu.imobrem ex fi- 
guris rcgula~ribus ilbperiruetris , illa eft minor , quac mi- 
norc Ijtcrum, vcl siigulorum numero conftar. 



THEO- 
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THEOREMA XXXV. 

108. E.v unfotrjis figurii reSilhieit regularihus aeaat- 
libui ,triui!gulnm m.xima gaudet perimttro . 

Dem. EaJem rccenta fi^urarum defcriptione , propter 
.1115. AGC>_DHF {Fig. 57. J8.).6catig. /CGM = LHD. 
Quoniam rriang. GAC eft ad BaC , ot angulus AGCad 
qmtuor rcGos , & trianirulum HDFad polyjoiium DEF, 
UC an<;ulus UHI 7 .id quatuor reftos; crit cX aequo tri. 
ang. GAC .- HDF = ang. AGC : DHF , fnmptifque di- 
niidirs, triang. GAAT; HDL=ang. \GK: DHL.Sed trianf. 
CA^:GM/l> ang. AGK : DHL {10;.); ergo triang. GAAT; 
GMAT> GA A ': HDL, quare triang, HDL majus limili 
GMAT aJeoque HL> GAT. Sed HL ad G/f , ui trianguli 
perimerer ai perimerrum polygoni; ergo &c. 

COROLLARIUM 

lop. Ex polygonis regularibus aeq\ulibus , illud , quod 
miuori laterum, v e J angulorum numcro conftat, riii^tto- 
ritnj majori pracdirum eft pennaetro. 

THEOREMA XXXVI 

ii». £jc emnibui psrallelogrammis, quat- triangnh cui- 
tibrt circa eundem angulum infcribi pojfunt ; iilud , ca- 
jof itnum . 'vel duo prntratla tattra bifariam fecaat tri- 
■ anguii Isttra faltem dao , eft ntaximum. 

Oem. Trianguli AiiC(I'/g. 50. ) diviiis bifariam lareri- 
buj in pumTtis D, E, F, per ifta eideni infcnbatur circa 
angulum D parallelogrammum BDKF, S; alittd quodvi» 
parallelogrammum BGIII . Proprer BF.FCS* BI .IC(ji.) 
crit BF : BI > IC : FC ; Ted IC: FC = HI : EF ; ergo I3F: 
BI > HI: EF; ex quo BF. FE > UI. III. Sed (i forct 
EF. FE = BI. IH, forec etiam parallelogrammum BE 
acquale parallelogr.immo lill (jWi.4.6. tlem.); ergo 
parallelogrammo BDEF hnbens auguluni I! ciim parallc- 
logrammo BGHI communem , eric ifto fcmper majus . 
Q.. E. D. Co- 
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CoROLLARIUM. T. 

11:. Si Tciis, ma\-imum parallelogrammum rrringulo 
ABC infcripruni , non efle circi anguium B, fed circa 
.uigulum A, duc diagan.nl em DF , cique . parailebm IK', 
& hsbcbu psTallelogrammum ADFE , quoil quum iltae- 
quale parallelogrammo UDEF, erit maximum omruum ps- 
rallclogrammorum AHLK paralleiogrammis BGHl acqua- 
lium. Mnximum autem parallclogrammum circa angu- 
hm C eric DFCE , parallelograinnio BDEP & ipfunt 
accuaie. 

CoROttARIUM II. 

m. Si jubcas , paralielagrammum ad quaeiTionem at- 
tinens iioii habere anirulam communem cum iiliquu ex ati. 
gulis crianguli dati AHK ( Fig, rjo. )■ cui lit infcriben- 
dum; divilis bifariam dnohus Jaterihus, puca AH, AK, 
in pun£cisD,E junclaquc DE , age DB, EF quomodo- 
libct inter fe parallelas ufquse Jid occurfnm bafeos HK, 
Parallclogrammum BDEF eric unum ex maximis , quae 
trianguio AHK infcribi poiTunc,- dufla enim EG lateri 
AH parallela, pmllelogrammum BDEFerit acquale paral- 
lclogrammo DEGH . Setl hoc eftinfcriptorum maximura; 
ergoic ill ud . 

CoROLLARIUM. IIL 

11). rnmimera igirur parallelogramma mnxima, adeo- 
<jue invicem aequalia , eidem triangulo infcribi poflunt. 

Corolla rium IV. 

114. Idem pmiblogrammum DEFB ( Fig. 61.) ciTe 
potcil maxhnam irifcriptum infuiitorum triangulornm, 
<juae nullum IirbcJiit angulum cum ipfo conimuncm. Du- 
fl.i cniro quavis IC , quae bihriam dividattr ab onijuk) 
]J (Jicli parallclogramnii DEFB , jungatur CE, protraiio- 
turque ufque acl cccurlum in L cum latcre HK , & 
ira femper; odcatur triangula CIL, AIIK, tt ala 
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innumer.i , quae vtaximam commune parallclosrammum 
infcripcum habebunc DEFB; larus tnim DE difli par.nl- 
lelogrammi DEFB duo criftngulorum omnium recenfito- 
fum latera CI , CL bifariam lemper diviJit. 

Corollarium V. 

iij. Triangulum eft duplum maxitni fibi infcripti pa- 
fal lelotjrammi, ac proptcrea omnia triangula , quac idcin 
jnaximum parallelegrammufji, vel aequalia mjxima paral- 
'Jelcgramma hahent infcripta, func aequnlia ; & fi funt 
aequalia, maxima paralklosramma iis infcripta lunt pa- 
riter aequalL ; gencrfcim vcrd triatiguU func Ot maxi- 
raa parallelogramma iis iufcripta. 

T H E O R E M A XXXVIU 

tt6. Si per vcrticetn A ( Fig. 61. ) trittnguii cuyifvit 
AHK fittges in iiifnitvm pmteiidi retl.im MN bafi Hff 
parallelam ; inier omnia triangiila ,attoium critra per di- 
tr.idia D,kl,iternm AH ,AK tranfeant , bajrjque liaie- 
ant in rcBa IIK prodoSa, j?d vertices vei ttltra , vel ci- 
tra injinitam MN, triaiigutum AHA" erit mtnimum . 

Dem. Quum enim hujufmodi triangulornm crura non 
fint vj pjrallelarum bifariam fcfla , par.illelotframrtiuin 
DEFB non erit eorum maximuni , ac proinde miims quara, 
eorum m.rximum . Sed triangute funt parailelogrammn- 
rum maximorum iis inferiptorum dupla (115.) ergo cri- 
■angulum AHK ctl receniltorum triangulorum tnintmum . 
Q.E.D. 

THEOREMA XXXVIII. 

117. Ex omnibtis triangutis tidtm paratMogratnma nd 
eer.dem eittitudinfm ciijiunrciiptis , triangulum ijiijcelfs 
jninima tUtaditur periinetro . 

Dem. Eiikm praliclngr.-.mmo GATH [ Fig. 6:.),yt\ 
CAflH circumfcribantUi- ::d eandem almuJmem EL, vel 
EP triargula AUC, DEF.Ob HL ■= EP.MLo NP, eril 
D BM 
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RM = EN,aci»roiiid^BM:liL=EN!EP.Sed BM: ELsf 
GH:AC,itidemqneEN:EP*GH : DF; ergo GHiAC s GH: 
DF , adcoque AC = DF;ex quo liquet, triaugula BAC, 
EDF elle acqualia , & intra cafdcm parallelas. Sed cx hu- 
jiuiuodi crbngulis ifolcdes miniimm habcc perimctrum 
(i.)iergo &c. 

T H EOREMA XXXfX, 

liB. luter nnivcrfa triangula , qaae parallelagrammis 
wnnibus acqntilibus tirtuinftribi pajjunt , ifofccles , tujuS 
titaximum pnraitelogrammum injutptuni babet quadrs- 
tum eltttndinis aii bafeos qaadratum , at } atl 4, mini- 

Dcm. Efto inceromnia p.trallclogramma acqualia paral- 
lelosrammum ACCD(f^. 6;.), feu ABFH, in qunal- 
titudinis EF quadracum lit «d quadratum bafccj CD, 
vel FH , ut 3 ad 4, eique iit circumfcriptum triangu- 
lum ifofceles GHI , cujus latcra a parallclogrammi lateri- 
bus biiarbm dividamur. QuoniamCD = FH , FE = EG, 

eric GF : FH = 11:4= 3:1; quarc criangulum GHI elt 
aequilatemm. Sud oiiinia criaiuruh .quorum lacera a pi- 
ralleloyrammorum ncqualium infcriprorum lateribus bi- 
fariam dividuntur funt&ipfa aequalia ( 1 1 s. ) ; ergo tri- 

trum (p.J.^Ac ceccra omnia trianguk, de qu^bus tfl 
quacfiio, funt diclis acqualibus fcmper majora (iifi.Jl 
crgo £\c. 

THEOREMA XL. 

110. Inter oiniiia parallclagrammn triangulis ifoperimt- 
trh infiripta; illud , in qua altitudinis qnadriitim 
ad quatlratum bafeos , ut 3 ad 4 ,tctrrcr:im cfi maximum. 

Dcm. 1'arallelDijr.immo A/SCD ( Fig. 63.),ve\ ABFH, 
ejus mturae , uc fuae altitudinis EF quadratum fit .nl 
quadratum bafeos CD, vel F H , in ratione j ad 4 , con- 
cipe 
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cipe- eircumfcript^m triangulam GHI, cujns latera a piral- 
lelogrammi lateribus fint liifariam fefla . Tnangulum iliud 
crit aequ.larcrum, adeoque omuium ifoperinicrrorum nuxi- 
inum ( 12.) . Itaque fi ling.is, fiiigulls tri.ingulis trianguio 
GHI iloperimetris maximum i nlcribi parallclogrammum, 
/inguli ejufmodi jvirallclogramma (quippe quac trian- 
gulorum, qnibus imcribuncar , funt dimidia ) crunt tri- 
anguli G//I parallclogr.immo maximo ABCD minor.i . 
Sed fi drfta parallelogramma non fint iifdem tiiangu- 
lis maxima infcripta multo magis erunc dicto parallclo- 
graratno AHCD minora; crgo 
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DE MAXIMIS, ET MINIMIS 

AD INSTITuribNES GEOJUETBJCAS 
A£CO M MQDATJS 

PARS PRIMA 

L I B E R II. 

De Circnle, tjufqut hftripth , & circumfcriptis. 

L E M M A 

110 ' F-fcip 10 i"tra angalum qatmvis MAN ( FjV. 

1J 64.) tirtulo UEi- ,velej*s fegmesto EDKmb- 
gevte ipjins anguii crura iv E , K , atlifque ex quetlibit 
lircawferentiac punclis D,T taugeatikus BC, GH aii 
anguii dati crora khic hide in B,C,G,H; aja , emnia 
trisnguia ABC , t\QH binc prodewitia rjfe ifopcrimctr*. 

Dem. Propter tnngentcs DD , KE in punflo B fibi oc- 
currcnrcs , Iiabemus ( cx je". ji. Elem.)SD = BE;quare 
tri.inguli ABC perimiter aequatur duabus AE, AK.Pa- 
ri rstionc quum fit GT = GE.TH = WC , politii com- 
tnunibui AG , AH , trianguli AGII perimeter iifilem AE, 
AK acqualis cnt, ac proinde triangulorum quoteumque 
recenJitcriim AEC , AGH pcrimetri femper invenientur 
aequales . Q. E. D. 

THEORIMA I. 

tii. Lsmmatis. tonjlraftiont reteuia , duSifque frte 
terea 
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terea ia rireuli DEP partt infra EK ex punBh F, R 
tsngentibns MFP, IRL ufqur ad .viguli A crnra A.M , 
ANj dica, amd fitriangula ABC, AIL finc ifoftelta, tri- 
mgttlvm MiC in primo cafu mnxirr.am babebit oream , 
maximum crnrum rettangulum FAK camparate ad rili- 
qua triangula AGH , & tangcns BC trit minima oimii- 
tim GH; in fecundo autem cafu triangulum AIL mini. 
mam ^rtfff emnibus AMF babebit cnm areant , tum peri- 
metrum, minimam crurum ritlaiipuinm \t\L,ac taagens 
1L trit minima mnium MF. 

D?m. QiinBi cnim ex lemmate (nc.) trianguli ^BC, 
AGH llnc ifoperiniitra , angulu» A conifnunis, & trian- 
giilum ABC ilofcelcs, hoc ex dictis (24.) crit maxi- 
Dium , maximo gamlebit crurum rcfhngulo , & mini- 
SMffi habebit bafim ; j<W primnm , fecandnm 1, it 
tertium . 

Quia Q punflum interfediionis iprarom IL , MP eft 
(Vatlone habita ad punflLim I) rikrt puniflum contaelui 
R , erit IQ_ f> QL ; fumpta igimr-SQ = QL, ciudbque 5V 
ipil FL parallela, erunt triangula SQV , PQL fimi!ia,& 
aequalia ; qunproptcr triantj. QPL -< QIM , polTioque com- 
niuni trapetio AIQP, triaitg. AIL<MMP, ergo ex jam 
oltenfit ( 13. iS.) patec, poiiori jure ipfum triangulum 
^IL miniata quoque perimetro , minimo crurum refl.in- 
gulo, ac bafi tninima prie crteris *4MP affici; q-iod crae 
guartum , quintum , fexciim , & feptimunt . 

THEOREMA IT. 

il». Bx omniius triaugulis ACB, ^HBfFig. *5j.)f«<)- 
rnm bitfis tommnnis AB fit extra circulum CDF, , verti- 
cefque C,H fint in ejujdem circnmfereniia convexa ; il- 
tud ACB , cujml crura AC , CB tttm circuli radio CF 
cs angnfos ACF,BCF aequalei efficiuai , minima claudi* 
tur peritttttro . 

Dem. Finge, duci per pusftnm-C contingentem indc- 
finitam 1L, punttumque K , invpo IL fecat AH, iungi 
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«tm B. •Qaonhm nnguli ACF, BCF,nec nou ICF , LCF 
fiint aequales, anguli quoque ACl, BCL acquales erunt; 
ergo aggregatum AC -f- BC erir minus aggrcgato quoliber 
AKfBK (s.)nc multo magis aggregsto rdnondcucc AH 
f DH ; qusre fltc. 

Co SOLtARIUM 

ie;, Per lioc igirur Theoreraa ex datisduobus extn 
circulum punQi; duccre pofiiimusnd circunifcrci:iiaeco<i- 
vexae pundcum duas rcfbs , quarum asgregatum iit 

am . x HEOREMA III. 

114. Ex emnibns triangnlit ACB , AUB { Fig. 66.), 
gtioriim bafis communis Aii fit extra circulam GOCR, 
vt-rciicfquc C,H fiit iu cjus ttrtttmfersntta concava > tt: 
hid ACli, cujus crura AC,CB ciim contiugcnte DE /w 
coutrMu C angulos ACD , BCIi aequaies ejjiciunt , maxi- 
nia cingitnr perimctro . 

Dem. Agatur diamcter CG, junpaturquo CH; tun» 
per jmiich C , H rranfeat recTa CIIK , in quant ex pun- 
*!is A, 8 demitiantur ncrmales Al , \IK , ac poftmodura 
iia duclae intelligantur AS , BS , ut angulilSA, ESAT flnc 
acquales, Qucniam ang. LCli = BCD , ac DE eft tangens, 
crit arctis LG aequalis arcui GN , qu.ire arcus MG(tran- 
fltu're£lae AH , & diametriCG refcflus) minor e(t arcit 
GP a CG.&H// rcfcifli), ex quo ang. UI!G<GH?. 
Sed anguli GHC,GHK func rctli ; ergo ang. AHl > 
l'.HK,cc proindc Al ; BA' > \H : HK ; fed cb triangula 
iimilin AIS, BS/f, Jrac Al-.BK => IS: S*; ergo IS.SA: 
?• III : HK , uride conftnt ,pun£ium S clfc ultra punih C, 
H. Sed /iS-f-SBeftminimumaggregatiim rcamim, quas 
ex pundlis A,ii ad rcetnm CK duci j>cflui:t ( - . ) ; ergo 
quum punclum C a punflo S magisdiftet qu.im punaum 
H, erit AC f KC> AH f HR (8.) , .-.decque rrian.gulum 
.•iCB Mfjoii quam AHB perimccro donsbitur. Q. E. D. 

Co- 
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COBOLL ARIDM 

nj. Datis ergo cxtra circulum duobus punitis.di- 
fcjmus du.is recl.is ex IpHs ad circumfurcntine cuticavae 
puniium ducerc, quarum aggregnmn fic maxtmum. 

THEOREMA IV. 

116. Si duci.t quavis cbaria GM { Fig. 67. 68.) re&ae 
AB pofttione extra circutum GEM datae pataltela , «irv 
centro F demittatur normalis l:D , quae prutraharur uf- 
qrtc ad circumferentiam in C , daflaque IL circulum e»n- 
tiugente itiC, caitneflantur AC , Cli ; difO cx omt\:bus 
triangulis AHB bafim commanem AB, vertiicfque H in 
circumfertntia habentibut , triangnlum ACB tffe miiit- 
mum , cum puuflnm C cftin circumferentia cunvexa, nu- 
xiroum, £am in urcumfertntia co-tcava . 

Dem. Ad punclum enim K, ubi hH fecatur a cowm- 
gcnte IL, duct.i AK , liquct, trianguiym ^KLT= .lCiS <J 
AHQ ia Fig. 67. «^jur verd i» Figi 68. Q. li. D. 

T H E O R E M A V. 

117, Si triangulo quovis ifufccle BAC (Fii* (5o. 70.) 
circuto BAE infcripto, ex ejus vertiee A dncantur AD , 
AE , a quaruta altera AD fccctur bafts BC in D , ab 
eltera vero AE ctrcuviferentia inE.ita ut anguli BAD, 
CAE fint aequa/es , ir fit fcmpcr ; dico , 'mtcr oittnta ag* 
gregata AD t AE , aggrcgatum AB i AC efe mininium, 
etiatn cum AD,AE tnunam reiiam,ut AII , Alcocunt, 
. Dem. Jundla CE , iri.ingula AliD , CAE cmnc iloulia, 
angult enim ^BD, AK.C funt acquales, quippc (jui «i- 
dem arcui AC in Fig . rjo.iiifilrunt, & in Fig. 70. i'unc ^om- 
plemenca ad duos re&os ejufdem angnii ^iiC; unde ciici- 
tac. A3-.AD =AE;AC, adcoque A&. AC * AD. AE i 
fed Ijtem Ali, AC ponuncur aequalia; ergo AQ f AC <y 
AD t AE (47 ,)i itndcrst frhnitm . 

D 4 Junfta 
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Juntla IC, obtriangula fimilia AIC, ABH , hsbemus 
.4(1 : AH = ■<! : ^C, qu^rc AB . AC = .4H . , 3c proinde 
AB-f AC < AH f Ai ; quad erat [tcundmn . 

T H G 0 R E M A VI. 

118. omnibus triangiilit inlra tirtulare fegmrn. 

tro , nec niin maximo crtiruin rell.ingulo gaudtt . 

Dem. Triangulj ABC , DliC ( Fig. 71, ) inrra fei;men. 
tum circuiare IMDC conlhcurn , eidom b.ni liC iiififtuw, 
augulofque BAC, liDC aeqnalc* h^bf nt . iirgo ex diflj 
(14.J rcs riatct . 

C O R O L L A H ! U M 

iaj>. Scmlcirculi AVD ( F/j. 71.) radio CA indefinire 
veiflis N prrtrsfto , in nliquo ejus purclo H fonneiut 
angulus quilibec C//B , cujus crus //;; otcnrrat circum- 
ferentiae m B, rum fumpto nlio punflo E , -icr.itur EP 
ipfi Hti paralleia occurrens circnmferenliae in V , & it* 
porro. Ex trianguiis hinc genitis C//il,CEF habori po- 
teft i!Iud, cuju» cam area , qu.mi perimecer fit iiiaxims. 
Plt tria enim pundli U ,C,H fjc , ut cranfeat circulu;, 
incra qucni in chordn Cl) conilltu.uur triangulum ifo- 
lcelcs. hujus cvus altcrutrum , puta CE, ap:eru"r radio 
<1A produflo, incipiendo a centro C. Ccntro E,'inter- 
vailo EC delcnbe arcum, qui fccet femicirculum ATM 
in punfto F, tt duc FE. Triangulum CEF, c/ sggreg»- 
lura CEf EF erunt maxima, n.im triangula b7/C,CEt f 
funt an»uiii venicalibus , nec non bafibus acqualibus prae< 
liita. Quod (1 agas iiidefinic.ini CM , quae cumCNfa- 
ciat angulum MCN (Jimiiliuni atig;uli CF.F, producjf- 
quc I)//, FE ufque ad occurfum ipilus CMj inter 0- 
mnrs BM erit FL maxima proptcr trjangula ifofctlia 
CjVM, CEL. Quin ctiam quum trinngul.i BCM, FCL 
nui-ulos M , L habeant aequales , & Iisiibtis acqualibus CR, 
cr iiififi;ir.c, ii reperiatnr uc fupr.i triauijuluuy rfofceleJ 
BCM. Iioc oiriiiium CFL crit maximum. San- 
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ijo. Interim cft animadvcrtendum , i.°fiduc3j CA" 
alterucri HB, F.F paralleJain, punolum K in circumfe- 
rentin limitem altcrum conltiruere , quem pnrallcl.ic HS, 
HV atringere nequeunc. trianguli maximi vertieem nec 
in medio radij AC, nec ultra verfus centrum C cadere 
pode, fccus arcus CF circumferentiam A\'D nufquatn 
fcearer. 3. in quadranre .4BPC triangulum reftangtiluni 
I!UC , vel BCT cfle maximutn , ac maxirnam hsbere pe- 
rimetrum, (1 fueric BR = RC, vel 1>T = TC; adeoque 4. qua- 
drarum efle maximum parallclogrs.ninuni qu.idranti in- 
fcriptum, maximaaae affici perimetro. ;, triangulum ifo- 
fceles DCS, cujus angulus BCS fir rec"tus,eflein femi- 
circulo prae reliquis vertices in centro ii:iben:ibus ntaxi- 
mttm ; quapropter 6. rcftangulum RS ex duobu/ qua- 
draris niasimis ducbus quadranribus AVC , CPD inlcri- 
ptis conflntum, efle maximum parallelogrammum femicir- 
ttdo infcriptum, ac «w.v/j»rfcingi perimetro ; denique qua- 
dratum clfe maximam pircKelogrimnium circulo infcri- 
ptuui , & maxima perimctro circumdari . 

T/fEOREMA VH. 

151. Intri fegmentum elrcu/are ADCB ( Fig. 7 3 . J 
ilis cbiriHs vrnnibus AC , CB ; AD, DB.fi fiat DE mal- 
ttptrx reilae DB , at ajfurnpta fuit CF nutllpltx CB 
(boc e]} fi accipijtur DE = mDlS, CF = m Cll, £? itafemper ), 
ac pcr pnnUa A,F,B defcribatar eircului ABFE; recJa AE 
perbnint circali ceritrum Q traduila, & circumferentiam 
ADCH jecans ru puncia D detervitnabit tggregatum AD -J- m 
DB.auodumnrum aggre^Mtnrum AC-f mCB erie maximum. 

Dem. Duetis enim ElJ , FB ; quoiiam intriangtilisBBD, 
FBC anguli EDB.FCB funr nequales, & latera £D,DB 
lateribus FC , Clt proporrionalia , anguli AEH , AVR erunt 
& ipfi aequalcs, ac prgiude puntt.i quaecumque F eruur 
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fimul cum punfio E in eadem circumferentia ^BFE. 
Sed di3mc[er AE ell omnium chordarum AV maxima > 
ergu &c. 

ScftOLIUM 

i3i- Quo plus DE > DB. p^rirerque CF > CB , eo ma- 
gis anguli ^IEli, WFB ncuriores redduntur , adeoquecir- 
culus ^BFE major fic , quo in cafn centrum G imgis re- 
cedie a d.ito arcu ADB; quare puliro hoc arcu leuiicir- 
cumfercnti.i miuore, quundo puntlum,feu centrum iftud 
G alcendens per KH (quae arcus daii chordam AB bi- 
fariara , & normalicer fecat) ad H pervenerit, ira ne 
junfta HA didli arcus tangens evad.ic, methodus allata 
deficir,& idcirLo tunc tantummodo Theorema eft pof- 
fibilc, cum cenrrum circuli defcribendi jacec inter 

piiRClum H, per quod tranfit cangens AH , & arcus daci 
dimidium I.Si vcrd arcus -4DB fit femicircuinfereiirhe 
aequdliT, coiulac , tangentem HA fare normalcm diame- 
tro AB , quae cliordae viccs tubit, quaproptcr haec can-» 
gens fscare nunquam poterir A"G, cui eft parallela ;qu- 
um igitur hoc in cafu nulla HA fieri poflic tangcns in A, 
Theorema femper eric pollibile, Icidemfcmper erir pof- 
fibile , fi djtus arcus fic femicircumferentia major , 
quiatangens in A a refla KG femper djvergir. Si quis 
DE rc£he Dl!, pariterque CF recbe CB fubmulciplicem fi- 
core cuperet, obfervet , punc~tum G tuoi cadere incer 
punfta I , K , quiaexiiiente CF = CI) , ccnrrum G cadic 
in arcus datidimidium I ;qunre jun£la GA, nulla circum- 
ferentiae dnretur interllclio, adeoque Theorema forec im* 
pollibile . Quse omnia eranr feduld dcterminanda . 

THEOREMA Vllf. 

ilj, Ex trtangtrfis omitibus , quae circtth infcrthi pof- 
fw.t , aciiuitatcrttm roaxiuia ares , & maxima praeditutif 
eff perimtn, 

Dctfi, 
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Dfm.Sint triangufum aequilarerum ABC ( Zvjf. 74. ) , & 
alia qusclibcr triangula ADE , AFG ram fupra , quamin- 
fra bafim BC circnlo ^DME infcripra. JunQis l)G,BE, 
& e?c chordae AE dimidio H excicara ad circumferen- 
tiam normali HI, ex punftis B,D demittjnmr ad AE 
normales BK,DL Quoniam J\B < AC , adeaque arcuj 
ADME>arcu ADMC, punQum I (diraidium arcus 
ADME ) erit infra punQum B.Icaquc propter I5K > UL, 
triangulunr ABE m3jorem aream, majoremque habehit 
perimetrum quam triangulum ADE (is.J.Idem oftende- 
lur de triangulo ARG coniparatc ad trianguluni AFGw 
Sed trjanguluni aequilaterum AliC imjorem habec are» 
aru, majoremque periroetrum quam fingula ABE, AiiG 
(liS.J; ergo Scc. 

C O K O. L L A R I U M. I. 

i.)4- Quum oortio MN , a bafi IfC trianguli aequila- 
teri AliC rcfeQa , fit quarta pars • diametri AM , iiqnet , 
reftnngulmr. ANC, quod in fcmicirculo AEM fic ab 
AN T = 2- AM duQa ia normalem NC ex punQo N of- 
quc ad circiimft.-renti.im cjtcicatam, cfic maximum. 
C o. s o t l a R i u . m II. 
" 135- Circa trianguli cujuslibet ABC ( Fi%. 75. ) hafijn, 
BC defcripto femreircub BFC, H ex port-cins BB <= 
"— BC ponclo E erigatur ad circuuiFerentiam normalis 
EF, atquc ad triaitguli latus AC ducatur ED altcri la- 
teri AB parallela, rect.mgulum DEF ciit t/iaximvm om- 
nium GMI , qiiae fimili ritione haberi polliint ; funt cnjm 
DE, GH porcjonibus EC ,HC proportionalea. n 

q O R O L ' L A K 1 V M III. 

1J6. Datls quibiifcumtiiie polygouis rcgularibus , in qui- 
bus Ijtera fint in pto:;rt llione 6 , u , 14, 4S , &c. inte» 
ditiuia triansnla, qunciplisinfcribi pofliint, «cguiiarerur/i, 
sujus 
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cujus vertex in aliquo eorum angulo exiftit , maxiiHam 
haber cum aream, lum perimetrnm; reliqut eniin trian- 
gula vel func eii!em circuio cum diitis polygonis infcri- 
ptibilia, vel criangclis circolo infcripcibilibus minora* 

THEOREMA IX. 

IJ7-/* tireulh ACBE, ACFD (Figj 76.) je itsvicem 
jnterfeeanribus in puhliis A,C agantur pe> punltum C 
e/ootlibet reliae 11D , EF cirtismfereatiis utrinque termi- 
matae , & conneliantur At) , AC , AD , AE , AF , ut exur- 
gant tritngula AliD , AF.F; ajo in trianguio AED, cujus 
bafi BD ejl AC normalii , altitudintm kC ejfe maximam, 
maximam bafim BD, cVmaximam cum esream, tam feri- 
tnttrum . 

Dcm. Demittatur expunflo A ad tri.inguli AEFbafitn 
EF normalis AH ; patet, in , triangulo retiaiiguio AHC 
feuiper efle AC>AH; quod erat primiim. 

Ob sngulcs ABC.AEC aequales, nec non ob angulos aequa- 
les ADC, AFC, triangula AliD , AEF fur.r fimilia-, fedaltitu- 
do AC m.ijor altitudine All ;ergobafis ISD «*>r bifr EF , 
adeoque triangulum ABD majus triangulo AEH ; qnoti emt 
fecundum , & tertium . 

Quoiiiam anguii ACQ ,ACO fimt (per byp.) rt&\ , erunr 
/1B , AO diametri ctrculorum ACBE, ACFD; quare AB 
t AD> AE t AF.Sed (per dem.) BD > EF ; erg 8 iriangu- 
li ABD perimeter eft wjfljorperimecrotriaiiguli AEF ; qund 
erat quartum, 

THEO REMA X. 

1J8. Sumptis in rtUae AB ( Fig. 77.) dimiditt AG 
fnotlibct centris K,L, radiis HA ,LA defcribantur fe- 
micinuli AHD,AlF,ru»j duiiis tx punSo B cuntingen- 
tibnt BH t BI , juitSifqoe KH,L!,-jf AD ftttrit ditpht 
Ttmaiientis DB ; ttjo, ir.ter omnia triangula KHB,LIB 
triaiigultm KHIi ejfe maximum. 

Dct/,. Dcfcripto circa diamett uni AB femicircuto ACB, 
cx 
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ex punflis D , Fexcitentur ad ejus circunifL-rentiam nor* 
males UC , FE , junganturque liC , BE. Qurjnum BK t 
KH = BL tLI, & trianguh KHB, LIIl func reajii^ula, 
«runt eti*m triangula ifofcelia ifoperimetr.i dimiiliata , 
inter quae BHK , ob KB= *HK eric dimidium trianguli 
aequilateri. Sed cx univerfis triaugulis ilbperiraectis ae- 
quilateturn eil maximum {iz.J.ergo &c. 

COROiLARIUM 

139. 01> eandem rationera li ex purflis D,F circulil 
AVID , AIF [Fig. 73. ) applicentur DH , VI , ira ut il: 
DH = Dil , FI = FBi ac deindc conneflaniur All , Al ; 0« 
mnium triangulorum redlanguUrum AHD, AIF tri.mgu- 
lum AHD in circulo, cujus diametcr AD clt dupla re- 
manentii DU , con/hc, ciie msxiaam. 

THEOREMA XI. 

140. Stantibtts iifiiem quae in Tbeartm. axtec. (158.) 
if eadem fervata coiifirufiione i dico , n tirculo ACBfFig. 
77.) rettangitlum AD . BG ejfe omnium AF . IIE maximum. 

_> _» 
Dem. Quoniam AB . BD = BC = BH ; AB . BF« HE = 
1 

BIj erunt BC = BH , BE = BI . Sed KH . BH > U . BI (1 3 8.), 
feu AD.BH> AF.BI; ergo AD.BOAF.BE, & Ita 
fcmper . Q. E. D. 

CcROLLARIUM I. 

141. Connexi? AC , AE; quura iic AD.BC,ut AB, 
AD .BC , nimirum ut AC. CB , eric quoque AC.CBma. 

__ 1 _2 __2 3 

teimum. Quia vero AC : CB= AD: DC= AD : DB= 1 .- 1, 
fumpta AC pro alritudine , LrS pro b.Ii, tnai.g.. , ACB 
altitudo bafeos dupluni poteft.Qjjjmobrem « oran;hus rvun- 
gulis reflangulis caniem bypothenofam habentibus.iiiuu, cu- 
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Jus altitudo b.ifeos daplam poteft, maximo gaadet pro- 
dufto, quod oritur altitudinis quadrarum p c r bafun niu!- 
tiplicando. 

CoROLlVARIUM II. 

141. Triangula ACD ,CDB , itidemque- AEF . EFB funt 
iimilia; ergo AD. UC= AC . CD, AF . BE_ AE.EF. Sed 
AD.BO AF.BEf 140. );crgo AC.CD > AE.EF. Et 

— 1 _2 

hic etiam propter AD: DC- AD.-DB = % : 1 , conitar, 
triangulum ADC hjberc altitudinem AD , quae bafeos 
DC duplum poteft. Praeterea quin AC.CD>AE.EF, 
frit quoque 2 AC . zCD > iAE, apF ; omnia vero trian- 
gnla, quae circulo infcripta eiilem chordae infiftunr, pe- 
rimetrum habenr fingula perimctro trianguH ifofceiismi- 
norem (118.}; ergo ex univcrfis triangulis, quae circu- 
io cjdcm infcribi poflunt, ilbfceles illud , cujus ba- 
fis doplum poteft altitudinis, max-imo poliet reOant;u. 
lo,quodfit bafim pcr crurum aggregatum multipliciin.- 
do. Et viciflim intcr omnes ciiculos triangulis univerfis 
reftangula cx bafibus in crurum aggregata aequalia ha- 
bentibus circumfcripros ; ille, qui triamjulo ilofccli , i;i 
quo bnlis duplura potefr. altitudinis , circurafcribitur , 
eft minimttt . 

THEOREMA XII. 

143. Si relja AB ( Fig. 77.) ita dividatur in D , ut 
eltera ejas portio AD jit alterius DB dupla ; 0)0 , fi- 
Sum ex quadrato duplae portionii inreliqoam tmcrgcns 
f*re m:iximum fjlfornm omnium ex quadrato cujuf 
vrs tilius ejnfdem AB portioais AF in reliquam FB pro- 
deuntium. 

Dem. Eadem fignrae conllrudlione fervata; qunniam 
AD.BOAF.BE (140.) crit AD : AF > BF. : BC, pari- 

- - 2 _- 2 _ 2 

terguc AD : AF > BE : BC ; fcu AD : AF > Fii : DB j ergo 
AD. 
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AD.DB> AF.FB. Q. E. D- 

CoROLLARIUM I. 

144. Produflutn AD . DB = AD . AD . DB = AD.DC' 

erjo AD.DC cft inaximum; hoc eii ex onmibiis trian- 
gulis fcmicirculo iufcriptis, il!ud,cujus altitudo bafeos 
duplum potcflr, TOMVwawhabct produdtum ex bafeos qua- 
tlrato in altiiudinem. 

CoROLLARIUM II. 

145. In trianguli ABR {Fig. 78.) larerc aliquo AB 
fumptaAD = — AB , rumex D, & ex alioquovis punfto 

2 

F dnflis DM,PN lateri AR paralleiisj erit AD .DM> 
5"P.PN,cft enim DB :PB= DM: PN. 

CoROLLARIUM III. 

14«. SI triangulum rcaangulum ^NC {Fig. 74.)femi- 
circulo AGM inicriptum ponatur aeqnilateruin dimidia- 
tutn, erit AC=zCN; fcd ACtCN>AEf bP (ijj.); 

ergo multo msgis AC.CN>AE.EP; quare ex trian- 
gulis univerlis, quae cidcm circulo infcribi poflitnt, w- 
quilaterum rnaximo gandet produilo , quod oritur cria 
ejufdem latera inter fe multipUcando ; & Ticifllm inttr 
univerla triangula , in quibus vel areae, vel perinwtri, 
vel produfia cx laieribus inrer fe mulriplicatis aequan- 
tur> aequilaterum minima circulo infcribitur. 

THEOREMA XIII. 

147- St in [mUirtuli AMF (F'g- ?S-) ti*metrQ AF 



64 *>E MAXIMJS, ET MINIMIS 

fainatur AD = -| AF, at pojlmtdum ad circamfennti-int 

rxciteinr normalis DM ; a)o , produ&am AD . DM efff 
luaximum. 

Dem. Du£ta in pun£lo M tangenre BH occurrcnte di.v 
metro AF in II, & huic normali AR in II , agatur rs- 

*lins QM; erit DM= AD . DF-QD.DB ob triangulum 
Teclaiiguluni QMIi ; unde AD : DB-QD :DF= ist; ergo 
■0 triangulo ABR Uufla ipfi DM quavis parallela PN , 

quac fecabit circumfcrcntiam in I, fier. AD.DM> AP. 

PN ( 145.), acpotiori jtire AD . DM > AP.PI.Q.E.D. 

THEOREMA XIV. 

148. St in quadranth FMSQ ( Fig. 78.) radh Qf 

jchidatar QD , ita ut fit QD = 7 QF, & rtliqua ut i* 
fraccedeiiti conjlraShne peragansur ; dico , fruduiium 

QD. DMtf/rf msximnm. 

- 2 ~ 2 - : —- 1 _ 3 1 _ = 
Df«. Quoniam DM=FQ_DQ=FQ_ 3 FQ=7FQ 

«t valet analogb qT) : DM = DM : DB; fubfiitucmto , ils- 
i. 1 - 2 1 _* 1 _ 2 _=■ 1 
bit j FQ: 7 FQ= 3 FQ:Dli = ™ FQ. fcd QD = 7 
— * _ 1 _* — a 4 a ' 2 

FQ= 6 FQ| ergoQD :DB= V FQ.- 7 FQ= 4 . i;q U0 . 

_s _- 

clrca etiam QD:DB=i:i, atlccquc QD . DM > QP. 
PN (14;.), a c multo magis QD .DM> QP. PI .Q.E. D. 
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« C O l( O L L A R I V M 

140. Sumpts in (iiiinetro AFaequaliter hijiclmieacen- 

iro Qtim Q~),<juim QY = 7qf; Rv e YD-7 AF* 
& cotnpleco rechngulo Y.vl ; intcr omnta rcct>n?ula l c . 
mic-L-dlo ASF iVcrlpta, rca.imjulum YM' (ubL-bic pro - 

tiuQum Mp. DY maximum .■ 

THEOREMA XV. 

150. 5/ in qwtirante FMSQ ( V\g. 78. ) QF //* 

fecetur jii D nrjl/ QL) = 7 Q~F; >r.-/7„ adcircumferen- 

prtduftm AIL) YDQ m». 

' 1 __ ' 2 _2 

. firw. ^aonurrt -pnfit.i QV = QS, produflnm QV . 
VZ eit m a ximum( 14 3.., duih ZX."ipfi QS .psralk., erit 

quoqne maximum produflum ZX . XQ. Sl- d dgclo radio 

QZ, h.ibemus QZ=ZXtXQ, hoc efl Ql=QVtQ_Y, 

feu QF = 7 Qf\ Q_£_ jW C_xViQF.' r A t (_ <r ' 

QD = _ QF; cr__o punflj X , D i njc nnnZ j M coinci- 

«■unr-ic MD. DQ eft maximum . Q. E. D. 

.;"■„■- 3 ' .' ColioLLARIUM ." 

151- In diamctro AF feaij utrinque a-centrrrQ tam 1 

QD,qu.imQY = f" QF*'fiv e nj= T AF/ completoque 
rteanglilo. YM ; cxouinibu! recljnguliricmicircuio ASF 
E infcn- 
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_2 

infcriptis, rctlangulum YM habcbit produttumMD.D^ 
maximum: . 

THEOREMA XVU 

iji. Ex omnibns triangulis i/bfieXh ABC , DEF ( Fig. 
75. «o. } prodnfia nij^regati trurum in bo/tm aeijuitti/t 
habvntibus , nimirum 1 i\B . ISC = 2DE . F,F , feu AB . BG 
= UE . EH ; illud ABC , tujus bafis BC duplnm polejl etl- 

titudiuis AG , maximum babet praduilum BC.AG, quott 
eritnr tiiultiplicando • bafcas quadratum per altitudinem. 

Dcm. Ttiangults lnfcc circumfcrib.intur circuli , qun- 
rpm dumetri AI.UL. Quoniam AB . BG = DE „£H , fta- 

bit BG:EH =,DE:AB , paritcr^ue BG : EH = D~E : AB, 
1 _* 

tive cx natura circuli BG : EH- LD-. DH.IA. AG ; & 
ducendo aoteccdenrcs iu AG , U confequentes in DH, 

% , _s 

£ct AG . GIJ : DH . HE = LD . DH . AG : IA . AG . DH =, 
DL: AI; fcd DL> AI (141.); ergo etiara AG. Gfl 
DH.HE; Q.E. D. • 

CoROLLAR-IUM I. 

ISJ- Ex omnibus triangulis ifofceliis protlu£la, qutiB 
oriumur multiplicando b.ifium quadr.itj per altitudines , 
aequalia habonfibus; illud , cujus bafis duplum poreft al- 
tittidinis, minimiim poflidet productum bafcos per cru- 
rum aggregatum, feu baftos diraidiae per crus alteru- 
trum multiplicatae. ; :• ' .' ■ 

CorouahiuhII. 
154. Demiflls cx punflisG,H in latcra AB.DEnor- 
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malibos GM , HN , erit AG . GH - AB , GM , DH . HE - 
_» i 

DE.HPf , quare AG . GB: DH .HE= \B . BG.GMiDR. 
EH.HN; icd (?rr Ajf/i.) AB-. BGmDE. EH ; ergoAG. 

GU : DH .HE-GM: HN. Ert autcm AG.GB>DH. 

HE; ergo GM > HN j hoc eil fi cx nngitlis rccV» tri.tn- 
gulorum. omniunt ntbngulorum, in quibus producli eK 
hypnthenufrs in bads fi'it. ncqu.-dia , dcmirtaiitur norm.t. 
lci iuper ipTns hyporftetiufis , normalis in illo trlatlgulo , 
cujus akicudo biieos duplazc* poceft, erit maxima, adeo- 
que maximtts quadrans ci^cuiaris iplt criangulo inicribe- 
tur . Et viciilim li iiormalcsexquorumcumque triangti- 
lorum recl.inguiorum ongulis reciis funer hypnthenufas 
deniuT.ie fiuc aequ.ilcs , trinngulum illud, cujus .ikitudo 
balcos iluplum poccft , minimum habcbit produtltim ex 
hypotheiiula iii diclim b.uim. 

THEOREMA XVII. 

155. btter oniiiia triitngnlit aequt nlta circulo circata- 
firipta, ifbfielet cam area , tam perimetn minima atjiatur. 

Dsm, Circalo M\ (Fig. 81.) circumicribantur tfian- 
CUlum ilbtcclcl ABC , & aljud quodvis aeque aitum DEF, 
duCldque BH parallela , & aequali Litcri F.D, jnntr^ur 
HC. Qoontajn tritngula ABC.HBC in eadem b.ifi, 01 
inicr eafdcm parallelas conftituunrur, ifofceles ABC mi- 
nori cingitur perimetro quam llliCf i.J.flC proindecirt 
culus trinnguJo HliC iiilcriptus inifmr crir circulo 
Ergo !: ftante Iatere Btl, lacera HC, HB, & BC.mrk 
ycre.debcnnt ( fcrvata figura trinnguiari ) circultim eir- 
culo MN aequilcm, oportct , ut fixa, manente excrcmjrn» 
te H , latus HCab HB magw recedat, & evad.it Hfla- 
teri DF aequnle, ac p.irallelum j fed tuiic , ob trlangula 
VEV, HBl aequilia, & fimilin, fit III , feu FF > BC;:er- 
go triang. AUC fi| DEl ; quod erat primnm. . -.1 
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ABC perimrtrum habe.t n.inoiem tri.njulo HBC , po- 
tinri jure tliiUorem perimetrum h.ibcre deber trianguio 
IliJI , leu DEF . 

CouoLLAr.iuI.1 
,,<;. Inter omnes circnlos iri.nguli. t.m aequ.libus :, 
qunm .repcrimctris , utrilque .equc .Itis , ii.rcr.ptos , ille 
qui triangub ifofcelio infciibitor , eHmaxtmui. 

THEOREMA XVIII. 

, <7 Ex triaugulit omuibut , q«.e tirettlo circumfcribi 
H „t. a.,,i,.,.r.m mmin.. ar.a, n.inim.que fra.J,- 

'°"d'<L Ko"'aBC ( Fig. !,. ) dimidium tri.nguli .equi- 
lateri , UEC dimidiun, tria.iruli ifolcclu , utrun.que cir- 
culo LC ciica e.r.dcn, ,ltitudinem AC circumfcnptum, 

„„ D ll..u..ui infr. veriicem A . M BM pa- 
,al!cl. ipf. ACquoni.m l.iu. AB tangit circulum ,11 
fui dimidio K, & l.tus DE eum t.ngi. ultra K in L , 
retluum Ali, DE interl.ctio I crit ultra pui.clum K, qua- 
requum lit AI<I», aJeoquc ■ DI < IM , mangnlum 
Ai,I minus erit fimili 13M!,ac minus potion uirc tn.n- 
7 nip „nfimoue comniuni trapctio D16C , erit tr>- 
^"'nSSE:^,. n,. P do, dufl. AN JgtU 
lela b.fi flll , ollendeiur , tri.ugulum aequ.l.terum Al«- 
minus cflc .r.angulo ifofcele GFC , cn,ui verrci. G lic 
"l "vwticcn. A . Sed tnangula DEC , GFC fun. (nttoll 
r.inora Cctcr.s trian-ulis ftib iifdem altitudinibu. crcalo 
circuu.rcrip.is (.5,.), ergo f.tct fr.mum. 

I„ ejurmodi.ut.m tn.ingul.s pcnmetn funt ut urene , 
crgo pat.t feeutttittm . 

CoROLLAUIUti 

i ,8 Igitnr intcr omni. tti.ngula , quorum are.e funt 
nt perirnetti , .equilsteium cum «reain , tum penme- 
trunt tainimam habet. IHbO- 
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T H E 0 R E M A XIX. 

ijp. Ex entnibat triangu/is aique alth figmento cir- 
ctilari circamfcriptis, ijojctles minimatn cum aream ,tum 
perimetrnm habct . • 

Dem. Segmento tirculari PMT (Fig. 83.) fub eadein, 
altirudine A\\ , five DS circumlcrijiti concipiantur rrian- 
gul*ABC,DEF,quorumpricusABCfic ifofceles. Per hujus 
rrianguli ABC contactui G , I traituC3tur rcct.t G[ ulime 
«d occurfum laterum DE, DF trianguli DEF in punclis 
L , It . Quoniatn lateris DE conrjctut tft fupra punclunj 
G , & l.iteris alterius Dl ; conratlus eft infra ptinflum I, 
eric GI < LK . Jam v;r 0 quam LK (ic parsllela EC, fhbit 
GI : BC = AN : AR = DI : DS='LK :EF;quire permutan- 
do , GI : Lli = 0C : EF ; iVd Gl < LK ; ergo BC < EF, adfiO- 
«jue triang, AZiC<DEF; flno/t' crat primum . 

Si trianguli DEF forer b:ifis EF 3 fiC , trinngtilum ABC 
minorem ipfo ruberet perimetrum (t.);cr b 'D poriori iurc 
minorem habchit perimecruin quara DEFi II hujus bjfij 
V-V> BC ; fmd erat fecundam . 

THEOREMA XVIH. 

itfo. Ex trianga/ii omnibtis , qane fegmeuto cailibet 
tircalari circumfcribi pojfunt , ijofcelci illud, cujas crura 
•4i8um jegmenlum fuis dnnidus tangurtt , ejl miniuuim, 

Dem. Segmeneo eircul.iri PMT ( tig . 84. ) ili.t circum- 
fcripra triangula ilbfcelia ABC , DEC , GIC ( dimidhjpro 
iiitcgris expono ) , Sc trianguli intesiri AiJH crur.i AB , 
AH fegmenti circumferenti.im tangant fuis dimidiia K, 
L . Eailem mcthotLo qua paulo ante uli fuimuf ( iS3-)» 
demonftrabitur.frisngulum AJSCmmusefle fingulis crian- 
gulis DEC.GIC. Sed ex ommbus trtanyulis aeque altis 
fcgmento circulari eircumlcriptis ifofceles eit mininmm 
(iJS.);crgoSic.. 

k- i Co- 
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Corollajiium I. 

io"i. Ex omnibus triangulis, quae fomicirculo circu 
fcribi poflbnt, reftangulum eft mininium , adeoque inttr 
omuia parallelogramma circulo circumlcripta quadratum 
cft miaimam, 

CoilOLLARIUM Xi. 

itfi. Ex omnibus parallelogrammis, qi:se tluobus cireu- 
li fegmentis aequ.ilibur candem chordam cooimunern ha- 
bentibus circnmfcribi pollbnt, rhombns ille , cujos latcu 
Circumferentias fuis dimidiii tangunt, til moiaut, 

L E M M ■ A . 

i6j. Sint triangula ifofcelia aequatia ABD , FGI ( Fig. 
85. 8<S. ) circa communem altitudinrm AC , quorum ABO 
Jit aequihteram ; jitla AB bifariain in E, dico , I*t<" 
alterum GF triangu/i EGI {ecare AB hrfra piintlam E, 
/ F fit citra puntlum A, ut in Fig, Sj. & fupra ,fi^ 
Sc altra A, nt in Fig. 8S. 

Dew. Si negas ;■ crus GF tranfeat per E dimidium cru- 
ris AB, & ox punfto A ducarur AH parallela ZiD oc- 
currens in H cruri GF. Triangula fimilia CV.B , AEH 
erunt etiani aequalia ; fed trianguia quoque A£C,FGC 
font (e.v byp.) aequalia ; ergo ablato communi trapetio 
I''EJ3C in Fig. 8$, & AEGC in Fig. S6 , triangulum Gfcfi 
«rit aequale triangulo AFE; fcd triang.GEB = AEH 'per 
item.); ergo triang. AFE= AEH , quod eft abfurdum. 

Idem, cereris ftantibus, facilius damnnftrabitur , fieru» 
GF tranfeat fupra punQum E in Fig. 85. fic infra in F'£- 
ut eft perfpicuum ; ergo 4tc. 

THEOREMA . XIX. 

164. Iuttr omn.it elrtulot triangulis univerjtt aequnii- 
lnt infcriptos ', ille ,qui triangulo acyuilatero iufcribttur, 
tfl maxin;ui. Qeiiu 
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Dem. fir.t Jao triangub ifofcelia acqualia ^fBD , FGI 
{Fig. S7. 88.), quorum alterum AHD fit Mquilscerun^ 
utraque vtro circa commnnem altitudinem AC conltitu- 
<a , nt in iiguris ; iifquc mfcripti concipiantur circuli CEK, 
CMN , quorum centra , H, Lin communi altirudjne AC t 
4t comaftuum puncb, E,K,M,N. Quoniam cr U ra FG, 
■FI fecant alia crura A6,AD infra eornm dimidia E,K 
iive infra circuli CE* contnaus , minFig. 87. & lupra, 
-Ut in Pig, BB. (163.) , punflj M ,N erunt necefliriu iu- 
tra triangulum AflD.quare circulus per punct.i M , C, 
N tranfiens circulo per punfb C,E,X trauiemne con- 
tincbitur, adepque illo minor crit , & iia fcmper. Sed 
fi unicuique triangulo ifofceli triangulum quodvis fcale- 
■nnm aequalc fub eadem altitudine ronftru.itur , circulus 
triangulo ifofceli infcriptus erit maximui( i5£.);crgD&c. 

Corollahium I. 
E.vhoc Theoremate , quae jam demonftravimus( 9. 
«1, ) confirmantur ; nam ob acqualia criangula A/?D, IGI, 
ent radius LC ad radium liC, Ut crianguli ABD peri- 
metcr ad perimctrum irianguli FGI . Scd LC <; HC , k 
hoc femper; ergo trianguli acquilateri perimuer eric 
femper minor perimctro cujuslibcc trianguli jpii aequa- 
iis , &c. 

CotOLlAllUM ir. 

ifieT, Itidem qutim inter omnia rriangula ifopcrimctra 
«equiUterum fit maximum fequitur, inter om- 

-nes circulos triangulis univerfis ilbuerimetris infcriptos , 
iiium.qui triangulo aequilatcro infcnbitur , eiTe maxU 
mum (156.)- 

THBORBMA XX. 

167. Ex umverfis triangulis aequalibus , eeqnilatirum 
miriimo ajficitur pruduilo , quod oritur tria fiagulorum 
bujojmodi trimigukrum folrra iuter Ji multipliiandi. 

h 4 £>-m. 
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: Deni. Triaiigulisifufceliis aequiilibus ABC , DEF (Fig. 
7p. 80.), quorum ABC iequiljceram , circuli AQIC, 
DELF circuntfcribantur. WOis diametris Al, DL.exna- 
rura circuli ftabit AB . AC . BC : Db . DF . EF = A\ . AG. 
HC : DL . DH . EF ; fcd { per byp. ) AG . BC = DH . EF; 
ergo AB.AC.BC:UE.DF.EF=Al:DL; led Al eft 
miitima omnium DL (146.); ergc pro.luclum AU.AC. 
J3C elt ODiniumproduaorumDE/DF.IiF minimum. Jam 
vcro fi iupra trjanguli ifofceiis DEF bafim EF conitttuatur 
aliud triangulum ipfi aequale , majarem huc fubebii pe- 
limerrum (7); ergo &X. 

COBOLLAHIUM *I. 

]6"8. F.x omtiibus rriangulis,in quibus fitfli , quaepro- 
dount rria iigulorum latera incer fe multiplic.itulo , iitnr 
invicem aequalia , sequilarerum eft maximum ; quod ect- 
am dirctce nftendi potefti fl enim triangulis ABC , DEF 
circuli rl/JIC.DELF circumfcribuirur, quia ( psr hyp.) 
Al . AG . EC = DL . DH . EF , ftabit 4G.BCsDH.Eff 
= DL : Al i at fempcr eil DL > Al ( i.fS.Jyergo &c. 

CoROLLAItlUM II. 

■ itSp. Exomnihus triangulis circulo circumfcrintis , ac- 
quilmerQm miuimum habct productum , quoil fit.trlafin* 
guli Cujufcun-.que latera invictm ntul ciplicando ; fi enim 
ciim ontnia tri.ingula funt aequaliaid accidir, idem mul- 
to magis accidere dcbec tum triangulum aequil.irerum 
elr, uc vidimns ( 1 57, ) > ceteroeum minimuni. Et yicif- 
fim intcr omr.ej circulcs infcriptos criangulis aeqU3lia hi- 
bcntibus produtt.i , quae ex tribu* fingulnrum l.iteribus 
invicent mulciplicatis oriuntur; i;le, qui triangulo aeqni- 
latcro infcribirur , cft maximus . 
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170. Ex untverfit trttsgnlis ijiperiaetrh j aequihtt- 
■ rm 
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rum mnximo pollet proiuth , qnod oritur tria fingntortim 
biijnfinmii ti-iangulorarn latera iavicem tndlttplicando. 

Dem. fi trijngulorum hujulmodi ilngulorum perimctri 
in toridem rtdis difponancur, omuos iftae re£he ('P"~ 
■byp.) aequales erunt. SeJ in trknguli a«quilateri peru 
■ittro fubqtratlruplam fjfli ex quadrat» duplae portionis iii 
reliquam t/i k*mper m.iximum (143.51.); ergo _c. 
) C 0 r 0 J. l a b 1 u m . .. 

-17». Vicilfim inter omnia tnanjnla , in quibus prodtr- 
&\ ek cnbus (in^ulorum latcr:bus invicem multiplicatis 
_co,uantur, acquilaterum mtnitna pracdituineft penmetrc. 

L E M ■ M- A, i 

, 17». Si trianguU ifofcetia EBK , GHL f Fig. 89. po. ) 
{ircuh, cjy.is centrum C, iircumfcrivantar ; dico , ejfe 

' — 1 — 2 _i _2 

AB. A\L: AH.AG_AE.FG: AG.FE. 
t: DAm. fuper crura Efl.GH dcmirMnrur nnrmnles CD; 
CI . Ou tri.mgulj. (imilia ABF , CDE ftabic AB : CD = AE: 
_ 3 _ a 

ED, pariterque A/t : CD-AE: ED_ AE .- AE . EF ; ergo 
' _ : _i 

A3 :CD = AE : EF . Eadem plane ratione tX triangulis 
2 _i 

,/imilibus AHG , CIG colligitur AH: Cl = AG;GF, _ 

_i _i 1 
yertcndo , CI, Feu CD : A~H = GF : AG . Itaque fi duae 

__ 2 2 2 2 

-repertac analo^iae CD ; AH = GF ; AG , AB : CD = AEt 

_2 _l 

T,F invicein multiplicentur , prodibit AU : AH = AE.GF: 
F.F.AG, duflirque antecedeiicibus rationum in eandem 
aliituJinera AE , & conffqueiicibjs in cundem altitmU- 

-»i*m AG ,■ orictur A/f .AE: AH. AG= AE.GF: AG.EF; 
Q.. li. D. THE- 
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THEOREMA XXIL 



17 j. Inter unhcrfa triangula circule circumfcriptn , 
illud cnjus altitndo d:iplam circuli infcripti diatnecrnm 
tdocquat , minimum babct produclnm ex bafens quadrato 
in eititadinem . 

Detn. Stantibus iifdem, quae iti Lemmatis amecedentis 
(171.) %uns, fitprimum AG <J AE (Fig. oo.).Qji Bn iamEF 
= VA,cnfEF;FA< F^.-FG; & componendo, E,4:AF 
< AG ; GFi permutando , EA : AG < AF ■■ FG. Sumpta igi- 
tur^M = /IGjericcomponendo.MEMG <^G;GF;quareME. 

1 1 
GF <1 AG ; hinc ME.GF. EG < AG . EG ; ex quoME. 

_i 1 „2 

EG : AG < EG : GF ; & componendo, A£ : AG < £F:GF , 
_ 2 ~ : 

adcoque AE . GF <J AG . EF. Sed per Lcmma antecedens 

1 _ a ' 1 

f 172. ) eft WB./lE:,4H.^G = ^E.GF.-^G.FE;ergO 

t- 2 z ' a 

jW. AE <AU.AG, feu BK.<*E<"HL.^G. TriangB- 
lum autem ifofcclcs EBK minorcm habet baGm quam 
aliud quodvis triangulum aeque altum etdem circulocir- 
cumfcriptum ( 155. ); ergo pacet pritnum. 

Sit Tecundo AG > AE ( Fig. «9.). Ob EF = FA , erit 
AG : AE > AF: FE , Sume AM= AE , fiet componendo, 
1 

MG : AE > AE : FE , ac proinde MG . FE > AE, live 

- 1 
MG.FE.GE>AE.GE , unde MG , GE : AE > GE' 

f£; & componendo, AG : AE > GF :EF;hinc AG . EP 

> AE . GF.Sed vi Eemraatis AG .EF,- AE. GF= AH.^> : 

AB.AF; er S o AC.AE <JAH.AG, fcu BJC.AE^HU 
AG. 
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AG. Ac id dc quibufvis eti.im triangulis aeque sllitei- 
dcm circulo circumfcriptis Jit vcrura; crgo faltt fe- 

(undum . 

COROLLARIUM I. 

' 174. Quum fit EF=FA,(Iponatur FC = CD_i,eric 

w- S — 1 _ 2 _* _* 

EC _ j , EC _ ED t CD _ p ; fed CD = 1; ergo ED=: 8, 

nempe iTDiCb-B:!. At ED : CD ^ CA : AB , icidcm- 
_ z _l 1 _l * " _l 

que ED;CD_EA:AB; crgo Ed : A8 _ fi r 1 , & EA 

.liii _ 3 :4~ ; : 1 ; videlicet inter omuia triai]gul.i,qtiae 
circu o circumfcribi poiTunt , illud , cujus altituilo b.ifeos 
duplum potell , w/n/raawiubet producium ex bafvosqus- 
dzato iti altitudinem. 

ConotiAnii/u II, 

175. Tmngulorum circulocircumfcriptoruraarcae funt 
perimetris proportioiiates;quar« incer univerfa mangula , 
quorum areae liint ut perimetri , illuJ , eujus altiruJo 
bafeos duplum poteic , tuinimum liabet produilnm exba. 
feos quadrato in altitudinew , vel ex bafi iu cotam pe- 
rimetrum. 

CoilOLLAH.1 U M W. 

176. Viclflim intcr univerfa triangula , quibus invlcem; 
aequantnr produ&a ex baiium quajrscis in altitudincs , 
vel ex balibus in rotas pcrimetros ; illud , ciijus altirudo" 
bafeos duplum potelr, maxii/nim circulum infcnptnm Iia- 
bet; & circulus iftc praeJitus cft diametro fubduplo i{- 
licuJinis diai triinguli, cui iurcribicur. 
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t ii e o r e m a xxnr. 

177. Figurarwn amnhtVi reclilinearttm ejuJHcm generit 
tircaio infiiptartim illtt maxiraam cuni aream , tutn pc- 
rirnctrttm habet , tjuae efi aeqtiilatertt , &i aeqitiangula, 

Detn. Finge, figurarum omnium rettilineanm , de qui- 
bus eft quaeitio, circnlo AliD (Fig. 91.) iitfcripcarun 
maximam efil- ABCDE , m.iximamque hibere perimetrum; 
(iico, li.tnc cfTe acquilateram, & atqiiiin^ulam . Si enim 
il negcs, fir, m.ixima alia figura liCDEF ,' cujus lacera 
faltem duo FB , FE fiat inaequalia ; juna.ique PE , con- 
Itru.uur fuper Iwc triangulum ilbfceles AliE . Quumtri- 
sngulum irtud majorem triangulo FHE ( 1 18. } habeat cum 
.irejm, tum nerimccrum , figura BCDF.Fnoncil illa.quae 
aflercbacur , & ira femper , dor.ec figura propoiita eva- 
d.it acquilatera . Sed figura aequilater.t circulo infcripca 
elt quoque nccefljrio aequiangul.i ; ergo Jcc. 



CofcOLLARIUM 

178. Inter oranes circulos figuris omnibus re£tilineii 
ejulilem generis tam aequfrlibus , quam ifoperimctris eir- 
cumfcripros ; ille, qui figurae aeqtrilaterae , Si aequian* 
gulac circumfcribitur , eft miaimtts. 

T H E O R E M A XXIV, 

179. Ittter etnncs circulos figuris omitibus reBilineis 
ejtifdcm generit ncqiialihut infcriptOS , Me, qui Jigurae 
tteqtiilaterae , & aequittngiilae infcribitur , cfi maximus, 

Dcm. Qtioniam (iyunc redilineae ejufdcm gcneris po- 
nuntur aequ.tles, preducla , quie fiunt multiplicando cir- 
culi infcripti radium in talium figiirirum femiperimetrum 
circumfcriptam , funt seqiulin . Ergout unius figurae pe- 
rimeter ad pcrimetru.n .-tlcerins li^urac; cjufdem gencris, 
ita erit /aditis circuli huic fecunUae infcripci ad radium 
cir- 
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circnli primne pariter iolcripti, Sed & peUM figmra-.wt 
aequilatera , & aequianguh, minimam habebii perimc- 
truni (64.); crgo quum radti circulorum infcriprarum 
iint perimetris. liguranitw. quibus infcribuntur , recipro- 
ci, fijur.i aequtbterafimul, U aequiangula mixjmuni \u- 
bebit~hujufmodj radium , adeoque circulus ipfi mfcripju» 
crit reliquorum circulprom figuris ejufdem genens nori 
aequilateris, & non aequiangulis infcriptorura maximus. 
Q.E.D. . . v„ .. t „ j ■: .. .; .. .. ■ 

.. t ,. T : 1I E O R E, M. A : - XXy. 

1,8«, /«f ffl «www tireo/otjigtiris emiiibis retlitiireis cju- 
Jdem gencris ijhpcriwc-tris hiJcriptos r iUe,qnt ftgMrot acqut* 
iater/ie , cV aeqitinngiilae ixjcribitur , eji- nuximuS. 

Dftf). Quum perimetri ponantur aequales, iiguraeeju- 
fdeni generis, dc quibus efi quaqftio , crunt ut radijcjr- 
culorum iis infcriptomm ; fed. ex univcrfis figuris reflt- 
lineis ejufdem gencris ifoperimetris acquihrern. , & ae- 
quiangula eft m%'xrmi (Sj.); ergo'ratliUs circuli ftgurae 
hujufmodi aequjiate«t , ciae^uiiiiigulae infcripti erit ma- 
jiimus, ac prcuiiJti cy3in i; circuliu ipfc, 0,, E A D., ^ , 

C. o.fcG t i 'a B. i'v M 1 ..' '! 

1S1. Ergo ex omnjbus %uris rc^tilincis ejufdem : gene : 
ris , quae circulo circu mlcribi pnfTunt , acquilatera, k 
acquiangula cfl. W/B;wnX'7i>0* *M*'«f« cingitur perirae- 
tlu (180.) 

T H ,& 0 IV. E M, A XXVI. 

. i.jjt. /sfw omues. circutos univerfis figaris reclilincis re. 
gularibus tam acqitaiibut , qnam ijupertmetrit imfcripsos, 
ilte , <f*i triaiigulo injlribitur , ejl minimus. 

Dem. 
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Dem- Sint trinngulum aequilarerum ABC {Fig. J7.5!.),i 
pOlygonumquodvis regulare DEF ipfi aeqitale.iiliquc iiiferi- 
pticoncipinntur circuli. Qjioniam omnes e julniodi SgBiW 
ponuntur aequales , radii circulonim iis infcriptorum pci 
earum prrimetros tiittltiplictti producia aequalia ffficiect; 
crgo radij erunt perimecris iftis reciproci . Sed inter o- 
mnes rcceufitas figuras triangulum aequiiaterum maxitnM 
Jtaber perimctrum (108.J ; ergo radius circuJi eidcm h- 
icripti , adcoque ipfe circulus erir. minimus ; quod int 
frimum. . 

Efto polygonum quodlibet regufarc DEF triangulo st- 
quilarera AUC ifbperimerrutn , ijlque infcripti ponaritw 
cjVculi. Triangtilum ABCerit ad pqlygomtm DEF, « 
circuli triangulo infcripri radius ad radium circuli .poljr- 
goi^t infcripti. Sed ex univerfis flguris rectilineis res:- 
laribus ifbpc-rimerris triangulum eft minimurrt (io6\);erg3 
c.irculi triangttlo ABC infcripti radius , adeoquc ctrcuiuj 
ipfe erit minhnas ; q„oH erat fetunHum;- -' - 
l: ' i-,i C O it o LH «iii M . , 

' i 83, Si triangulo sbhca, iilem ireretUr ■raHooiniom, 
quadrafo mminiuS circulus eonrinf bitur ,& fic deincepfi 
quamobrem iuter omnes circuloj figuris reftilineis rcgii' 
iaribus ram nequalibus , ' ! qnsai iToperimetris imcriptos, ilfc 
qui figur.io minori angulorum 1, vel laterum nmnero affe 
«,ic itifcribitur , cft rcliqiiis ' m/ooj- . ' no -.1 ™ '■ 

1 - T II E D R li M A XX VH. 

1 84. Ex upiverfis figp.ris rtSiSneis regularibas eircn- 
lo circilmfcriptis , triangnlam maxiiria ciim area , timi ff 
rimetro polltt . 

Dem. Efto trianculum acquilsterum 1 ABD ( Fig. a> 
circuio ECJf circumfcrrptum . Sumjito in circumrerenti 
intcr coiitaftus E, K quovis pun&o. O , per iplum tltica- 
tur tangcns LP cruribus AJl , AD utrinque termiti at -' 
Q^Irilaterura BLPD mmm erit triangulo ABD, miiif- 
tcm 
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rcmque habebit perimerrum, ut apettum eft, Per aliam 
tangentem commuteturqBadrilaterum ELPD in figurarn 
quinque laceribus inftru&am ; haec minori tam area, 
quam perimec;*o prae ditto quadrilarcro dombitur , & ita 
porro. Sedcx omnibus figuris rectilincis ejufdem gencris» 
quae circulo circumfcribi pnfiunt, aequilatcra, & aequiangu,-' 
la eft minima, minimaque cingitur perimetro(i6i.); ergo 
potiori jure figura quaecumquc ex regularibus , de qui- 
bus eft quacftio , minorem triangulo aequila[ero cum are- 
am, tum pcrimccrum poflldcbit . Q_. E. D. 

COROtLARIUU . . - 

185. Ergo exomnibus figuris refrilinels regularibuscff-' 
culo circumfcriptis , illa, quae minori angulorum , vel la- 
renjm numcro conftar , reliqujs «Mjoj^wr habcbit cum are- 
a:n , tum perimecrmn. 

THEOREM A XXVIIT, 

i8<S. Ex univcrjts figurts rtflilhieis regularihus tircit* 
lo inftriptis, triattgulum eji iniiiimum, a c miiiimaoi ba*. 
let perimetruiif. . 

Dem. Circulo ABDE ( Fig . rji. ) infcrtptum efto trian- 
gulum aequilatcmm ABC , ncccprociue infra bafim BC iti' 
circumferentia BDC puncta quovis D, junge 13D.CD, 
Patct, figuram quadrilateram AISDC cfle triangulo ABC" 
majorem, ac majori pcrimecro circumdari. Ulira crus 
alterum AC fume iu circurafereutia AEC punftum ali- 
qupd E, & jungc AE , CE. Figura ABDCE quinque 
lareribus conftans ram arca, quam perimctro quadrilate- 
rum ABDC fuperabir, & ica lemper. Sed ex omnibus fi- 
guris reciilineis ejufdem gcneris circult» infcripm > aequi- 
latera, & aequiangula eft maxima, maximamque habcc 
perimecrum ( 177.) ergo poriorl jurefi^ura quaecumqus 



metro femper eric criangulo aequllatero ibi pariter in- 
firipr.0 . Q. E. D. 
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C C R O X L A R I U M I. 

187. Ex oinnibus crgo figuris redlilineis rcgularibus cir- 
culo inlcripcts; illa , quae minori latertim, vcl mgulorum 
numero conftat, rcliquis erit minor , ac minori perime- 
tro claudetux. 

CoROLLARlt/M II- 

iS8* Intcr omnes circtilos figuris univerfis rcctilincls 
regularibus , quarum areac, vei . perimetri funt aequales, 
cireumfcrjptos ,■ ille, qui triangulo circumfcribitur , cft 
maximus . 

THEOREMA XXIX. 

' i8pi.fi iatajtat Uttra AB , BC , CD , DE ( Fig. «.) 
gtiae in extremitatibus connexa angulos quofyh AliC, 
BCD, CDE cxteriut prominentct ita confuiatn , tttptrn- 
ilis extnmis & liberis A , E juiicJis per AE fpatiu:n clan- 
AcnttVS , polygunum ABCDE eriatur ; ajo , intcr bnjufim- 
di poiygona illud cffe maximum, per ctijus pu»3* A,B> 
C,D, E tranfit femicirculas'. 

Dem. Si negas ; ab cxtremitatibus A.EIateris AE fpJ- 
tiuoi clautfentts ngc ad onines recenfitos angulos tcdis 
AC , AD , EB , EC novos angulos ABE , ACE , ADE effi- 
cicntes . Quoninm .per piiiicla A , E, C ,D non tranfufe- 
micirculus, aliquis cx o/igulis novii!:oie nominatis ucn 
cVit reftus. Tnlis cx. gr. non fit angulus ACE. RecU 
I ; f7'=AC ( Fig. P4-J, ei-HKaCE ad angulum refluci 
I*RK inelino, deinde fuper iifdcm eoiitlruo figuras 1'GIT, 
Hlf; aequalcs, & fimiles figuris AliC.CDE. Liquet, 
polvgoimm FGFMK majus cfie poligono ABCDE proptcr 
trnnjuium ITIK > ACE ()y-J, & ita fcmper , donfc 
unusquisque ex ommbus .-sngnlis AHE , ACE , ADE rcttu; 
evatt.it". Std tunc seniicirculus pcr puncU A,B,C,1J, 
E ucccfiario trar.fire dcbet ; crgo &c : 

' - 1 ' Cc 
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COHOLLARIUM 

190- Quomodocumquc- chonl^ csfdera , quamvis iricer 

«m eft , iulcripci polygoiii nream eandem pcrman=re, 
ubicumquc cnim c.iuVm clionla circulo applicetur, se- 
qualem lemper portinncm circularem abfomJtt,- quire 
p^ily^onum femlcirculo imcriptum tiinyis fempcr erjt 
quam aliud quoiivis polygoiium femicirculo nou infcri- 
piibile laceribus ijldem , diametro cxcepto , Coufijtum , 
& lacere aliqtio iiuietermin.ito claufurn, quicumquc fic 
orclo, quo iftiufmodi larer.i itifponaniar . 

THEOREMA XXX. 

ipi. Polygonnm circnlo infcriptum ejl omnium paly. 
gonurum latcra ipfi acqualia babentium , frd circulo noit 

' ^Dem. Sinc polygonum ABCDEFA (Fig. 0$. ,96.) cir- 
culo iufcriprura , & aliud polyjjonum GIIILMNG ipfi 
aequilarerum , fed circulo nun inlcripciblle, Pucb diame- 
nietro A? , junge DP,EP; tuni fupra ML = ED conlti. 
tuto triangulo MQL firaili , & acquali trijugulo EPD , 
jtinge GQ. Quoniam concingere poiefl , uc oolygoni 
Gt flLQMNG prs alter.i tanium ( puta GHILQG ) fic 
femicirculo ABDP infcriptibilis, vel ueutra;in pnmo «. 
fu psts alcera ( ex . gr .GQWNG J eidem circulo non 
cric (per hyp.) infcriplibilis, jdeoijue polyjrono A\?Z:YA 
niinor (189.). ln alcero cafu pars GQLIHG crit miuor 
polygono ABCDYA, & pars GQMNG nnnor polygono 
AVWA {l.cit.); ergo totura polysonum AMCDVkVA 
m-ijui erit 1010 polygotio GIIILQMNG. Aufer uirinque 
triangula aequalia DPE.LQM; remanebii poly^onuui 
-4I3CDEF-* mijus P oly S ono CHILMNG Q. E, D. 
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Coroll tmv.n 

ipi. Sl larera EP.PD fint reliqnis lateribus firiguli 
ilniiulis aequalia, polygonum .rtliCDPEF circulo inclu- 
fum erit nequilatcrum , & aequiangulum , adeoque m- 
jus aequilatero quovis non aequiangulo ejufdem generis 
GHILQMN. 

THEOREMA XXXI. 

ipj. Si circtili tirtumferentia f.t per punQa quotltbtt 
j*,ri,D,E,F,G,H,l{ Fig. p7- ) f*8* i» partet aequa- 
les . atque titm catn tentro C , quam ciwi quovii alh 
punSo V ubicumqus jumpto bujufmodi futicla conneSantur, 
dicQ, reBarum CA . CB , CD , CE , CF , CG , CH , CI eg- 
gregatnm frae quovis alio retlarum VA, PB , FD , PE , PF, 
PG ,PH ,PI, aggregatocfe minimum . 

Dem. Ju.ifflistmm Ab , BD , DE , EF , FG , GH , IH.IA, 
iit po^ygonum regulare i quaniobrem ex dian [6].) 
res i>.>ece . 

CoROLLARlUM I. 

154. Eriro li circuli circumferentia in portiones se- 
qualcs fumme. exiguas refoluta concipistur, nc poflmo- 
cium ex centro C, & ex alio quovis punflo P ad ejufmo» 
«li latcrculoruni cxtremitates pcnsmus , redbs omnes du- 
flns elTe; nggrfgatum innumerarum reftlrum , quod fit 
s radijs, femper erit tninitnum. 

COROLLARIUM II. 

ip;. Quod de hujnrmodi reflarum aggreg.uis nionui- 
mus (ipj. (p4.J,dequ.idratorum fuper eafdem reilas con- 
flructorum aggregatis fenticndum eft (101). 

THEOREMA XXXII. 

19S. Vniverfarum figurarum reSiliiteerum tum regu* 
lerium, 
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lnrlnm , tnm irreguiarinm ifoyerimeirarum maxima , fea 
capiciffim.i rfi tirculus. 

Dem, Circulus eft polygitium regulnre iimumens fum- 
me exiguis conftans Imerculis ; ergo qunecumque ligu- 
ra ftatuJtur iifdem circuli i;iieribus confiatj , dum- 
mo;!o nnn ilt fllcer circulus, circolus erit ipfi fempsr 
mm)ir (ipi.)- Si ii:tg.imus, jioly^onum quodvjj rcgulare, 
vel irregulare circulo ifoperim^trum, f e d minori later- 
culorum numero cinftum , circulus c-ric illo femper tna* 
jor {107.). Si polygoiiuiii coucipi.icur circulo ifoperime- 
trum acqunli cum ipfu i.iterum numero abund.iiis, fed 
iimquaUbus lacerculis cuncinnaium. , circutas enc illo 
femper mujor (63.). Siquis lufpkctur , circuli Intcrcu- 
lii in porciunes miuorej aequalcs abeuutibus, cxurgere 
pofle novum polygonum nequilaternm it aequinngulum, 
quod idcirco lit majus circulo, cjtquo prodit (107.) , per- 
liend.it, polygonum iftud eile neccfljrio alium circulum, 
qujpropter duo dnrentur circuli nequalem habentes pe- 
rimetrum , quorum alcer airero mjjor etTet, quod eft 
sbfurdum. T\mdem il quis imnginetur polygonum regu- 
lare, vel irregulnrc circuli periphcriae ifoperimetrum , 
fcd angutij nync extcrius, nunc interius promiiientibus 
conlcructum , mnnifeitum cit, polygonum iftud alio poly- 
gono ifoperimetro angulis omnibus cxrerius prominenci- 
l>us (ut Iiujufmodi figurac ferme conliderantur) praedi- 
to niinus etfe, adeoque potiori jure miaus circulo ifo- 
pcriraetro. Eigo univerfim patet Theorcma, 

CoROLLARIUM 

197. Viciflim inter univerfns figuris rcclilineas cumre- 
gubres, tum irregularcs aequales , cirEulm minima pe- 
rimctro circumdacur. 

S C H O L I V M 

ipl. Quum figura quacvii curvilinea fit ti ipfa inft.ir 
circuli polynouum cxililTimis, fed inatqualibus conlljni 
laterculif, addtre potuiflem, non djri iigaram etiatu 
F 1 cur- 
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curvilincam , vel mixtilineam circulo ilbperimctram , 
qua circulus s:on fit major;6t viciflira rton dnri perime- 
trum etiam fitjurse curvilineae , aur mixtiiineae circulo 
aequ.ilis, qun circuli peripheria non iit minor ; Ai ad Eu- 
clidis Geomccrarum ficilc prjncipis cxcirqnum, nou er.it 
i figuris rt ciiiincis , & ti rculu in rc confimili reecdendum. 

THEOREMA XXXII. 

ipy. Segtnentortim circulitrinm aeqtialibus circtimft- 
renti-ie p-irtimitbiis pracditorum maximuin cfl femicircultis. 

Dctn. Siiitduofegmciita circularia AQCA ,DEI-'D ( Fig. 
pS. pp )i in quibus circumfercnciac porriones AfiC , DEF 
aequentur , fitque ✓JHC.-I fcmicirculus. Supra chordam 
DF concipc cunflituruin al iud fcgmciitum DIFD aequa- 
le, ac fitnile fcgmento DEFD, complcaturque circuius 
/IISCH. Liquec , circulum integrum, cujns fcgmentuni 
DEFD, efle majorem circulo ^BCH, aiieoque lacercub, 
quibus circumlerencia DEF coalcfcic, efle niajora later- 
culis, qtubus coiiltac circuniferentia circuli ^iiCH , func 
enim circuiorum larercula in raciune dirccra radiorum, 
vt in circulis concentricis cfienilcre f.icileelr. Numerus 
igitur laterculorum in figura DEFI eric minor numcro 
laicrcuiorum in circtilo /4I1CH , quare circulus WIICH 
cric major fiijura DEFI (1*7.). Ergo cjus quoque dimi- 
rlium, lemicirculus ncmpe ABC , erir major dimidio fi- 
gurae DEFI , ho£ eft legmenio DEFD. Q. E. D. 

CoROLLARIUM 

100. Vicifiim cx omnibus fe<>mcntis circularibus aeqt»- 
libus, mininia fcmicirculus afficitur circjmferencia. 
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AD INSTITUTJONES GEOMETRICAS 
ACCO M MO D A TlS 

PARS SECUNDA 

L I B E R III. 

De Solidis . 

L E M M A 

loi.CVper eadcm bafi regulari BF .( Fig. 100, ) pgft 
ij tatertim uamero prardita , fint prifmata acqtie 
altd AC ,CI , quorum AC retlam ; dico ,cx parallelugram. 
mis , queis priftnatis ohliqni CI fnpcrjicies cun(}.tt , alte. 
rutrum relianguhrum oppofitoram aeq-talium BIIIK,CI'LG 
ejfe maximnm i paraliclugrammum BKGC in eodcm plantt 
cum reBaiiguIo BCDE jacens ejjc mittimum ; ac cetera 
parallelogramma intermedia qno plns a rcctangato BIIIK, 
tel CtLG recedunt , & ati parallelogrammuin BKGC ac~ 
cedunt , gratietim imminui , 

Dem, Bfajn^ulum C1'LG, d fubfequcntia parallelo- 
gramnia ufque ad liKGC (eparata repraiicnret Fig. 101. 
jn qua re£tanguli CL bafis CM producarur in P. Qua- 
niam parallelogramini obliqui ftatim fubfcquentis MM 
hafs Mli a dircQione CM parailelograroraam BG verfus 
abfcedit , erir angulus LMB major angulo L.VJP, ndeo- 
que obtufus, ac proinde angulus MIIN erit acurus. Pari 
latione an^ulus NiiO , qucm cfticic longitudo BN p.iral- 
F 3 Jelo- 
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lelogrammi proxime l'ubfequenr ; s BG cum ejus bafi BO, 
erit major angulo LMB, ut cx MB protrach in Q faci. 
le apparet , quamobrem angulus BOG minor erit nngulo 
MBN; latjtudo igitur parallelogrammi MS minor eric 
latitudine rcilanguli CL , & latirudo piralldugrimmi IIG 
minor larirudine parallelogrammi M.W Sed hujufmodi 
parallelogrammi haber.t ( ex byp.) bafcs, & longitud inet 
aequalis; ergo parallelosram.nuni MN minus crit rciJ.in- 
gulo CL, ti parallelogrammum BG mmus pirallelogram- 
jno MN, idque (i plura parallc ojjninma inter refhngu.. 
lum CL , & parallelogrammum BG intercedant . Q. E. D. 

CoiIOLtARIUM 

s«2. SI prifmati) regulnris AC { Fig. 100. ) bafis BF non 
conftet pari taterum numcro, femper verum rcperietur, 
Jingtila p,iral'elogramma prifmatis obliqui CI fuperficieni 
cffuieriiia ciTs majora parallelogrammo liATGC , quod in 
coilcm cum retbngulo BCDE jacet plano , quani condi- 
tioncm fcmper adcfle dibere pono , cum de hujufmodi 
jirifniatis loquof. 

THEORKMA I. 

ioj. Ex omnibus parallelepipedis :, & prifmatis rf 
gtilaribas eanitem lafim , £r altitndinem babentibus ■ rf 
flum minima obducitur jnperjitie . 

Dem. Sint parallelepipeda , rel pnfmati -4C , CI ( ftf • 
100.) aeque alta , in eadem bali BF ita confiituta , ur 
parallelogrammum BKGC jaceat in eodcm phno cum 
redhngulo BCIJE; erit parallelogrammum BKGC aequalc 
. reclangulo BCDE; ftd cetera parallelogramma parallelr- 
pipedj, vel prifmatis obliqui CL fuperficicm comporen- 
tia funt linguU majoraparallelogrammo EKGC (:ui, a«i.> 
ergo &c. 

CoiOLLAltUII T. 

204, Qtium cylindri ilnt prifmata reguhria (ipc.J.in- 
icr 
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ter omnes cylindrof eadem bnfi, & alcitudiue praeditos , 
rniaima reQus afficitur fupcrficie . 

CoROLLARIUM ir. 

10;. Quoninm panllclogramma obliqua in p.inllele- 
pipedo, vd prifcwre pariccr cbliquofunt retlifijulis re- 
fpondentibus in pirallclcpipcdo , vel prifmatc rcgulari 
eanJem bafim & altitudinem habenri femper majora,ex- 
ccpro parallelogrammo illo obliquo , quod jicet in eftdcin 
plino cum aequali rcchn^ulo pnrallelepipedi , vel prilmj- 
ti) refli ( lai. 101.}; cujufcumque prifmatis re£ti luptr- 
ficies mtnor eric fuperficie prifmaris obliqui dib e.idem 
bafi • & alcitudine ; uuod pacet, ii cx phnis , qiiitias ier- 
miimttur prifmata diverfa aeque alc* tani reda , quan» 
oWiqua , ti bin.1 in eidem bafi rcgulari conftituta ,alia 
iluo prifinata , alcerum rectum irregulare , ubliquum al- 
terum, fub acquali bafi & altitudine, rite concinnen- 
tur; quaproptcr 

CoROLLARIUM III. 

lotf. Quomodocumque pfnnum unu«ivel plura per tn- 
tetrram loii^icudincmcytir.dri recri craduil.i illumdividaiiti 
portioncs jftae cylindricae rellOie minimam cotnparace 
ad aliis porciones cylindricis ubliquas in eadcm bali cc 
altitudine conltitucas, & niodo confimili rcfcclas lubc- 
b.unt fupcrficicm. 

THEOREMA II. 

iof,Ex ttitnibus parallelepipedit , prifmatit, & ey 
lindris bafi eidem injtjientibus , & aequaii juperjicit 
praeditis folidam illud , quod ejl reffutti, eji niaximum ce- 
terorum folidorum e)afdem generis , nimirum eodem /<f« 
terum , vei anjalorom ttumero in bafibus praeditorum. 

Dem. Si parallelcpipeda , prifmata , ii cylindri habeanC 
fub ijfdem bafibus fuperficies aequales , ad candem alti- 
tudinem afiurgere ncqttcunt, fccus-Jolida cbliqua itu- 
i ; + jcreru 
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joreni (104. 10c.1t 6.) haberent futierficiem eontrahj- 
pothefim; fed cum hnjufinodi folida obliqua minorem 
reQis h.ibent fub eadem bafi .altitadjnem, funt iis fem- 
per rninora ; ergo Ctc. 

THEOREMA III. 

208. Ex omnibus farallctepipedis , & prifmatis ejtif 
dem gtneris tn aequaiibus baiibiti , & ait.tudinibus con- 
jtitutis, reSum illud , cajui bafis efl regularis , minima 
tcgitur tnm cttrva , qnttm integra fuperfnie . 

Dem. Ex omnibus p < rallelcpipedis , vel prilmatis aeque 
jiltis bafi cidem innixis , reQum minimara h.ibet fuper- 
ficiem (;o;.). Sed emnium huiufmodi fotidorum reQo- 
runi fub aequaiibuj bafibus , & altiemlinibai fuperficies 
fe excedunt pro perimetrorum in bitfibus inagnitudine ; 
6; inrcr omnia polysona aequnlia eiufdem gencris , reyil- 
lare minima cirtumdatur perimetro (64.); ergo&c. 

TffEOREMA IV, 

lop. Ex omvibus parallepipedis , & prifmatts tjitfdem 
gcnerii fub aequali fuptrfich integrs , & altitudiue ,rc 
cium iiiud, quod bufim babct regularem, efi maximuni, 

Dettt. Si huiulmodi Iblida acquc alta bafibui nequsli- 
bus infideant, illud , cuius b.ifis eft regularts , nnninrt 
obducetur fuperficic (:o8. ), quod hyrioihcfi adverfatur; 
ergo ut fuperficies, fint aequjles, b.ifis rer;ularis debet 
nugeri, vel bafis irrcgularis imminui . Scd altitudinesfunt 
sequiles ; ergo &c. 

TflEOREMA V. 

:io. Ex omnibus parallelcpipcdis ,& frifmatis tjtifdem 
generis tnm bafes, tum fuperficies integr.is acquales ba- 
beetibut , illud , qnad baji rcgulari adhaeret , efi ma> 
.ximum. 

Dem, 
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Ditn. Quoniam bafis regul.iris perimttro prae bafibm 
irregularibus aequalibui 1 minima cingitur (64.), ut inhi- 
fcc folidis reCVis fuperllcies fint aequales , flltitudo in Ib- 
lidn bifi regulari gaudcnte major elTe debct, adeoque 
liujufmodi folidum erit inaximnm , Sed ut omnia ifta fo- 
lid.i obliqua ijfdem balibus cum fojidii reQis innixa i"u- 
■ perficics b.ibeant eorum fuperfieiebus aeqiiaies , elle dc- 
bent ip!is minora (107.); ergo &c. 

THEOR EM A VI. 

111. Ev omnibus parallelcpipcdis, & prifmatis ejafdetM 
generis ti.-i/tiales altittuiines , & bnfes ijbperimerras ba- 
bentibus , parallelepipcdum , vel prifma rcftnm bnjt re- 
gulari pr.icdittim cjl in.iximuin. ■ 

Dem. Ejufmodi pmllelepipeda , vcl prifmata , ob ae~ 
qu.iies sliicudines , fatir in b.ifiuni ratione; fcd bjfcs func 
iloperimctrae , & intcr figuras omnes ifopcrimetras ejuf- 
dem ;r e( i C ns rcgutoris eft hiakima {6» ; crgo fitc. 

'■ ' L E M M A. - 

111. Si rc8a utttnitjiie dividAtnr \-ttAiis fub totn adae- 
q<iat aggregtitiim cuharnm ftib fegmentis , ana cum trt- 
' \fh folidi ex totius in fegtnenta multiflitatione prodr- 
untis , 

Dem. Sit AB (F'tg. ioj.J ntcunque divifi iti C, & 
cubus totius lit DE . Sectif AD , AFin G,H ,ita uc 
(it GD=HF=HC, im.Tginare phna Glf , HI , LM trsju- 

'Qt pcr puncla G , H , C, oppofitis cubi f.tcicbus , queis 
jnterpOllUl]tuI■, parailcla , feu tubi faiiebus, qu.is divirfunt, 

- perpendicuiaria . Perfpicuutn eft , totum cuhum relblu,- 
tum efle in duds cubos G0,1K lacera fe^meotis AC , 
CiJ refpeftive aequalia habenres, nec non in tria folida, 
qu.ne oriunrur ducendo LF. in rectsngulum EN , icem 
FT in reftaiigjnlum TV , c* FH in rcclingulum HI, nem- 
pe in jAB.^C.CC. Sed ex omnibus hifce foli.iis . ve- 
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lut totum ex fuis partibns, cubus ipleDE coaicicit ;er- 

_J _J _J 
go _B = AC f BC f 3AB , AC . EC. Q. E. D. 

THEOREMA Yir. 

iij. Ex univerfis paratltlepiptdis aequatibos , minimj 
tubus obitucitur fuperficie , 

Dem. Parallelc.jipedi re£h , quorum bafer fintqusdra- 
ti , primd confiderentnr , fitque BD ( Fig. 10 j,) altitu- 
do, BC latus bafeos quadracae paralklepipedi , AB Jatus 

-i J> 

cubi , ac ponacur BD > AB . Habemus (111.) AC +BG 
_» _J 

t jAB. AC . BC = BD. BC, fivettC f jAB . AC.BC < BD. 
_* _J _s 

/?C, quare iBC f 6 AB . AC . BC < iBD . BC, feu iUC 
_i ; 

t 6AB. AC <! iBD. BC. Adde utrinque BC .critque 3 HC 
_a. 

t^Afl. AC<iBD.BC-|-£C. Sed jAB.AC t J_B.BC 
_. a 1 

( = jAB.ACfj AC.BCfjBC ) <! )BG t <SAB. AC; er- 

_2 

go multo magis j AB . AC t J AB.BC_ 3AB < iBD.BCf 

BC, five fJAB < 4BD . BC f sBC ; rrat primum. 
Stantibus reliquis, fit BD < AB{ Fig, 104. ) . Quoniam 
_J _J _J 

CB-ACf jAB.AC.BCf AB (iif.), erit etiam BC _ 

_J _J _J _J 

3 AB . AC , BC— AC = AB; qnare AR > BC - j ^B . ^C. 

_5 _a _i 
BC-/JC.BC. Sed (/>er iy/>.)v*Ii- liC. BD; ergo BC.DD 

_J _* _= 

^JlC-j^BMC.BC-^C.BC^fiTeBC.BD^BC-j^B. 

_C 



PAKS U. ZTBER HT, 91 
_« i » 

^C-^C, five jBC.BD>iBC_(S^B.^C-i/iC, adeo- 
— a 

que potiori jure 2BC . BD f BCt> 3^B ; quod trat fi- 
lundum . 

Sj parsllclepipeda aequalia tam refta , qunm oWiqua 
aequales haheant alcitudines, rettum illud , cujus balis eft 
quidratum, rainima clauditnr integra fuperficie (108.); 
adeoquc etum inter omnia hujufmodi par»!le(epiped», 
cubuj ipfis aequalii fuperlkic tninima obducitur ; qnad 
erat tertium. 

L E M M A. 

Si recl* atcunqne dividaiar ,tubas , qai fi: mtt- 
ta , efi aequallt partium cubis , fimul cam duobat jolidis, 
quae prodetmt ex partium triplis per earandem quadrat* 
rttiprttt multipticatit . 

Oetn. Re£he AB [Fig, 101.) utcvnque divifae iri C 
cubui fit DE. Retenta lemmatis noviflimi (212.) con- 
ftruitione, liquct, totum cubum DE refolututn cue 

1. in duos eubos GO, IJC.quorum litera aequanrur par- 
libui AC.CB; 1. in tria parallelepiprda aequalia NO, 
DQ.OR , quae oriunrur , ducendo CB in quadraciwi 
BS, item GD in quadratum Dt, atque FH in quadra- 

tum HQt nempe in 3-i4C.BC; 3. in alia tria paralte- 
lepipeda minora invicem aequalia, qtne gignuntur mul- 
tiplicando KE in quadratum EO , pariterque SNinqua* 
dratum NM, ac tandem IT in quadratum TR , nirai- 

rum In j<iC.BC.Sed haec omnia fimul fumpta totum 
_1 „J _? 

cubum componBnt; ergo A%m AC f BC f 3/lC.BCf jAC 
BCj Q. E. D. 

Co- 
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C O J 0 L L A II I U M 

aiS- Qunm fit AC . CB t CB= AB. CB, erit „Ct„C, 

: CB= _T)_ AB.CB, itidemque 3_C \ jAC . CB = 3 _ 
3 Ali . CH , qme nlana aequaiia fi in eandeui du.-anco.ra!- 

■ _2 2 1 

citudinem BC , orietur j/IC. BC \ 3_C . BC= J_B.BC- 

3_B. BC, fiiiifque in mngiiimdLne nuper cxn>;fic- AC 
_3 _- _*. _i 

+ BCf 3AC.liCt3AC.BC lubflitutionibus, habebisAli 

= A~C f BC f 3AB, CC-.3AB .BC. Decrahe hinc ind- 
• _J _» _3 -J _» -5 

iiCt3AB.BC, & remanebit AH — BC — j_ii . BC = AC 

_3AB.BC. Adde- utrinque 3AB.BC,ac tandem fiet 

_' -* ■ _* _J •' - 

AB_ 3AZJ . BCt3 AB. BC_!iC= AC . Simillter oilcnde- 

_1 _* _l _i 

tur, efl- AB_3AB.ACt3^._K-_C_BC. 

T HEOREM A VIII. 

116", £a- atiiveijis parallelepipedis fuperjicies aeqaH- 
les babentHus, cnbiis ejt m:ixinius. 

Dem. Poiiris omnibus. ut iti Th.or. nntec. (113.) eo- 
dcnique ordme f,ri_to , eflo BD > AB ( Fig. io3.);quo- 

niam (exbyp.) habcmus 3 AC f 6\C -. BC t 3 BC = -DU. 

_z ■ ■ ,_i 
BC t BC , feu 3 AC f 6_C . CB t -CB__ _DB . BC , feu fnni- 
i _* - 3 
ptis dimidiis, 7 ^C f ;AC.CBtCB = DB.BC,erit3^ 

t^C, 
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fj ,4C.CBf CB>DB.BC. Ducantar cmnia ifh plant ' 

_ a -- _J 

in alcitudinem BC ; fier J -4C .BC f J AC . BC t BC > DB. 
_i _i _* _* _J _3 

BC. Sed ACt jAC.BCf jAC.BCf BC=Ail (114.) > 

_* ~i _i 

3 AC . BC -j- j ^C . BC t EQ ergo multo magis AB > DB . 

BC; ?«orf erat primum , 

lifdcm maiicntibus, ft.itue BD<3vJB (F/>. 104.) . Erit 

3AB=jB"C_6AC.BCf i^C_ 2 BD . BC t BC ; quare 

3 BC_ <SAC . BC + j AC.BC = 3 BC- jAC . BC > iBD . BC t 
. .» _ 2 _) 

BC, five 1BC_3.-JC.BO1RD.BC; adeoque zBC- 

_2 _J J _i _» 

3_C.BC>iBD.BC,feu BC_rAC.BOBD.BC,- ac 

_3 _i _a _J 

multo magis BC_3AC.BO-BD.BC. Scd BC_ jAC. 
_a _i _* _i _J _3 

BC<: BC_jAC.BCf 3AC.BC_AC= Ali (115.); ergo 

-i _a 
pociocl jure AB> BD .BC; qtiod erat fecundum. 

Si parallelepipeda tani refta, qusni obliqua aequalet 
hnbeant fub aequali fnperficie integra nlmudines, illud 
quod bafi qu.idrata innicicur , erit imximum (iop.); qua- 
propcer etiam intcr omnia hujufmodi parallelepipeda cu- 
bus aequali cum ijldem fuperficie pracditus , eft maxitims; 
quod erat tertiitm . 

THEOREMA IX. 

117. Ex omnibns cubis, qui bini accepti liiternm, feu 
redicum fummas aequales habent ,par illud, quod dims cul/os 
ctqaates continct , tmnimam exbibct fuperjiciem . 

Dem, 
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Dem. Sint duo cubi , quorum laten , DE , EF ( Fig. 
ioj.); fit aliud cuborum par , quorum [atcra AH.IiC 
invicem aequentur , firque praeterea AB t BC a DE t EF ; 

,mma planorum , quibus comprehenditur cuboruni par 
fub lateribuj aequalibus AB.BC, efr nd fummam plano- 
rum , quibus tegitur cuborum pjr fub lateribus inacqua- 

_i _t _i 
libus DE.EF, ut 2 AB ad DE f EF,- fcd primum quadra- 
torum aggregatum eft altero feroper minus(j}.);ergo ttc. 

THEOREMA X. 

218. Sit qniiibet cuborum iisviccm eequalhms nume- 
rus ; fint totidem cubi tton omnet invicem acqnnles , ia 
quibus fimul fumptis laterum , jeu radicum aggregatum 
ndaequet aggregatum lateritm , feit radictm cubornm ae- 
qtialium ; dico cuhtrum ifiorum acquatium fimul fumpttirum 
Juperficiem minimum aggrtgatum cumponere . 

Dem. Si negas; in fene cuboruru non omnium aequa. 

Itum flnt duo faltem cubi insequates A,B. Tam hifcfi 
quaro tnvicem aequales imaginare duos cubos , in quibus 
laterum , feu radicum aggrcg.uum a<iae«,uec aggregatum 

iaterum , feu radicnm in cubis A , 11 exiffentium . Cobo- 
rum invicem aequalium fuperficies minimuin aggrcgntum 
formabir (jjO* cr £° cuborum ii-.aequalium feries mint- 
mum non contiuet fuperficiei aggrcgatum, quod hypo- 
ihefi adverfatur ; U ita fcmper, donec ad cubos omnei ae- 
quales pervcraas. Q. E. D. 

ColOLLAIIVK T, 

np. Idem locum obtinet in folidis univerfis iimilibuii 
in quibus Iiterum hoinologorum ajjijregat.i lunt aequa- 
lia; hujufmodi enim folidorum fuperficies funt l.ucrum 
liumologorura quadmis proporuQiiales . 

Coro- 
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, GotOLLAUUU II. 

110. Si re£h fit in quotcumque parres aequ.iles , ucc 
non in totidem non omnes acquales quomodocumque di- 
vifa, cuborum ex partibus aequalibus fuperficks fimul 
fumptne tnitiimum aggrcgntum cfficictit. Idcni de folido- 
rum fimilium , quorum latera homologa fupra aequales 
liafcc partes confiftant, fuperficicbus ell proiiunciandum, 

THEOREMA XI. 

211. Ex omnibus eubis , qui bini accepti laterum ,fea 
radicum fummas aequnles babent , par illmd , quod duas 
Cttbos atcfualrs comprebendit , e/l mitiimum , 
Dem. Duorum cuborum aequalium htera AC,C8 ( Fig. 
17.) in direclum pofita rc£hm AB efficianr. Quoniam 
tateribus iftis aequari debertt latera cuboruni inacqualium, 
Iiujufmodt latera fint AD , DB . Cubus lateris AD , five 

-J „> ~J 

AC t CD , erit AC 1 3 AC , CD f J AC . CD f CD ( 114.); 

cubus Iateris DB, ilve ^C_CD,erit AC-j^C . CD t 

3i4C.CD-CD (115.), quorum cuborum aggregatum» 

„3 _» 
s^C-f-ri^C.CD; fedcuborum ex lateribus aequaiibus AC, 
_J 

CB «ggregatum eft zAC; e-rgo Ctc. 

CotOLUiinn 

ita. Si refla fir bifariam , & non bifiriam divifa, a»- 
jrregatum cuborum ex porrionibus atqu.nlibus erit tni~ 
tiimum . 

THEOREMA XIL 

213.!// qutiibtt cubsrutn invictm ttqusiiumnumtrus;Jint 
toti- 
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tetidHn cuii , quorum faltem altquU non fit reliqnh ae- 
guatis , ca tatncn cnitditione , ut latertim aggrrgntum iit 
ferie tuborum invicem acqualium adacquct laternm ag 
grcgatum in altera ferie ; ajo , cuborum inviccm aequ*. 
lium ti£i;'-egatM>i effe mininium. 

Dcmonfliatio eft" fimilis demoiiltrattoni Thor. X. (ji G.j. 

CoROLLAR ) V M 

514. Si refta Jit in quotcumque partes acquales.nce 
■ 011 in toritlem non omnes acqualcs quomodocumquc 
vifa; cubi parrium aequalium tninimum efficient agirrc- 
gatum. Quod dc folidis iimilibus & aequslibus compara- 
te ad totidcm fblida ipiis fimilia & non omnia inter f« 
aequalia certum eft , dummodo folidorum ifbrum lau- 
ja homologa in liujulmodi rttlae fic diyifae portioujbui 
accipiantur . 

THEOREMA XIII. 

Exprimat n tiumeruvi qitimlibet tnteprum affif 
mativum , & refla AU (Pig. 17-) ita fecctur in C, ut 

Jtt CB = — AB; fumpto qnovts aliopmicloV ,dico,firt 
"t 1 

-3 *_3 _3 i_J 
femper AC t n Cli < AD t n DB. 

Dem. Quoniam pofiio 11=1 , res paret (ui.), fhrui- 
rur n = ijerit CIS pais.tertia iplius AV>. l inge , efTe AC 
bifariam divifam . Cubus portionis /KC cflo cubcs ae- 
quales continehit, quoTum radiccsfqune fingulae portia- 
nem CB 3'hcquant) fimul luniptae quadruplum compo- 
nent ipfius ACI . R.idicts quatuor cuboi um , qtiorum unu- 
_i 

/qtiifquc fit cubo CIS aequ.iHs , ati^rcgatum efficiunt qua- 
diuplum portionis CB, t>Lure politis omnibus hujulino- 
<ii cuborunt radkibus in diriilum, rccla orietur tutius 
AB quadrupia . Scita tkindc bifjriam pomone AD, pari 
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t*tioeinto eonfiabit, cubom AD in «clo cu&os aequalos 
difpelci pofle, qoorom radices fimu! fumptae eruntqua- 
druplae purtioms AD; quatuor autem r.idices cuborum 
fiit^ulorum aequalium cubo reiiqtiae portionis Dli, ront 
ipfius Dii quadruplae ; ergo iilirum quoque omnium /e- 
cundarum radicuni aggrejjUim erit rotiui AB quj.lru- 
plum. Sed pofita CB--AB, duodycim memorati cubi 

funt Invicem a c quales ; ergo (nj.) fubemui AC f 
_I -i 

<i ad I4DB. 

Fiat modo 11 _ 3 ; erit CB_ — AB, Stcubuj portionis 
AC ( quae rrifariam ftftj intelhgacur ) viginti ftptem cu- 

bot cubo CB fingulos aequales comprehendet , quorum 
radices fimul fumpcae erunt noncuplae portioni» AC; no< 
_3 

vem autem cuborum CB radiccs noncunlumefrkiunt por- 
tionis CB. Praeterea trifiriam (e&i portione AD, ejui 
cubui cubos viginti feptem aequales complefietur , quo- 
rum radice» fimul furaptae noncnplum ipfius AD couti- 

nentt Sc novem cuhi, quorum unufquifque cubum DIS 
adaeqnec, radices habent, quarum aggregatom e(t por. 
tionis D6 noncuplum. Quom itaque fingofi cubi , in qui 1 

cobum AC refolutum pofuimui , fint aequalei cubo Ctf, 

-i _i _J _i 

patet , ctTe debere AC f cjCB <! AD + oDB. 

Similicer procedeudo , fi Jjjc CE_— AB, invenietur 
rJ _1 _i _i 

AC t ictCB < ADf i*DB; adeoqoe genentim fi flitoa- 
6 CB 
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CB *ii7i AB ' eIicietur t " CB<^D f n DliyQ. E.D. 

COKOtLARIUM 

22(?. Idcm feuttendum de folidis (lmilibu", querumli- 
*cra homologa (int AC.C0, refpeQu aliorum folidorum 
prior-ihus iim;lium, & l.itera ipforum lateribus homoloM 
AD.DBlubentium. 

THEOREMA XIV. 

217. Ju reSs AU (Pig. 37.) ( >a rfm/rf #« C, ut fal 
nCB _ AB{ n numerum quemvis hiiegruia afftrmativum, 
Uttitatc excittfa, indicasttc ) jumatur quaditbct nlitid pun- 
_3 

Bum D ; ajo , cnbi AC fupcriiciem unacum fupcriiciebus 

tubor:tm ( u - i ) CB femper effe miliorem fttperfitie eaH 

AD »«« c«w fupetficicbtts cuborum ( n - 1 ) DU. 

Dm». Superficies cubi AXj cfb fextupla quadratiAC; 

fuperficiesiingulorum cuborum(n-i) CB funt fe_tuplae 

_s _j 
quadrati CB , fuperfidcs itidcm cubi ADertfextnpIaquj- 

drati AD, ncc non fuperficies fingulorum cuborum (n-i) 

D3 funt fextuplae quadrati DB . Ergo fuperfkies cubi 

-J _2 

AC uiiel cumrupcrficiebuscuhorum(ii - i) C/i func ad fu- 

perficiem cubi AD una cum fupcrficiebus cuborum {n -i) 
~3 - 2 _ a _ a ~* 

Dfl , Ut AC f ( n - l ) CB ad AD i (n - i ) DB . Scd cum 
nCO 
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V * ■ . 1* . ; •■ j_ s _* 

nCri = A3, fic fen)r>cr ACt(_;*. ai <3ADt(»-J) 

-_ 1 ■ - '■' ■ ■ . :.•■'(..,. "; , 

D._ (.79.)' - e-gp:«*s. ; - ■. 

" ' '■ " '; C Q It 0 L L A R i u M 

-i.S. IdemiaJ folida fimilh , dtbiiis adb.ibit.is pr.ecau- 
tiombui , exte-RtU poccft . 

"' .-■■' L E M M , A. 

219. Coitcrpe pardtlelepipeda , vel prifmattt retla, k/ud- 
p_m itf/iw qitidfata ,tiut f>oJygo3a regularia ejtifdeitt 
generis flCUE., tULM ( Fig. ic_. 107. ) , attitntli.tes A_, 
<_H; njo, (ylindortnn ipfis iufcrtptarum fuperfities tnte- 
gras ejfe dttisruBi fotidorum fupcrficiebus integris pro- 
portionales . 

Dem. B.fitus BCDE , HILM in. triangula irofc-lia ae- 
«jualia , & fimilia refolutif , uc figuris, inlcrib.wtur cir- 
culi , cx (juorum centns N,0 ( quae crunt 111 trian- 
guicrum ifofcclium vciticibi;r finml cocuntibus) d.nii:- 
jnntur in l-tew B C , I-il nnnnalcs NP , OQ.con:aau<.im pun. 
•ctis P , Q aceurrcntes . Parall-lcpipedi , auc prifoiatis.il- 
terius fupcrficies integra eritad alterius p.rallelepipcdi, 
aut prifnmis intcgram fupcrftcicm, ut tiiBC . ( AZf f i\P) 
ad <wHI.( GH + OQJ , pofito Ijurum BC , aut III nu- 
jneio = m. J.nn verd ciicumfereiuia fiyurae /JCDIi infcri- 
pta vucata T, & crcumfercuti. infcrirjca figurae IIILM 
.appe^Iata V, fuperfi-ie. intcgra cylindri alterius eric nd 
aitcrius cyliwlri incctjram fuperfi-irni, ut T. ( A_ + NPJ 
ad V. ( GH t OQ) . Sed T : V = mBC : mlU ; cr u -o 111BC. 
( Afl + NP) : mHI. ( CH f OOJ = T. ( Ali t NP) : V . 
(GIIjOOj.Q.-. D. 

THEOREMA XV. 
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ticuih bafiros Atametrum adaequat , minima fuperficit 
tnttgra tomprcbeniiitur . 

Dem. Ex univeru"spaTallelepipeiisaequaIibus,cubus ftii- 
nirmm exhiber fup*rficiem (113.); cylindroruro re- 
florum fuperficies integrae func parallelepipedis circum- 
fcriptis proporrionales (119.); ergo inter omnes cylin- 
dros rettcs aequales , ille , cujus altitudo bafeos diame- 
trum adaequat , minima tegitur fuperficit . Jam verd 
cyliadri obliqui redtis acquales, & in eadem bafi con- 
ftituri , majori quam ipfi poilent fuperiicic (104.); er- 
go &C. 

CoROLLARIUM 

131, Quaniam prifm-ta regularia ejufdem generis, ey- 
Iriidrit rcflis aequaljbus circumfcripta , funt & ipfa ae* 
quali- , atque integras fuperficies habcnt cylindomm lu- 
perficiebus integris proportionales (aap,); prifma cy- 
lindro re£to, cujus alcitudo bafetij diamerrum adarquet, 
circumfcripmm , minim* ex irtis obducctur inregra fu- 
perfieie . Idcircd inter omnia prifmata refta ejufdem ge- 
neris -equalia , illud , cujus altitudo , exrgrj AE {Fig, 
106.), adaequac duplum radij NP a centro N bnfeo» 
BCDU ad unum BC eX ejufdem lateribus normaliter 
tdufti , minima afficierur integra fuperficie . Sed ex 
omnibus prifmatis ejufdetn generis fub aequalibus bafi- 
bus , & altitudinibus, reclum illud, cujusbafis efl regu- 
laris, minima praeditum eft fuperficie (10*.); ergo gene- 
ratim ex univerfis prifmatis ejufdem gencris aequalibus 
bafi cuicumque innixts, regulare illud, cujus alritude* 
«0 dupla radij a centro balcos ad unum ex ejufdem la- 
teribus normaliter edufli, minims fuperiicic integra 
comprehenditur. 

THEOREMA XVI. 

IJJ. Ex omnibtts cylindris eequales [uperficies tnte- 
grss babentibus ; reBus iile, tuyts attitudo bajios diaate. 
ttum aiatquat , efi mwimus . Dem. 
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Dem. Ex univerfis parallelepipedis aequili fuperficie ob- 
duftis cuBus eft maximus (n*. ); fed cylindri , quibuj 
faujufmodi parallelepipeda circumfcribuntur , habenc & ip(i 
fuperficies integras aequalet ( np.) ; nec non fiint ipfii 
proportionales , ergo ite, 

'C.'o O L L * a I U M 
ajj. Igitur ez.untrerfii quoque prifmatis aeqoati 
faperfieie- inregra praedirit , reguhre illud, cujus alti- 
tudo duplum radij acentro bsfeosad unuma tjufJem lare. 
rihui norinalirer educti adsequat, eir maximum ; quotl 
facile ortenditur, fi raciocinium i!li analogum , quod in 
Thcorematis praecedenti» corollario cxpofuimus (l$i. ), 
•dhibeatur. 

T H B 0 R E M A XVII. 

134. Bx omniiut. tylindris aggregata tx altitudini- 
ius , & btfium diamttris atquetia habtntibus; illud ,in 
quo bafeot diameter duplam aititudinem adaeguat , ejl 
maximus. 

Dtm. In dupbus cylindri* AB , CD {Fig. 108. 109.), 
quorum altitudines AG,CE, & baiium diametri Gfi , 
ED . fic AGf Gfl=sCEf ED, fed in cyltndro AB fic 
Gfl= i AG. Cylindrus Afl erir ad cjflindrum CD , uc 

AG. Gli ad CE,Elb;,fed' AG.GS>CE.ED ( 14J. ); 
ergo &c. 

' : ^ ; - .C o k 0 1 l a t i v u 
IJS- qnoqne fub eadem condirione fe habet Iti 

eonii; pariterquc in prifraatis regularibus eiufdcm gene- 
ril, in quibus aggregata ex altitudinibus , fic bafium du- 
plii radiji a centro earundem bifiura ad Ii tus aliquod 
ncrmalitcr cduftis, leguantur. 



THEQ. 
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•;• : . T H E O R II M A • 3£VIIL . •: 

*■ .ajtf. Tnteromnes cy/indi-os reSos AD , CD (Fig. roS. 109.) 
ftipcrfcies convtxas in proporiiisve geomstrica rrciprat.it 
cum bafibut GMfiJ-AHN ,£L)P f.CGUi. habcnees; Ute AB, 
ctijas eltitado AG bafcos G/JM railtum GP adaequat , 
'inii&iriu 'iniluiitlr intigra- (uptrfaii > '-'■ ' ,■* .ff 
-"■ Dem. Cnium : fic AG = GP , -litperficiej curva cylindfi 
-AS i-rit dupla-taleofc GBM , five asqtial ie- a^rcgato: bi- 
Ifiulh GBM.AHN; ift nticcm; (/>•'>■ Ajtp.") fup\ ! rnci(i cur. 
1 va cylindri' Afi tnl fuperliciem ictfrvhm 't>yhndri...GD,.itt 
•ibaiiiina BDF,Ci}R *»^r*garawu«l lagg^ffntttin 'ba&tm 
GBM , ANN ; crjjo fifuperfic.es curva cyiiodri . CD^t 
major fuperficie curva cylindri AB , baflum E DF , CQIt 
!iirgrc-!»Jc:iT^erit iftnas- agjti-egito Ghfiim OBiVT, AHN, 
ic viciJTim ,- atleoquc fuperficies intrijrra cylindri AB er!c 
-W/Vir Ibperticie inregra «yHwflti G&;fyw- 1 s'. $■&*>»■} 
;'6o lemper! Q. B,*Btf. ■ " '-"^ v.«'-v.' ! - t'"4 

^ 1 C'oR~o l"l'a"r i u m'"" ''.'.'^;,'^ 
< r ■'^rHeni-rQtjocinnini prifmntis ; qiiibufciimimer poteft 
\*thm applicari ; ;"Ct6riim inter prifniatii ', <le quibus cft 
'■quneltio , illui', iti quo bafiuin ftpeTffcieS reliqatfm .ftr- 
^erfieieiii adacquar, nimim* fupeificie inte^ra * olaadetui 1 » 

25 8. Litcr osyie.t mW'd r b FflDEG ( Fig. 

}io.) ncaue alfas idem reSaugulum BE pro iafi , nec 
»m*irh»g tt f a M&VfDE.tf W,^-e/./w/fV»"-AflG;nBG 
w/,; /« />/,?«« babentes' -retia ABDEG! mmim» 

' t eVdgshuTfBprfc^i"\ a \- '■"■ :-- ^■'■■»:\"i 

Oriw.'Co-htipe rrtaritinr pcf finrum pyramidum. rrtfe'* ACj 
FC trnnlicns. Liquer, hoc biTurlim dtvwH-ri; pyr*mia*d 
pcr fraionej AHI , FHI , quae erunt triangula aeqnalia 
in e.idem bafi HI conftitura , adeoquc trijnguli ifofcclis 
' 1 ■ i - AIU 
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AHI penmeter t-rit minor perimetro trianguJi ((.aleni 
FHI f ?.). Sud AH.^il.FH.Fl funt altituiiines t.rj.i.t. 
guloruni ABD , AEG , IfiD , FEG, & rcUuua crianjjuk 
furit ( ex byp, ) aequalia ; crgo &C. 

T H E O R E M A XX. 

. ijp. «mw; pyrattiidfs A8DEG, FBDEG (Fi^. 

110.J fVf/n rtHangulum pio bafi, aequalcs Jitpfr/ieies , 
*t dtto triangiila opptjira iu ijfdem plants Jafei/fl" habal- 
tes , relta eji uiaxima. 

Dem. Quum pyramidnm fuperficies finr aequ.-'! s , 
triangdorum AED , AGE aijgrcgatuin orit atqujle 
a SS ce S aCo criangnloxHm FBD , FGE , adeoijiie .irijii- 
gulorum ABD,AGL altitcdincs M \ , Al fimul l"urn;itie 
erunt triangulorum FliD , FGE altiriidinibus FH.FI (i- 
mul fum]itjs acquales ; triongulii i^.tui' AHf fc FHl b.iii 
eideui infidcntia. erunt. ifoperimetra . Sed tuiie tr.iangu- 
li dHI altitudoefl major aliuudine trinnguli PIII (10.J; 
crgo ire. ': . 

.'.. ' . II E 0 R E M A XXI, 

240. Ex «mnibiis cotiis rt&it aequalibus ABTC , DEKF 
{Fig.in. 111. ),quomm /txcs ' AV> ,D\\ ; Hie ABIC, i» 
t/113 aleitudo AQ radij bafeu% duplunt poccjl , fcu in quu 
_ 3 ~ 2 

/1G=iBG, mminmn.convex.im fupcrfuiem Juppcdttat . 

liesti. Pcr axes AG,T_HI traduc.inr.ir duo pl.ni.v, ft* 
fliones erunt duo triaHgula, i(i;fcclia B.-!C,EDF, Jim ve- 
ro ijuuni coni fint ut produtta cx qu.idrat.ls dianietro- 
rum bafiurn in altitudinei >'& coims ABIC poii.uur ac- 
qualis cono DEATP , in wiangulis SAC , EDF erit AG. 

BC = DH . EF; fcd tnwgulum BAC hahec AG =: zBG; cr- 
go /fn.BG<DE.FH (15}.). Ut autem AQ.\iC, ad DE. 
EH, ita eil luperfkits convexa coni re£ti AMC ad fu- 
G4 perfl- 
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pcrlKiem cor.vcx.im coni refti DEKF ; ergo fuperficies 
convexa coni AiilC cft minor fuperficie couvexi cuju- 
fiumque coui tt&i eiduni aequalii DEKF . Q. E. D. 

COKOLLA RIUM 

141. Idetn de pynmidibus rcgularibus aequalibus cjuf- 
dem gencris ftatuemlum ei>; in ijs entm «ITa , cujus alti- 
tudo duplum poteft radij a bafeoscentro ad ejufdem ha- 
fcos latus aliquod normalicer edufti, minimam habet, 
baiibus extiufis, fupetficiem. 

THEOREMA XXtT. 

141. Sx omaibus twitreSis fuptrficies convexas ae* 
qutilvs babentibus , illt , cejos alntutio duplum potefi ra- 
sfrj bafeos , e/l maximus. 

Dem, Sinc coni refti /JBIC.DEKF (Fig. lli.iia.) 
funerficiebus curvif ncqnaiibus praedici , quorum axcs 
AG ,DH, dudHfque b.ifium diametris IiC,EF,conus ABIC 
cjui (it niturae, uc aitituilo AG duplum poflit bileil 
radij BG. Ex ponQis G,H demitte fuper latera AB, 
DE normales GM , IIN . Conorum AlilC, DEKF folidirt- 
tes func ut corum luperllcies convexae.duftae in refpe- 
41ivas normales GM , HN ; fed diftoe fuperficies conve- 
X3e ponuntur aeuuales; ergo ibliditas coni ABtC eft atl 
foliJitarem coni DEKF , ut GM ad HN ; in rrianijulis 
flUtem BAC.EDF ex cflnorum fcctiontbu* per axes co- 
ortis eft GM omnium HN maxima (154.); «rgo conui 

^BC, in quo ^G=iEG, eft major cono quovis DERF 
aequali cum ipfo convexa fuperficie affeflo. Q. E. D. 
Cobollarium 
14;. Idem ratiocinium ad pyramides regulares ejufdeBl 
generis , in quibus fuperficiej , bafibus con compurati/ 
aequantur, applicsri poteft; in ijs fjquidem illa , cujui 
altitudoduplum poteil radii a centro bafenj ad jpfius barcrq 
latuj aliauod normaliier edufti, ell tnaxima THEO- 
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T H E O R E M A xxnr. 

144. Ex omnibas totiis rtSii atqitalibus , illt tujus *U 
titudo duplum paeeft diametri baftos, miuimara , txbibet 
inttgram [uperjUiem , 

Dem. Sint rriangula reclargula ACB.FIH (Fif.iij. 
— 2 — 1 

1 14. ) 1 in quibui AC . BC = FI . Hl , ijlque- fupra altitudi- 
nes aC.FI inlcribanrur, ut in fijurii, iem.circuli CKN , 
IRS, quorum radij PC , QI ; in rrianguio autem ACB 
altitudo AC cfluplum poflit bafeos BC. Quoniam ( ex hyp . ) 
I II : BC = AC . CB : FI . IH = PC . ( AB t BC ) : Q! . ( FH + 
HI ) , erit PC . BC . ( Afl f BC )= QI . Hr . (FH t H!) ; unde 
( AS+ BC). BC:(FHt HI). HI«Q1 : PC ; fed QI -< 
PC (1 76.) ; ergo ( AB t BC ) . BC < ( FH f HI ) . HI, & 
£c fcmper. Fac modo, ut haec rrianjrula revolvantur 
circa sltitudincs AC , FI ; orientur Coni aequalcs MED, 
FHML; fed horum fupeificiet integrae func ut ( Ali f 
BC). BC ad (FHtHI). HT; crgo &c. 

COROLLARIUM 

345 . Idem ad pyr»midet regulares aequales ejurdetn 
generis aptatur ; ex iftis enim omnibus iila , cujus alti- 
tudo duplum poteft dupli radij a centro bafeos ad b.ile- 
o> ejuldem latus aliquod normaliter eiiueli, minim* 
renitur intcgra fuperficie. 

THEOREMA XXIV. 

■ 146". Ex omnibus tums relfis, quarum htegrat fuper- 
ficies aequantur , ille , tujus altitudo duplum poteft dia* 
metri bafioi.ejr maximus. 

Dtm. Sint ( Fig . nj. 1 14.) rrianjula reflariguli ACB, 
FlH (dimidh pro incegrii expuno ), iii quibus AB.BC 

__z _i 
tBC-FH.HItHI, Ijlque infcribintur, tt in f.pucii , 
1'emi- 
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femicirculi CKN , IRS , quorum radijPC.QI, trianguli 
vero -4liC altitudo AC o&uplum poflit bafeisBC-; Qnum 
fic femicirculus CKNT major femicircuiolRS (176.), eti- 
am radius FC major eric radio QI ; quaproprur AQ. liC. 

CPtBC.CP>FII.HI.IQ+HI.IQ. Sed tl triapgnla 
yJCB.FIH (ft.intibus altitudinibus AC , FI ) circumagi 
corcipisnrur , coui incle prodeuntes eruiu in eadem ra- 
tione majoris inaequalicatis ; crgo fice. 

CoROtLARIUM 

_ 147. Idem locum obtinec in pyr.imidibus regularibu» 
ejufdcm generis arqu.ili fuperlicic intcgra g.iudentihusi 
iWa enim ex illis eft maxiina , cujus altitudo duplumpo- 
teft dupli radij a cenrro bafeos ad ipfius bafeos lacus ali- 
quod normaliter edufti . 

THEOREMA XXV. 

248. Ex omnibus conis reflis ,qu't per axts divljt ag- 
gregata longitudinum tn fuperficicbtis convcxis a planis 
Jecantibtis effedarum, babeht aiquaita ; ilie, in qua bafeos 
radias dupltim pottft altitadinis , ejl mosiraus. 

Dsih. Efto A\i(l'ig. 77.)longicudo comraunis fuperficiei 
convexae in conis n.£lis , quorum altimdines BC.BE, ba- 

. „ a — z _ 2 

feos radij AC.AE, ponaturquc AC = 2BC ; erit AC . CB 

>/lE.EB (141.); fed/fi 'triartguh ./IBC , ABE circa axes 
BC ,BE in gyrura ducis , coni inde confurgentes fuuc ut 

produdta AC . CB , AE , EB ; ergo conus ex triangulo BAC 
wtfjorerit conoex triangulo B.4E, ficica feroper.Q. E. D« 

THEOBEMA XXVI. 

J49 Ex nniverfis cylindris aefttalibui, rcclus ille.cw 
jus 



1\\P:A-RS If. LTRER 111. 
jus ultltudo bafeas diamtzrum adaeipwt , minimam prae* 
bet jiipt/fitHti/i integrhm - prae jtigahs omninm prijma» 
tam ipji aeijnalium intrgrii fuperfitiebul . 
■ Deiii. Si '.pftlinjTeciu.m ad candem cum cylindro-refto 
ipfi. aequalr.afliirgat altitudineiri, bafcs aequaburltur- , & 
(aperficies ..demptis bafibus , eniut ut ba£tim periructn; 
fcj cylindri bjfis mmori perinietro circumciatur (137.); 
erjisrcylinJt^Ti;'£li fuperfieies crit minor fuptrficie pn- 
fmjftis rcflil saqunli cum ipfo flltitudiiie, ac (bliditate 
praci.liti . . Jnqi-vcrp cx univerCs cylind-cis acqualibus , il- 
le,. cujtis .altitudo b.ifeos dinmerrum adaequar, mininia 
obriuciiur .inte^a funorficie (ijo.); cr^-o cyliudrus ifte 
miniwn.firac prifmiris emnibus revlis ipfi nequalibus fu- 
pcnficie. intejra ftbduCftur . Supcrikies anrem prilmacum 
recloj«§n fubJjfdcm b.ifibus,, flt - altituJinibus funt pri- 
fmatum obliqnorum fupcrficiebus minorcs ; ergo 5jC, 

■ .X ..-■itiBiEO R EM:A XXVII. ""' , 

2?o. Cylitidna rt&as ,ta)us altitado bafcos liiametrum 
tidaiipiap\ ' rfi-otntfimra prifmatujis. qeqaalcs cum ipjo fu-. 
ficrfkies ■ iirti-ttT.as .bahrntiuai .masimuSj- ■ .' ■ -■ ■•■ : - 1 

Dem. SipVilm.i redrum , ii qyljndrus rcflu? bafTbrts ae- 
qii.T^Ai^fjthJrriifturi^cyJuulri bifis, minpri, perimctro dof 
nabitur (197.)) quare quum ftiperficie^inteipfle efli iie- 
heant aeqtnlcs , cylindri altitudo maior erit altitudine 
prifrouis;'rfeijff:rcji(lii.itej^ aUicudincsi 
ergo cyliridms refluscric tnajvr priim.itc fub aequali ha- 
ii, ac fuper^ci 1 -' • Verum ex omnibus cylindris aeqoali 
fuperfide iiice^fif affsQ'» -,- rfSlils ilie, ■'csjijs; attitu i.o bi- 
feos diamerrurn' ndaeqmc ,' eft maximiis (13 J-) ; ergo ey\ 
linjrus iire erit omnium prifmatum reetorum aequa- 
R«*. cfiW ipfo |fi/peffi«ies- orte^rSi^ijbentiom-wtf^-imflf. 
At prifmn rcflum elt prifmate quovis obLiquo in ■t-adem 

n£ " P * L J "' J " ' '" "TIIEO- 
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THEOREMA XXVm. 



iji. Conus re&tis , tajtis altitudo diametrt baftos du- 
flum fotefi , minimam frae fingulit omnium fyramidan 
wegulariiivt iffi atquelinm imegrit juftrfititint fupfedi 
tat 'tntegram fuperficiim . 

Dem. Pyramidis AUGDE {Fig. iij.) bifis UGDE f- 
«qualis , Si conccnrrica in C com AFNQ bifi MFNQ 
& alrirudo AC ponntur communis . P.itec , baluos reg 1 
laris BGDE latcra circumferencijra MFNQ riluribns. 
locis certa lege fecire debere , ut in figura . Sit iriq' 
ED unum ex lateribus ditt.ie b.ifeos fecans circumfert 
tite rrorrionem IQL in punflis I, L , <5t eidem laren ■ . 
centro C ngatur nurmalis CP , quae producta occur 
circumferentiae in Q. *r . : 

Quoniam circulus MFNQ, & bafit DGDE aequanr 
vocaris circumferemia X, ii bafeos perimerro Z, < 
CQ.X=CP.Z, ex quo CQ;CP = Z:X; quia vero } 
flis AQ,AP, eft AQ><-JP, pone AH=AP, & cort 
6e PH. Ob angulum PHQ obrufum , erit PQ > H . 
quare quum fit etiam ^P>CP, habetnus HQ;AP . 

PQ.CP, f e « ^ hiue 4Q;A*:< CQ,: GP, 1. 

ap CP , 

£3" <!™ . divifa enim AQ pec AP, fif quotui 1 

ap cp ..■ ■, ••: : 

k divifa CQ per CP, prodit 1 , ideoqa-) 
AP PC 

i+E? -<i + ^. Sed CQ:CP=Z:Xi ergo AQ; AP 

1 AP CP 
-<Z:X, ac proinds AQ.X<AP.Z, uimirum coni 
^FNQ fuperficies eft wri-orfuperficie pyramidis ABGDE. 
Veru-ii fi coiiui iftc hancat aliimdinem , quac diamccri 
b»- 
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bafeoi duplum poffit , minima pr.ie conii omnibui ipfi 
sequalibus afficicur luperficie (144.); crgo &C. 

THEOREMA XXIX. 

151. Conut rtlins , cuyis aliitudo diametri baftot dn- 
flum potefi , omnium pyramidum regnlarium atqualem 
tum ipfii fuptrfititm inttgram habtntium efi majcimus. 

Dem. ln cono reito AFNQM (Fig. 11$. ), & pyra- 
mide rtjulari ABCDB luperricits incegrae Hnt aequa- 
les, & alcirudo AC communis . Du£to radio CQ, qui 
latui DE fecec ad anguloi TeQot in P, pofitaque circuli 
MN circumferenria ■ X , & nolygoni regulsrii bD perime» 
tro«Z, erit( AQfQC). X= (AP + PCJ . Z , adeoque AQ 
tQC: AP + PC = Z:X; fed AQ> AP , uthypothefis fer- 
vetur; ergo funipca in AQportione AH = AP, junQjque VII, 
erit AP:PC>HQ:1Q,& idcirco AP . I'Q> PC . HQ. 

Adde utrinque PC.PQ;fiet AP . PQ+ PC. PQ> PC. 
HQf PC.PQ; hinc PQ:PC> HQtPQ:APfPC; &c 
componendo , CQ: CP> ^QfQC: AP fPCi ac proinde 
CQ:CP>Z.X, uiidc CQ.X>CP .Z. Scdalcitudo AC 
ell communis ; ergo coniu AFNQM eft major pyramide 
regulari ^BGDE . Quod fi conus A/'NQM talii sfluma- 
tur, ut ejiij- alcicudo diametri bafeo* duplum pofitt.hic 
eric omntum conorum (146.), ac mutto rnagis onmiuta 
pyramidum regularium fub aequaiibm luperficiebui in- 
tcgris maximus . Q. E. D. 

TiVEOREMA XXX. 

153. Cy/indrus reffui , cujut «Ititudo baftot diametrem 
«daeqnat , jiugulii contrum outniuin rtQorum ipfi aequa- 
lium integrii [uperficiebui minorem pojfidet integram fu- 
ferfciem . 

Dem. Sit cylindrus reflus ABDF. (Fig. 116. 117.), 
cujus altitudo MC bafeos diametrum BD adaequet; fic 
conui rcclui FGKH, cujui aliitudo FL duplum poflit 
bafeoi 
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_J J» ! 

bafeos diametri GH. Erir ( tx byp.) BUa r.GH . FE , 

_3 ' -3 _3 „J _3 

five MC = 6 FL| five <5MC = FL. Sed fi' foiec FL = 

_3 -5 
JjMC, forec ctiam FL=iMC, quare quum.fit <SAtC «J 

SMC , erit FL < iMC . j.im verd vocacis bifeos pylitt- 
dri circumferencin X , bafeos coni circumfereucij Z.c.rir 
jnteijra cyl indri ftipei ficies — CD . X t MC . X , U coui- fli- 

1 1 "•' 1 

perffcies inte^ra - i LH . Z f 7 F// .Z ; fed ob Fil - 

_ J _- _2 _I _I j ■ 

FL f LH= SLH f LI-JspLH , fir FH= 3LH ; ergo-fiw 
perficics inregra cylindri erit ad integram coiii fupct* 

_Z _2 _1 _2 

ficicm, ut jCD ad 2LH , five or jSUad 1UH , fivc ue 

_a _a _j _) _j _i 

3 MC ad FL . Sed propter 6MC = FL , flat 3 MC ; FL = FL : 
sMC; crgo fnperficics inccgra cyiindri AiiDE eft- minar 
Uitegra coni FGKH fuperficic . At coni FGA'U fupcr- 
Jicies integra eft fiugulis omitium conomm reflorum ipfi 
acquatium fuperficiebus integri* minor (144) ; cr»o &c. 

TflEOREMA XXXI. 

254. CylhiArus refltis ,cu]us nttittido bafeos dian-.ttrutit 
mdatquat , efi. quottimque ceao reclo ftib acquali Juperjtcie 
integra majo!'. .. . . '. 

Dem. Cylindri rcai ADDE [Fig. 116*. 117.) altiiudo 
MC bafcns diametrttm J3D adaequet , fcconi refti FGKH 
altirudo FL bafeos dlametri Gl-J dnplum pollic; praeter- 
ca tam cylittdri, qunm ccni faperficiei inrcgrae fint 

acqusies . Igitur }MC = FL per fuperins ( ijj- ) demon- 

ftrara; quapropter fi foret 4MC= FL, foict cciam^MC 
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_FL, fcd 4MO3MC, crgo iMC> FL.muItoque ma* 

gis 3MOFL. Cylindrus sutem cft ad conum ,ut MG 

J. _ J _3 1 „3 _) 

ad 3 GH . FL , five ut MC ad t FL , fivc ut 6MC acl 
-J _S _s 

FL, five ut 6MC ad ;MC.FL, five ut jMC ad FL; 
ergo cylindrus 4BDE eft major cono FGKH. Scd conui 
FGKH eft omnium conorum fufa aequali fuperficie intc- 
gra maximusfi^rt.} iergo &c. 

t h e.o itEMA xxm. 

-5!- Cylindrus rcflus , tajus attitutlo bafeos dimetrum 
edaequnt, minimam prne omaihut tylinHris , prifmatis , 
tonts rcflis , ac pyrmntdibus rcgularibus ipfi aequalibus 
exbibee intcgram ftperficiem . 

Dem. Cylindrtis , de quo eft qu.ieftio , minima prae 
omnibus cylindris j ac prifmatis ipfi aequalibus fuperucie 
circumcluditur ( ijo. 249, ). Couus reflu» , cujui . alti- 
tudo diametri bafeoj duplum poteit, minima prae omni- 
bus conis reQis , & pyramidibus regularibus ipfi aequa- 
libus pracditus eft fuperficie (144. 151.}. 5ed cylindru* 
recenfitus minorem haber quam didus cunui reiius in- 
.legram fuperficiem [253,] i ergo fic. 

THEOREMA XXXHL 

156. CylinHrus ref/us , cujus altitudo bafeas diamttrum 
adacquat , ejl omniam tyiindrarmn , prijtnatum, canarum 
rcaurttm , ac pyratniduin regitlarium fub aequali Jii. 
ptrficie integra maximus, 

Dem. Cylindrus rccenCrus eil omnium eylindorum, 
ac prifmarum lub aequali fuperficie intcgra maximus 
(131. 2jo. J.Conus redtus , cujus altituiio diamerri ba- 
icos duplum potcft, eft onuiium couorum rcctorum, ac 
pyra- 
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pyr-imiJum regularinm fub aequali fuperficie integra mi- 
aimus (146, i$x.). Sed cylindrus fub expreiTi conditio- 
ne eft quocumque cono reflo fub aequali fuperficic in- 
tegra major (154); ergo &c. 

THEORBMA XXXIV. 

157. Spbatra prae omnibus cyiindri; ijiji tieqaalibiii mi» 
nima agicitur japerf.cir. 

Dtm. Sir cylmdrus MN (Fig. 118.), cuiui altitudo 
EF bafeos diametrum LN adaequet; fit fphaera ABD ipfi 
«equalis, cuius diameter AC, circulus maximus ABCD. 

Erir igitur circulus ABCD dutlus in — AC aequalis re- 

flae EF duflae in bafim HI; hoc e(t circuli ABCD clr- 
cumferentia vocata X , bafeos cylindricae HI circunife- 

fentia appellata Z, erir ~s AC . X =7 EF.Z.exquo eli- 
ciiur - AC . X : - EF . Z = EF ; AC . Sed fpherae fuper- 

6 4 

ficics* AC .X,& inregra cylindri fuperficies» — EF . 

2; ergo fumpta utriufque fuperficiei parte fexra , ha- 

bemus -f AC . X:- EF . Zm EF : AC , nimirum fphae- 

rae Al)D fuperficies erit ad integram cyindri MN fu,- 
perficiem, ut.EF ad AC;eft autem EF^AC; ergo 
fphaerae ^HD fuperficii-s eft minor fuperficie integra 
cylindri MN eidem aequalis. j.im vero cylindri, cums 
altitudo b^ifeoj diametrum ailaequat , fuperficics eft mi- 
nor quacumque cyliudrBrum ipfi aequaliuni fuperficic 
(i^--.J ; ergo &c. 

TIIEOREMA XXXV. 

158. Sphaera rjl omnium tyliatir&rum aeqaeies cum 
ipja jiipeijkies ince^rai tahentium maxtma. 

Dem. 1 
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tiem. Cylindri redli ,M.\ f Fig. ufl.J, cujas almu- 
do EF b.ifeos di-imrrrum LN aii.>eqm.*c , fuperfici:>s m- 
tegr.i fuperficici fphaerae A\iY> fit Seqtiali*. Quoiii.ini 
cyliudri bafis Hl eft fexta pars fuperfkiei fphaerioie, 
fphaerae auteni circulus miximus eft ejufdem 

fphaericae fuperficiei pars qnarta , cylindrus MN crit 

ad folidum ex difto circujo ABCD diidlo in — F.F, ut 
I 

- EF ad — . — EF, nempe in ratione aequalitatis . Sed 
fphaera ABD nequatur producto fui circuli maximi 
ABCD in-i AC, atque ^C>EF(fceus cylindri fuper- 
ficics foret major fupcrficie fphaerae contra hynoch,.'. 
fini}i trgo fphaera ARD , quae eft major folido ex cir- 
culo ABCI) tltidto in— EF , erit etiam major cylmdro 
MN . Jflm vero cylindms MN eft omnium cylj^dro- 
rum liib :usquali lapcriicie maximiu ergo Scc. 

THEOREMA XXXVI. 

159. Spbcra prne fili/iis omnibus ipfi aequulibus mini- 
Ilta /npcr/ici? tlrCumtluilittlr . 

Dem. Quoniam polyedrum fphierae infcriptum eft 
fpli.iera minus, circumfcriptum verO majus , fi palye- 
drum fphaerae aequale. habear cum ea centrum magni- 
tuilinis comniune ; pntet , qu^elibet pl.ma cjus fupcrfi- 
cicm componcntia fphaerae fupcrliciem fec.re debcre. 
Divilb itaque polyedro in pyramides, 61 Iphaivi in to. 
ridem (cdlurcs refpondentcs , quorum vertices in com- 
muni centrc cceinr, fit DIEC ( Fig. no.) una cx di- 
dVs pyrzmidihus, cui refpondeat aequalis fiftor AHHC. 
1'trljiicuum eft , pyramijis altitudincm CI minorem efie 
dcbere Iphaerae radio CH , qui (efloris fphaerici eft al- 
titudo. Eft autem (per byp.) bafis fedtoris ABC ad ba- 
fim pyramidis DfcC , ut CI ad CH ; ergo ftdiom fphae- 
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rici bafit erir minor b.ifi pyramidis rtfpondentis; quod 
quum deomnibu) fcflorum fphaericorum bifibus compa- 
rate ad omnes refpondentej pyramidum [ufes fempcr 
contingat, erit fphaerae fuperficies viinor fuperfide po- 
lyedri cujushbet ipll aequalii. 

1'racterea fphaera tninimam prae cylindro quocnm- 
que ipfi aequali fuperficiem habet (if?.); l*d cylindru» 
riftus, cujus alritudo bafecs diamctrum adaequat , mi- 
niinam prae onimbus cylindris , prifmatis, conis recli», 
ac pyramidibus regulanbus aequalibus exhibet mte- 
gram luperficiem (155.); er E° & c « 

THEOREMA XXXVll. 

260. Saliiiornm tmnium Jub atquali fuperjide tutigra 
maximum , yf« capaafiimum tft fpbaera . 

Dem. Si poiyedrum fit fphaerac concenmcum , quae- 
cumque plana pulycdn icperficicm (Hidenria fpliaeri- 
cas portiones refpnndtnies aliquo nioilo fecabunt. Di- 
vidantur pclyedrum tn pyramidvf , ac fphiera in roti- 
dem letlores refpondentes , litqttc DIEC (Fig. iiq.) una 
cx pyramidibus polyedrum tonfiantibus , cui relpondeac 
fctlor AV.BC. Liquet, pyramidit altiiudinem CI elle mi- 
norem fpliaerac radioCH , qui eft fcfloris fphaerici al- 
titudo . Sed ob acqpJes bafts fittor eil ad pyramidem 
in ratione altitudi'1'im ; erjro fector fphaericus elt niajor 
pyramide Se itt lemper; quamobrem tota fpfncra erir. 
ntajor polycdro aeqnalem cum ipfa fuperficiem habente. 

Infnper Iphaera quorumcumque cylindrorum acquali- 
bus ,-Jim ipfa fuperficiebus integris sfftclorum eft maxi- 
nia (itfl.); fed cjlindrus rttlut, cuius altiiudo bafeos 
dinmetrum adaequnt, eft omnium cylindrorum , prifma- 
tum, conorum rettomm, ac pyramidum rcgularium fub 
acquali fuperiicie integra maximus (156.); ergo &e. 
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ad msriTurioNES geometricas 

ACCOMMODATIS 
PARS SECUNDA 
L I B E R IV. 

De Solidii 

Solidis infcriptis , & tircumfcrtptis 

THEOREMA t. 

atfi.T^.V omnibus fttperfitiebuS onvcxis tylindrortm co- 
M-j iio rccia tnfcnptorttm >illa , citjus ttltieuda altt- 
ttidittis contcae Himidtum adaequat , ejf maxjinj, 

Dem. Triangulum rtfhnguium , ex cujus revolutione 
circa axem conus re£lus daius oritur, fit AtiC ( Fig , 
no.J & DH.Fl fint rcdlJnijuIa cylindros in revolutionc 
circa aiem AB gignenrii , quorum Flhabeat aititudinera 
FJJ lubdnplam altitudini! conicae AH. Superficics cylin- 
drica convi-xj genita a rtfhngulo FI eft ad fuptrfUiem cor« 
vcxam genittni a rcdlangulo DH , uc reQangulum FI ad 
reftanguluin DH ; fed FI>DU (no.);ergo &c. 

CoRIJLLARlUM I. 

itfi. Djta quaelibet fuperficies cylindrica convexa 
cvadere pOteft maxima prae omnibus liiperficiebus cy- 
liodricis convexis, qme cono aiicui poiluuc inlcribi. Ete. 

H a nim 
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nim (1 di£ta fuperficiei cylindric.i oriatur ex revolu- 
tione reclanguti H circa axem Fll, produfta BF in A, 
ita uc llt AF=FB, tum completo triangulo rfftnigula 
AWC , cums hypothenufa AC rranfeat per ingulum G 
reclinguli FI , triangulum ^CB fimu! ctim reQ.ingulo FI 
in gyrum ducstur circa axem AB, data fuLicrrkies cy- 
Jindrica coriVrxa erir. maxima omnium cyiindricarum 
convcxarum, qune dicto cono inicribi poflunt . 

CoROLLARIUM II. 

a<^3- Si pmllelepipeda, vel prifmntn bnfibus fimllibus 
incumbentia diitis cyliodrii ex triangttli ACIi circa axem 
Aii revoluiione geiiicis infcribantur , idem <!e eorum 
fuperficiebus , quod de cylindricis ftatuimus , cft pro- 
nunciindum. 

THEOREMA II. 

164, Ex 0'nnibus tytindri t , qut cona reilo infcribi pof- 
funt , ille , aijUt altitud* teitiam altitudinis conicae par- 
tei» adacquut , efi- maximus. 

Dern. E<\o AhC (fiig. 110.) trianjjulum recbnfrulum, 
ex cuins circa axem converfione d.iius conus exvrgic, 
pofitaque BD tertia parte altitudinis AB, fint DH , FI 
rtiinngula , qu.ne cum trhngulo ^BC rocata cylindrcs 
confleni . Cylindrus cx rechngulo DH erit ad cylin- 
_2 _» 
drum ex rcihngulo FI , ut BD , DE ad BF . FG; fed DE: 
_i . 2 

FGe AD : AF ; ergo cylindrus ex rcclnngulo DH erit 

__ 1 a 
id cylindrum ex reOangulo FI.uc /JD.DB a<I -iF.FB; 

— 1 — 1 

eft autem AD.DB ornnium AF.FR maximum ( 143. ); 
ergo itc; 



Co- 
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CcftOLLARlUM I. 

itfj.Idem rle prifmntispyramidi datae mfcriptij fentien. 
diim eft ; Etcnim Ct pcr pun£ia D, F tranfire fingaaiiu plnna 
bnfi BC pyr.tmtdis ACB parallels , St ejc otnnibus punftis 
E,G feclionum inde prodeuntium ducancur ad dithm b.i- 
fim omnes EH , Gl altituiliiii Ali parallelae , orieniur pri- 
fmata , qnorum maximum erir iilud, cuius alticudo BD 
tertiam alritudinis AB partem adaequat. 

CoROLLARlUM II. 

ifjfj. Quilibet cylindrus evadere poteft maximus cv- 
lindrorum omnium, qui cono alicui refto infcribi pofTunt, 
Cylindrus er.im djtui oriatur ex revolutione re&inguli 
DO circa axem DIl , produfli BD in A , ita uc (it AB 
tripla rectae BD> ti juncta AL , quae protrahacur in M 
ad occurlum cum latere producto BO , ft concipiatur, 
triangulum re&atigulum ABM rotari circa a«m AB, 
generabitur conuj , in quo cylindruj ex DO ent maxi- 
mus . Idem de prifmate quolibet alTcri potelr r.irione 
babita id pyramidem , dummodo in linjulis prUinatis ba- 
fium fimilitudo ftrvetur. 

COROLLARIUM III. 

i<S7* Itaque fi circa eandem altitudmem cujusBD 
ilr pars rertia , fuerinr plures trisngoli redtnngoli ABC 
ABM.^BT, &c. dudifque bafi BT parallelis DS.FR 
fecantibu; latera AC , AM , AT , &c, jn pundtis G , E , K , 
L , R , S , &c. poitantur omnia triangula revolvi ctrci axem 
AB.Iiquer, aggregatum cylindrorum ex. reOanguIis DH, 
DO , DQ, &c. efTe m*)ut aggregato cylindrorum ex rc- 
fimgulis FI.FN.FP, &c. Idem quoad prifmita prnmi- 
dibus refiis biles fimilcs fub aequali nlticudine tnbencibus 
inicripta, ut fupra (165.) monuimus, intelligendum . 

COROLLARIUM IV*. 



%6l. Quie hafienus de cylindris demonllravimuj(ni4, 
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166. zSy.) locum obtinent eciam in conis cono rcGo 
irtfcriptis, fed vcrticem dcorfutu in centro b.deos cani, 
cui inlcribunnir , habentibus. Sic inter omms conos ex 
triangulia liED , BGF couo ex trunplo ABC infcriptoj, 
& vcrtices in bafeos. centro E ejuldera coni fiirentes, 
cunus liED, cuius altitudo [ifj fubtriplum adaequaE al. 
tftudinis A]$, eft muximns; quod ad pyramidcs bnflbus 
fimilibus inftrufias, & coiiis liifce (ic infcriptibiles , quin 
eriam ad pyramides pyraniidibus codem modo infcriptas» 
exteniiitur . 

COBOLLARIUU V. 

itfo. Triangulum ABC [Ftg. m.) reprarfentct co- 
iium, cui fit infcriptus maximus Cylindrui DG. Habe- 
mus AW-.M = BC:DE = J:»; fed cylimirus KC ean- 
dcm habens cum cylindro DG altitudinem , & eandem 
bjlim cuni couo AiiC , eft eideci cuno acqualis; ergo 

cylindrus DG eft ad conum ABC, utDEadBC, hoc cft 
ur 4 ady; quod quumvaleat de omnibus cylindris ma- 
ximis, qui conis infcribuntur , cylindri ifti etunc huju> 
ftnodi conis proportionales . 

CoROtLARIUM Vr. 

C70. Dufls cx puncto C (Fig. no.) ad AB protra- 
fhm recta qu.ilibet CX, tura produflis EH.GI ulque 
ad cjufdem CX occurfum in punctis V,Z, compleantur 
reflangula HY , 1W. Quoniam Ali : BD= AC : CE= BC : 
CIi = BX:BY,erirI5Y = - BX, adedque fi imaginemur, 
trinngulum BCX revolvi circa axem BX, cylindruc ex 
redhngulo HY erit prac onmibus cylindris exceteris re- 
elnngulis IW maxhnus , quod breviiis per num. 145. 
evincitur. Quocirca 0 triangulum quodvis ACX , ex 
cujus vertice C cadat in b.ifim uon piorenfam norm.ilis 
CB, concipiarur rotari circa dichm bnfim AX ; inrer 
omnes cylindrcs ex rcftangulis tjuiWcumquc triangulo 
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ipli jnfcriptii , ac fecum circum.iftis prodeuntei , illc , in 
quo baleos radius duas ceriiai partei occupat «lcic udinis 
cjufdem crianguli , erir maximus . 

THEOREMA Iir. 

171. tnter omitei cyiindros tonit omnibus reSis 
eequali fttperficie integra teliis infcriptas i ilie , tujus al> 
titudo fttbdaplum potefi diamttri bafeos , ejl nuximus . 

Dem. Hnge . cy indrum , cujus alticudo diamerri ba- 
feos fic potencia fubdupla , effe coni alicujus re&i ma* 
xiiuum infcriptum; arque horuta feclio communis per 
oxem iit figura conft.ms ex criangulo ilbfcele ABC(Fig, 
iii,), £c re&sngdo DG ipfi infcripto. Eric AI dupU 

_ a ~ l -* 
HI (loV)iadeoq» Al^+Wl. Sed (ex byp. ) Hl = 
1 _i 1 _i _i a 1 

7DE, fivc4HI-iDE,erB0/*IaiDE,ac proinde All 

■=;BC.Conus igitur reclus, cujus feclio per axem tri- 
angulum AllC , eft omnium conorum re^lorum fub ae- 
quali fupcrficie integra maximus {146 ) . A( cylindri ma- 
xiini func ut coni , quibus inlcribunrur (169.); ergocy- 
lindrus, cujus feftio rectangulum DG, eft omnium cy- 
lindrorum moximorum conis reflis fub aequali fuperfi- 
cie integra infcripcotum , adeoque ic ceterorura maxi- 
mus. Q. E. D. 

THEOREMA IV. 

171. So/idis omnibtis conicis ex trtangulorum ifofceli- 
um circa bafes (ircumaSu coortis , & fuperficies aequa. 
les babentibut , cylindri refti concipiantur tircumfcripti. 
Inter bujufmodi folida fit AWC ( Fig. nr.) prodiens ex 
rotatiote trianguli ifofctlis ABP eirca bafim A? , quae 
oflnplum pcffit aititudinis BH i dico , cylindrum reStim 
huic folido iircuinjcriptuio ejfe reitquorum miximum . 
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/>»;. Solida AWC in duos conoj rcctos /lliC , PBC Ij- 
miles Sc aequales feclo , nec non ceteris conis codem mo- 
do divifa, quum coiiorurn AHC , PUC altitudtlKS ^H , 
PH duplum fiiiirulae poifirit baleos radij BH, ifti coni ag- 
gngatum msxinium ccmponent (141.); fed cylindri funt 
coflis, quibus circumfcribuntur , proportionaks; ergo icc. 

THEOREMA V. 

273. Inter emnes cylhidros folidis quibufcumqut ee- 
qunlibus a triangulorum ifofcelium circa ir.rjim ratdtione 
genitts circnmfriptos ; reflus ilie , qai thomb* coitica , 
jeu folido couico altitudinem latitudint aequalcm babenti, 
cn cumjcriliitur , mininia operitur integra fuperjicie. 

Dem. Cylindri iblidis hifce conicis circumlcripci funt 
ut ipfi folid.i , ac proinde aequales ; feil cylindrus rhom- 
bo conico circumfcriptus altitudinem latitudlni , ieu ha- 
lecs diametro, aequalem. habet ; ergo ex dic\is (230.) 
res patet. 

CoROLLliKll/M 

174. Si folida ifta conica bifariam per latitudinem, ut 
dixinms , dividantur ; inter otnnes cylindros cor.is aequa- 
libus iude prodeuntibus circumfcriptos , ille, qui cono 
akiiudinem fuhduplam diametrj bafeos habenti circum- 
fcribitur , minimo praeditus eft aggregato ex alierutnt 
bail & fupcrficie convexa . Et viciflim inter omnes co- 
r>cs cylindris luperfkies convexas (imul cum alterutra 
ex bjiibus aequales habenribus infcriptcs, ille , cujusalti- 
Uido eft 1'ubdupla diamerri b.ifeos, eit maximus . 

T // E O R E M A VI. 

175. Si triangutiitn refliwgulum A\iC (Fig. 111,) d't- 
vifum in cmnia infcripta rellauguta DH , FI concipi.itaf 

: revulvt circa TQ norniali A& parulletam , ita ut innu- 
Vieri orientur cylindri rccli * diliurum reSangu- 

hrum 
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hrum revolutione geniti ; aje cytindrum tllum eoncavum 
ex ttBangaU UH , (ttjat btfts BH ha fecat BC in H, ut 

fti CT) = 7 BC , efie maximum . 

Dem. Procratla liC iu N, ut dt CN = BC, fupra 
defcnb.itur femicirculus BPN,& GI , EH producantur 
ufque ad occurfum circumfcremiae in punclis M.L.Con- 
ilac, cylindrorum concavorum tx redlangulis Fl, DH bx- 

_ 2 1 1 _* 
frs eiTe inter fe, ut BC-IC ad BC-HC, hoc efr uc re- 

fljng. BIN ad BHN, fire otlMadHL. Ergo cylindri 

cor.cavi ex rcitangulis VI , DH erunc invicem , uc IM. 

_* _ 2 _* _* 

IG nd HL.HE, five ut IM . IC ad IIL . HC . Sed fi CH 

— 3 BC , proJuflum LH, HC efc rrmimum (i ?(>.); er- 
go cylindrus concavus ex circamatlu dicli refianguli 
DH e ft maximus . Q. E. D. 

CoitOLLARlUM 

Produfla AB quomodocuraque in O.junctique 
OC , fi fingamus, triangulum ACO revolvi ut fupra cir- 
ca PQ_, fcmper verum reperietur .cylindrum concavum 
a reclanguli DR ( cujus latu» £R ita abfcindit rcdtam 
— 1 _ — 1 

CB, ut fic CH= i BC) revolutionegenitum, efTc tna- 
xtmum . 

THEOREMA VII. 

377. Inter omnes tyltndros haemifphtterio infcriptos , 
iile, tojus altituda rtdij fabtriplutn fouft , eft maximus, 
Dem. Eftd AliC ( Fig. nj.) ijuadran» , cujui radinj 
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— 2 -i — 3 

Cfi ita fecetur in F,ut fit CF» 3 CB; completo 
ftsngulo DF, & inlcripto quadranci quovis alio reihu- 
gulo HG.fae, ut quadran» circa radium AC revolva- 
tur. Cylindru» cx re&.mgulo DF erit dd cylindrum ex 

— 1 3 2 

reibngulo HG , ut CF . FE ad CG . GI ; fed CF . FE > 

CG.Gl (14*.); ergo cylindrus ex recbngulo DF eft 
— 1 -1 — 1 

maximut ; eft autem FE » j Cfl ( />f r rf* w . /. f ;*.) ergo &c. 

CoRbLLARIUM 

278. Ergo maxtmut quoque cylindrui fphserie infcri- 
ptus hiberi facilc potcft ; id autem ex num. 151. ictu 
oculi • btinetur. 

THEOREMA VIII. 

279, Inter em*et tjtindros fpbaerae infcriptot , ilie , 
cajat aititudo raitij Jpbaerae eiuplum pvteft , nuiim.i t/h- 
votvitur convexa japerjicie . 

Dem Efro AUC (Fig. 114.) femicircutuj , ei cujvi* 
circa diametrum AC revolutiune prodear fphaern ; fum- 
ptifque hic inde a centro 0 reftis jtqu-libus OD.OL, 
ita ut LD radij AO duplum poflit , completoque reclan- 
gulo infcripto DF , aliud quodvis rt^hngulum HG ei- 
tJem femicirculo infcribatur. Erit riclangulum DF di- 
midium quadrati circulo infcripti, quare (i diflus femi- 
circufus circa diamctrum AC in orbem ducatur , cylin- 
dri a re£1,ii^ulo DF geniti fuperficies convexa erit ad 
luperficicm convtxim cy!tnd'i geniti 3 rtfbngulo HG, 
ut rccbngulum DF ad reflangufum HG ; fcd DV > HG 
(iji.)i ergo &c. 

THEOREMA IX. 

sEo. ftter mni* faratletepiped* , vei frifmata ejaf- 
Mitn 
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dtm generh cylitsdris univerSs aequaH fnperfiiie inte~ 
gra praeditis infcripta ; regtilare iliud , quod cylindro 
rtSo bajeos diamctrum altitudini aequaltm habeati iufcri- 

Dem. Cylindrus riclus, cujus altitudo bafeoa diametruui 
adaequit, cft otnuium cylindronim fub aequali fuperfi- 
cie integra maximUs (ija-). Parallelepjpeda , vel prifma- 
ta ejufdcm gcneris eylinilris inft.ripta , hjHbusque fimili- 
bus infiftentia. fuut ut cylindri, quibus inlcribuntur * 
adeoque inter hurufmodr parallelepipeda , vel prifmat.i, 
illud, qucd cylindro retlo altitudinem bafeos diametro 
acqualem hnbcnti infcribitur , eft maximum . Sed xnter 
parallelepipeda , vel priinjata ejufdem generis huic cy- 
lindro infcripta , regulare eit maximum ( i J7-> i ergo 

TUEOREMA X. 

180. Inter omnia ejnfdem geiseris parallelcpipeda , vrl 
firijmata reguUria cyliniris re(lis aeqiialtbns infcriptn; 
illttd , qnod aititudittem babet iluplam radij a ccntro po- 
lygoni ( bafim parallelepipedi , vel prifmatss cfliciciitis ) 
ad tjufdem polygoni latas aliquod normaliter edufli , 
minima obducitur integra fuperficie . 

Dem. Omnij hujufmodi parallelepipedt , vel prifmata 
habent bales bafibus cylindrorum proportionaiei , adeo- 
que , ob altitudines aequalei altitudinibus cylindrorum 
aequalium, funt 5t ipfi inviccm aequalia . Sed inrer om- 
tiia parallelcpipeda , vel prifmata aequalia, regularc il- 
lud , cujus altitudo efi dupfa radij a cenrro bafeos atl 
unum ex eiufdem lateribtti normalitet educli , minima fu- 
periicie integra comprekenditur (iji.); ergo Stc. 

T II E O R E M A XI. 

aSi. Ex omnibus conis , qui dalo fegmer.to fybatrtte 
infcribi pojfutit , rcchis ejl maxinius. 
Dtm. Segmcnio fphatriw AfiCD (Fig. ix$.) inicri- 
bamur 
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bantur conui rcctus ABCD , 4t obliquus quilibet EflCD; 
dci»de per verficemA cuni retti AUCD tranfear planiim 
FG rangens fphaeram; rum fupra eandem bafim BCD 
concipiatur cooui ohiiquus HiiCD, in quo minima IV 
perficici longitado HD conveniat cum mmima longitu- 
dine liD fuperficiei coni EflCD , cujufque vertcx H fit 
jn plano FG . Coni ABCD , HBCO (ub ejdem hjfi , & 
altitudine lunt acqualei; fed conm HJSCD eft major co- 
no comprehenfo EBCD; ergo conus ABCD ell mtjor ca- 
iio EBCD. Q.E.D. 

THEOREMA XII. 

i8). Ex omuibus conis rttlis fpbatrat infcriptis , illt , 
tujus altitudo duas tertias diametrt p.irtes tccupat ,fta 
tujus altitudo bafeoi radij diiplam potejl , niaxim.i fuper- 
ficie convexa tegitur. 

Dem. Semicircului , ex cujits circa di.imerrum revo- 
luiione djta fphnera progignitur , llt ACEB ( Fig. 77.), 
fumpraque in di.imetro j4B refli AD dupta remanentit 
DB, ex punflis D , Fexcitentur ad circunifertntiaui nor- 
tnnlei DC , FE , funaifqiie AC.AE, rotetur figura circa 
diametrum AB. Superficiej convexa coni ex tnangulo 
ADC cll acl /uperficirm convexam coni ex triangulo 
AFE , ut AC.CD ad AE.EF; fed AC.CD E> AE, EF 
(141.J; ergo &c. 

THEOREMA XIII. 

184. Ex omnibus conis fpbatrat iufcriptis, illt, cujits 
ttltttltdo duss tertias diametri partes continet , Jive il- 
le , cujas altitailo duplum poteji radij bafeos , eji ma- 

Dtm. Eidem fi£. 77. ( ut in Tbeor. antec. )}conftru- 
Oiun; rttenca , liquet , conum re«um ex trianLjulo ADC 

tfis ad couum rcdlum ex trisngulo AFE , ut ^D.DG 
ad 
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ad ^F.FH;fed AD.DOAF.FE (i 4 4-); ergo conw 
ex triangulo -4DC , cujus altitudo AD duplum potelt 
bafeos radij DC , eft major cono quovis ex triangulo 
Af\L. Conus aucem ex tnangulo -4FE eitmajor quocum- 
quc cono ohliquo, qui eidem fegmento fphaerico ifcri- 
bi poteft(i8i.); ergo &c. 

THEOREMA XIV. 

a8c. Ex omnibui conit rtSis haemifpbaerio infcripcis, 
ec vertices in centro babeuiibus,Ule , inquo altitudora- 
dii fphaerae fubiripium potejl , ejl maximus . 

Dem. Efto circuli qnadrans AbBC (Fig. laj.), cuiuj 

radio AC ita fefto in D , ut Jic 3CL) = .^C,excitenturex 
D, &ex alio quovis punfto H ad circitmfereiitiam nbr- 
males DE , HI ; tuni jnncYit CE , CI , imaginare , figuram 
rctari circa axem AC. Ex triangulij cum quadrante ro- 
ratis CliD , Clil com orieniur habcntei pro fuperficiei 
convexae longitudinibus radics CE,CI, adeoquc Juper- 
_z 

Ecici convexae longitudines eiunt aequale»; fcd CE — 

C^aCDf DEsjCi); ergo erit DE = *cb ; ille autem 
ex omnibus conis reclis fuper/iciei convexac longitudincs 
aequales habentibus eft maximus , in quo bareos radiui 
duplum poteft alcitudinis (i4 8 -)- cr 2° fec - 

THEOREMA XV. 

3 86". Ex omnibus conis rtSts cylindr* rtlla cirtiimfcri* 
ptis,ille, tujus ettitudo triplam inferipti tytindri tltitu- 
dititm adatauat , tft minisnus . 

Dtm. Cylindro rcfto AQ (Fig.u6.) circumfcribantur 
coni refli CDE.FGH, fitque coni CDE akitudo- Ci tri- 
pla altimdinii KI cylindri ilifcripti A\i . Unufquilquc co. 

nus 
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nus eft ad m.iximum infcriptum cyliniiruni in mione 
conibaci, nimirum uc o ad 4 (109.) ; fed cylindrui AH 
eft maximus cylindrorum cono CDE nifcripcorum f :6"4-), 
Ic non nviximus cylindrorum cono FGH infcriptorum t 
ergo conus CDE cylindro AQ minorem habebit rationcm 
quam conus FGH, adeoque conus CDLmiair «rit cono 
f GH , 5c ira femper Q. E. D. 

THEOREMA XVf. 

187- £x omnibus conis retlis circitmfcriptis cylindro 
DG ( Fig. 111.) atsitudinem HI tttlcui b.ibenti , ut da- 
_t 

plum ejus quadrati quadratum DE diametri bafios tidae- 
quet ; tlle , c jus altitudo AH fie sripla aitititdiois III, 
niinima ajficitur integra Juperfieie . 

_ * 

Dem. Quoniam AH=}HI,eric /41 = iHI,"fc AI = 

4llI = iDE (ex byp.), quire ^II=-BC, adeoquc cmius 
ABC minimam prae omntbus aequahbus habtt iucegnm 
fuperficiem (244.). Sed idem conus AUC eft emniuin 
conorum reftorum cylindro DG circumfcriptorum mmi« 
mus (:Stf,),- ergo minimam potiori jure habcbit prae 
omnibus conis reitii cylindro DG circmnlcripcis fuper- 
ficiem . Q. E. D. 

THEOREMA XVH. 

1!*. Inter omnes conot retlos cylindris omnibus rtffis 
aequalibus circumfcriptas > ilU , qui infcriptum btbtt ma- 
ximum lylindrum ejus naturae , ut quadratun altitudi- 
itis bis fumptitm diamttri bafeos quadratum tdaequtt , 
minima fuperfitie integra comprehenditnr . - 

Dem. Conus.qui maximum enuncutum cylindrum in- 
Icriptum habet, praedirus eft «Ititudine bafeoj diame- 
tri potentia dupla (prr itm. in Tbctr. antec); quamo- 
farem 
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brem ponas , aequales cylindroJ efle conis maximoi 
infcriptos , coni ifti erunt aequales , ndeoque co- 

nnc, qui cylindrum recenfitum infcriptmn hiber , mini~ 
ma prae ceteris aflicitur integra Jiiperncie Scd 
fi aequales cylmdri non fint conis maximi inlcnpti , co- 
ni ifti erunt diflo couo majorei (185.)* ac propterea 
multo magis conus hicce minhna fuperficie integra prae 
ijs donabitur . Quod fi ad conos reQoi didlo cylindro 
circumfcriptos snimum convertamus , i (li ma)orem 
diclo couo fuperficiem integram fufficicnc (187.); 
ergo &c. 

THEOREMA XVIII. 

i8p. Inter omnes ctnos reSot tylindrit quibufcumque 
retlis aequalibus circumfcriptos ; ille , qui babet injcri- 
ptuin maximum cylindrum eyis naturte , at quadratum 
altitudinis bis jumpturn radij bajeos qnadratum adae- 
quet , minima obvolvctur tonvexa fuperjicie . 

Dem. Conus, cui diaus cylindrus eft inlcriptus, altitudi- 
nem habct, quaebafeos radij duplum poteilfpfr Hem. fimi- 
iem demonjlr.num.itij.). Imoginare tmnc , omncs cylin- 
tlrosaequalesconis infcnptos efie maximos. Kujufmodi CO- 
ni erunt Ct ipfi aequalcs (169.) , proptereaque conus , qui 
cylindrum enunclatum habet infcriptom, mimma prae 
reliquis obdueetur fuperficie convexa (140.). Jam vero 
fi difti «ylindri aequales non fint maximi infcripti co- 
nii, ilii coni erunt recenfito cono majorcs , adeoque ifte 
conus mintma potiori jure fuperficie convexa prac illic 
contegerur . Dcnique (i omnes coni redli flatuto cylin- 
dro circumfcripti ad examen revecentur, conus illc, cur 
maximus hic cylindrus inlcribitur, erit omnium mini- 
mus (186.), ac proinde minima multo magis fuperficie 
convexa affieieur (j*o.); trgo 4re. 
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THEOREMA XIX. 

ipo. Triangul* ifofteli -4BP ( Fig. m.), ctijus altitu- 
BH.jff iuftriptum reSauguIum D(i altitudims VHm 
— BH , tff fojimadum revolvatur figura circtr bafim AP, 

ut oriatur futidum conicum ABPC cylindro DN eirtum. 
Jeriptttta ; <v'o , f * omnibus folidis conitts fic enatis , ei- 
dein cylindro DN eircumfcrtptii , & tontatfus vclttt II , C 
tum planis tam ultra ,quam citra pfona RCS , TDV {pa- 
rallela plano per ditlam bafim A? ad anguhs retlus cum 
altitudine BH tranjcunti ) habentibus, faiidnm recenfisum 
ABPC ejfe mmimum. 

Oem. Cylindrus DN eft maximus infcriptui fblido co- 
nico ^BPC (j7o,J, adeoque non maximus infcriptui fo- 
lidis conicis eidem cylindro circumlcriptis, & ex tri.m- 
gulorum iiofcelium revolutione conliirgentibus ; quare 
foli.lum AUPC -nd cylindrum DN minorem habebit r.i- 
tiorem qu.mi quodvis aliud nnmin.iruni Iclidum cunicum ; 
ac proinde folidum dBPC erit ex iis umnjhus minunum. 
Sed per ea quae rum. 117. demonftrati fjcre , onuna 
huiufmcdi folida cylindro DN circumfcripra , quae ae- 
.quales habent latitudmes , quseque a triangulis ilijfceliji 
■ortum non dncunt, funt fingula aequalia Jblido a trian- 
gulo ifofcele aeque aito geuita ; ergo &c. 

THEOREMA XX. 

*pi, Si triangulo ififitfi ABP ( Fig. 111.) fit tnfiri. 
ptum retlangtiium DQ ejus nttturae , ut altitttdinis FH 
quadratum his Jumptum bafeos diatnctri 1Q fuudratam 
adaequet , at deinde figuro cirea bafim AP tanquam axem 
revolvatur; non felnm ex omnibus fulidis eonicts ex trian- 
gttioruiu qtiorumcumque revolutione prodeunttbus , ae ty- 
lindro eidctn DN cirtitmfcriptis , fed ex timntbus quoque 
iitjtifmedi folidis eirerimjeriptis cylindro cttittret aeqaali 
e\litt- 
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tylindro DN , foiulum Alii'C Diitiitna operietur fu- 
ftrficie . 

Dem. Si triang-ula reftsngulo DQ circumferipts , utij- 
que cum ipfo cirea hafes rot.it h finr. jlofceha, ex d.clij (;.Su.) 
res picet , fohdum enim At!i'C cotifUr duobus conij je- 
qualibusi & (imilibui AliC.PLiC minima fapcrfictc con- 
vext praeduis.eidemque bjfi perfccte adhaerennbus . Si 
dicTl j trinuguJj lint fcatrna , conliderentur duo triangu- 
la aeque alc.i refl.tngulo DtJ eircun:fcripta , quorum al- 
rerum fic ilofcolcs; iftud > bafi etiagi excepca , minimani 
habtbit perimetrum (i 1 7.) ; quamobrem inftitutii , uc »n- 
te, hujulmodi triangulorum circa bafes revolutione , lii- 
perftcies folidi conici 3 triatigulo ilbfcele genici erit mi— 
wima, fupcrfkics enim iflne lunt uc ditYie triaiijjulorutu 
rotarorum perimerri, biiibus non computatis . 

Idem demonitr.-ibitur in Iblidis omnibuj conicis Cttiiibet 
cylindro cyttmlrum DN aihequance circumfcripiis . Sed 
folidi conici AliI'C fuperiicies n triangulo AUP Itatune 
condicion ; s circa blftni Ai 1 revoluto tjenita ell minor lu- 
perficic fofidorum qaoruiucu mquc dm cylindro DN , 
qu.im cylindris ipfi nequa! ; hus circumlcrtptoruiit, & a 
rriingulis ifolcciijs circabafei rcvolucis eftcctorum (:t>y.J; 
• rgo &c. 

THEOREMA XXI. 

ioi. lix omiibns fbHilit conicis fpbaertie infcriptis, rbom- 
bus ciinuiis maxmia cnm fnperficie , tum foliiiicate polltt . 

Dem. Pomrur, femicircuium ACFI (Fig. tfo.j twben- 
tem inicripcj tri.ins»u!a quoelihet ACI , A R , quorum Al 7 [ 
(it if.ifceles, rotsri circj diametrum AI . Superftcies fo- 
lidtirum conicorum fphaerae hinc errlrrgentis inlcripCo- 
rtim erunt ut(AFf FI }. F G, (ACf CI ). CH; IWI AFf II 
> ACf Cl(i28.)& FG > Cliergn rhombus conicus ,1 trii 
ingulr] ilbkule A1'I circumsffo genitui maxusairt Juppe- 
diwt fuperficient] qutd trat prtmum. 

Rhombui conicus nuzimara pr*e cecerii foJiiis h.-.b^t 
I Jjti- 



ijo DE MAXIMIS, T.T MINIMiS 

Istitudmem fui» communi ilritudiiie AI, ut patet-, ergo 
eric omnium hujufmodi folidorum maximtis , fingu- 
la emra ift.i loiida dividunrur in dui.s couos bjlibus at. 
qu:iiibus praeditos'; quad erat jeutndum . 

THEORBMA XXII. 

10;. Ex emnihus tonis baemhpbaerio eheamftnptis , 
i/le, cttjtti trlritodo radij bafeot duplum potfji , tuiiiimaui 
babtc fuperficiem coitvcxam. 

Dem. llujufraodi conorum,& infcripri haemifphacrij 
fedtio communis per sxem repniefcriretur per trianrrula 
i(b!CWUftlJU,EFG{F/>,i>70'* c V M femircnlum iiucri- 
ptura MRN.trianguli vero AliD nlcitudo AC duplum pofiic 
b:fcQ5 dimidiie CB.CoiitaQaum H.Lpunctis H t L/un£tiscuoi 
centro C per radios HC.LC, quoniam triangula reflJn- 
eula /iBC , F.FC Iwbent aequ.des perpemliculares vcr- 
tic- communi G in hypothenufas AJ3 ,EF dcniirTis, erit 
Ali.BC<EF.FC C>S4-)i "dem ratione luijt Ib- 

pcrficits convexae eouorum ex.triangulorum ABC.EFC 
circa iXcm AC revolurione gemtoruin ; «rgo conus ex 
rriangulo AliC minorem hnbet quani conos cx triangulo 
LFC fuperJicieni convcxam . Q. E. D. 

TH. EOREMA XXIII. 

■ :p4. E# omnibus caius baemifpbaerio circuinfcriptis, 
ille , tfljw altitudo radij ba/eos dttphm ptteft, rfi nii- 
nimus. 

Dctu. Siut coni ABD.EFG (Fig. 117. ) [laemifpliacrio 

MLN circumfcripti , atque in cono ABD fit AC = *BC, 
, — 1 — 1 

Erit pri'»us conus ad altcrum, ut ftC. C|i ad ECCF, 
fiveut \8.BC.CH adEF.FC.CL, five obCH«CL, 
ut AB.BC ad EF. FC ; fcd AI5.i!C< EF.FC (154.); 
ergo conus ABD minor cono EFG. O^. E. D. 
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T//EOREMA XXIV. 

ip;. Circumfcriptis femicircnlo PMT ( Fig. 129. )??'/'- 
lufcumqiie triangutis AISR , V-JXZ.inter quae ifofielei ABR 
babeat bafim AH altituHtni •■•l.i patcutia vllitplnn i ji tv~ 
ta fig&ra circa axem AR w oricm agatitr;ex wmibus 
fiitdis conicis fpbaerac eirtuinjcriptis bittt 'exurgeutibut , 
illud , quutt a trinngulo AliR pvogignitur , miuiiua tamjii- 
perficie, quam feliditate coinprcbtnditur . 

Dem. Si trj.nigula AHR , WXZ lint iinfceli.it rx ante- 
cedenttbai ( 195. *o-4- ) rcs patec , Ac fi hajufmodi crian- 
guluruni alterum WXZ lit fc.ilf-num , ponr.mus , hccafii 
quakm hnbcrc cunt trian|juIo ifofcele AltR altituiiinem. 
Quoniam triaiij. AUR-^WXZ (ijp.),ent AB f BR <J 
WXfXZ (ibid.) , adeoque luper/icies folidi cx rriingulo 
ifofcele <4Bll eric minur lunerflcic foiidi cx trian^uio l~ca- 
leno WXZ; & fic de ctteris, Ergo /-.irrr primtim. 

Similiter ll Ibtuaiur , triangulum quodvis fcalenum 
WXZ circuin.tgi uc funra cuin trianguio tfofcele /IliR 
acquali sltitudineBGafFcdto.cb triang. ABH < WXZ erie 
AR< WZ , ac proinde iblidum ex triangulo ifofcele ABR 
eric wmer foiido cx triangulo fcaleno WXZ, & ficftin- 
per. Ergo patet jecundum. 

L E M M A 

ipfj. c o//Vd qitaecitmaiie ita fpbaerae circumjcripia , 
((.- omiiiit plana , i/nr/j tcrminantur , fptueram tangant , 
junt (uts fnperjicicbus pruportiona/ia . 

Dem. Sphacrae HMN" .( /•'/£■. 118.), cuius ceutrunv 
C, r.ulius CH, concipc circumfcriptum fulidtitn plauis 
qui.t^umquc , cc (juibufcumuue fiihagram cangentilniJ ter- 
mittitum, quoinui umint'fit ABD. I'cr hujus latera -41), 
AD . liD cra.luc.mtur tocidem pi^na pcr cctitrum Ctranf- 
cuntia, 6i fic de cetcrts . Totlim folidum in tot pyra- 
midcs , quoc [ufit- phna A13D illud undique claudentia 
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reiijlvftur , qmc pf riimidt-s quum vcticts hsbeant in 
tentio C, eadtni omnts alciiudine CM gaudebunt. Ag- 
grc^;itum igitur omiiium pyramidum , noc eft lolidum 

lla fnperfiue in 'radij tri e ,u<..m Jdem demmiltr.ibitur Ae 
qucvis jIio 1'olido fphacrae eidem HMN" circiimfcripro ; 
(juan- liquct, hujufmodi lblida efle invicem , ut eurum 
iupcrficies . Q. E. D. 

CoROLLAItlUM 

297. Vi ejufJcm ntiocinij liquet, folidam quodvif 
fphaerae dtdtj conditiane circumlcripruni efli ad eandcoi 
Ijiii.it; -jiii , ut dlius ad hujus fupcrficicro. . 

THEOREMA XXV. 

3p8. Ex omnibuS conis fph.ierae circiiinfcript/s , ille, 
tu)i:S aitituda tlnplnm fphnc m iiifiript.ie di.uncii um atiar- 
qttut , vel iu)ut altttitiio dtiimetri biijeos dttplmw pot.-jl , 
tam folidtttitem, qtiuui (uperficietn minimam babet . 

D.-m.C CUE {Fig. 116.), cujus slmudo CI , tt 

fpti.u-rae ipfi inlcriptae AINM , cujus diametet l.M = 
MC, iVflto per axem llt DCE. Si in latvre CU fuma- 
tur AD=DI, & cx A crig.irur normJii» AP oceurreiis 
akitudini CI in P, patet , H-micirculum trungulo CID 
iiilcriptum iraiifire per' puncta I , A ; M , & 1' efle ipfius 
ccitrum , Pr.iererea quum triangula fimilis CAP,CID 
vxhitciiit CP;PA = CD;DI, fiique CP tripia PA, erit 

CD trip!a tam DI > quam VA , cx quo pradit CI = 

SDIssiDE. Triangulo CID infcnbc rrttangulum AKIL, 
quoil cx iiititudine Cltcrriam refLindcr partem Ki;qu.i- 
re ti.ti fi^ura circa .ixcm Cl in orbera duft.i, exurget co- 
nus CDE, iu quo iocus coni.iQuum t.im iphaerae ,quarn 
cylindri erit cadcm circumfi-rcntia ambienr cyiindri ba- 
fiai) cujus diumcEcr. AN. Eft au:cm AP > AK , ergo 
^ Iplwc- 

/ 
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fphaera jflNM fccnt cyiindrum AB , p-optereiqu-; ^o. 
rorum fptuerae /liNM circumi-.ripruram lungicu ti- 
nes , exccpca CD , cn.lenc cxtra iliclum Incum con. 
tjctuum, a.lenque coni ifli eninc femper mijores co- 
nis relpomk-i nbiis , qui cylimirj i-flS u.b cadein alcicu- 
dine.vel luh eadem b-itf ■ circu micribnntur . Sed comtj 
C Uii eil ex onfnibus /eonis cyiindro AB ciraimferi- 
ptis minimus ergo taimmut eric poticri jure 

Oiiinium itpiniruinfphivrjc circunifjriptorum;. fioit er.:t 
primum, quo-lque ccijm per tjum. 173. 174. oiKn.ti 

} Scil idti"u m f;ihicne circumrcriptorum fuperiicies func 
uc ijifa iblida (iori.); fed coni h;iberi pullitnt pro pytj. 
midibus, quarum bifes fint polygona regularia lateiculis 

.Ibmme exiguis conflita, ex quo rit , ut tri.tnguMs an.>u- 
ftifiiinii cxtra bafe) illae contegaocur; ergo quutn otitnia 
ifla crittngula fnhaeram contingnnc , conorum fph.irrae 
circumicnptorum fuperficiej crunt uc ipfi coni, ndeo- 
quc conus alcitudine duplj diametri fphaerae inlcnpt^e 
praeditus miiiima luperiicie iiiccgrj claudicur ; qttttd erat 

jeeimdurii-. • 

theore'ma XX VI. 

300. Inier i.mnia hxemifphaeria conis aequxli fuperft- 
cte fowexa chdttaii inftripta , tiluA , quod coao altitudi- 
.nem pntcntitt daplam radi\ bdfeos bahenti infiribttur ,efl 
nnximuni , 

Dtm. Tri.mgttla AGB.DIIE (Fig, itp. 130.) rcflin- 
ctuis irt G , ti , quibi» qttadrantes circular/) LMPjLNXJ 
iinc infctipii , inb^Jnc produita AB . BG , DE . lil f inyi- 

cein aeqnslia , & in tcianp;u!6 AGB fir AG = iG"b. Qjia- 
d^ns IMP m^jor etic qtiVirance LNQ (1 54O ; ^ li- 
jruns flifce circa axcs AG , DU rotntis, haemifphi-enum 
I M l'K cotto th iiC infcriptu m mttjrts efit hsemjpjferio 
LNQO cufui DEF infcriptoi atqne ifti coni furierficii-bui 
curvwaequ^iibutgaudubunt. Q..L.D. lj TtiLO- 
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T H E O R E M A XX VII. 

jao Inter otttnia hatmifpbaeriei conis aeqaalibus ir.jcri- 
pta , illud , qisud cono altitndinem potentia duplam ratiij 
lntfeos baheuti injcr:hitur , ejl maximum, 

Dtm. Triangtila, A&B ,DHE ( Fig, 110. 130. ) reaan- 
—- — 1 

gtila in G,H, habeant AG.BG = DH.EH, & in trian- 

S _2 

gulo ACB fit AG=>BG.Demifllsex angulis reEtis G , H 
Jupcr hypothrnuhs j4B.DE normalibus GM,HN*,pro- 

: 1 

pter AG.BGs=DH.EH, erit etiam AB.BG.GM-DE. 
EH.HN; cx qud DE . EH .- AB . I5G = GM : HN . Eftau- 
tem DE . EH > AB . BG (140.); ergo GM > HN ; fed GM , 
HN lunt radij h.ieniifphneriurumconis ^BC , DEF infcri- 
ptorum, il triaitgula AGB..DHE circa «xrs ^G.DH 
una cum quadrantibus GPI,HQL revolvi coucipiantur; 
crgo &c. 

THEOREMA XXVIII. 

3Toi. ftftr omnes fpbaeras PMTK ,QNVO (Fig: 110. 
ilf;. ) foiidis ifuibufcumque conicis ABBC ,DESF tamae- 
qualibus ,tiuam fuperfuies atqnates babevtihus, & ex triag- 
gnloram /IBR.DES tirca bafes AR , DS ciicatnafta coor- 
t'ts , infiriptas ; illa , ?:»"? infcribittir folido AltRC geni- 
to e trfangnh ifofcele A\iR rotato circa baftm AR po- 
tct-in aeaaalem ofluplo altitiUinis BG , efl maxima . 

Dem. Si triafgula ABR , DES fc roieircui;» PMT , QN V 
circumrcripta fmt ifcfcelia , rx diflis (190.30«.) re( 
pitet . Sin flutem ntin fint Hclcfilia , oflumarur triangu- 
lom quovlj fcalenum WXZ (f''ig. i-p.) femicirculo 
PMT hi-cmifpliaerij LifiVdtirne orto circumfcriptum, ac- 
qualetn hahens cum irofccle aliqun ^liR .iltirurlinfm . 
Qupniam triang. WXZl>ABR (ljo.), erit WZ > AR , 
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ndeoque folidum cpnicum ex trianguld WX7. erit nwjus 
folido contco ex rriiingulo /liiR ; quamobrcm ut itet hy 
jiotheils, priroum Iblidum immnui deber , ac p^oiudefpuai;- 
ra iufi iiifcripra dcbet effe minor fphaera PMTK .Idein 
mulio m.;^is eveniet in fig. ijo; erso fi folids conica 
fiut icquafia , iphacra folido conico allata proprie- 

t.ite praedito infcripta erit maxima ; quod rrat primum. 

Semrcircnlo PMT [Fig. tip.) circumfcnbatur , ut 
fupra , triangnium quodvis fcaiennm WXZ aequali B au- 
ilens cum al io ifofctle AtiR aititudine . Ob tnang. WXZ > 
ARR, erit WX f X2> AB f BR (ijo.), quocirea fupnriiciei 
folitii .vx triangulo WX2 erit major fuperfioic Iblidi cx 
triaii"'u!o AIIR"", .id hypothefim igitur (ervanrlaro , opor- 
tcr, ut folidum cxrriangulo WXZ minus evadat , ex quo 
foquitur, fphier.im huic ibiido inicriptam minorem ede 
debcrc qu^m fphaera VMTK; quod erat fetunrium. 
CoiOLlAUVM 

301. Tllnc inter univerfi folida cotiica raodo expofito 
genit.i ABRC , DESF ( F/g. 110. 130.) fphiem aequali- 
bus PMTK.QNVO, vel fprwerae eidem circumfcripta; 
fUud ABRC, quod pmdir cx trianguli ifofcelis AiiR ro- 
t.nione clrca bafim AR poientia aequalcm cQuplo alti- 
tudinis liG, minimam cum foliditatem, tum fupcrficiem 
cxhibcbit. 

L E M M A. 

;oj, tn duobui filidis fimilibus , faperficies majoris ai 
mimrit fiperficiem minorem bebebil rationem quam fi- 
iidum maju: ad minus, & contra. 

Dtm. Supetficies funt ut quadrata latcrum homolo^o- 
rum in folidis fimilibus, folida vcro funt ut eorur.dnu 
Jaterum cubi . Itaque imjoris latcris homologi numerum 
11 % i 

e:;primn: A, minoris G ; dico, cffe A : B < A : tt .Divi- 



djniur 
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1 r 1 a 

dintur mteecdentrs per A, canfequentes per B; fict 
i .- 1 < A :B propter A >• B ; ergo &c. 

THEOREMA XXIX. 

304. Inter timnes fpbaer/ts tenis aequnlibus inferiptas, 
ill/i , quat eono altitu/Hr.em potcntia duptam dtametri ba- 
Jecs bsbenti inferibitnr , ejl umima, 

Dem. Sint duo .coni aequ^es AliED ,FHML ( Fig, 
nt, ii4.)> fcd comis AUED minorem habeat fupcrii- 
LUm integrnm qmm conus FHML . ijlquc inlcriptae po- 
namur fphaerse CKN.IRS. Liquet, lupcrnviem coni 
-AUED ad coni EHML 1'uperficiem , minorem habere ra- 
tionem qunm cotiu» AflED ad conum FHML. Sed coni 
fupeifieies eftad fphierae infcrintae luperficjem, ur co- 
nus ad ipfam fphieram (196.) ergo fjcili adhibito 
ratiocinio ■ fuperficiej fph.iene CKN sd fupeificicm 
Jphaerae IRS minurem hjbibit rationem quam fphae- 
rn CKN ad fphaeram IRS , ydeoque ipliaera CKN 
imjor Iphaera 1RS [jnj.J . Quaproprcr (i inter o- 
nines conos refks aequales conus AUED minimam ha- 
lieat fuperficiem integram , fphnera infcripta CKN ciic 
tnaxima , Sed conus ifte hujufmodi ptoprietate gaudtt, 
tum ejui altitudo diaraetri bafeos duplum potett (144-}; 
crgo c\c. 

T H E 0 R E M A XXX. 

J05. Inter vmr.es Jpkneras conis aequ/tli fuperfeie ru- 
trgsa obvolutis infcript/ts i illn , quae cono altitudinetn 
puteutia duplam diatnetri bafcos hnbenti injeribitur , ejl 

Dem. Conis AliED.FHML {^. '11;. 114.) fuperfi- 
cicbus intcaris aequatibus cirrumr,;prij finr itifcriptae 
f|.hicr.-,e CXN.IRS. Si >.cmui ALIED ponatur majur co- 
1:0 FHML, cric ad. hunc in m.ijuri rar:onc cujm illiui 
fu- 
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fuperficiM jntefrra sd iftius integram fuperficiem . Sed 
COnus fil ad Iphienm infcriptam, ut coni fuperficics in- 
teijra ad fphierae infcriptae fuperficiem (i<j6.) ; crgo 
fphaera CK>i erit nd fphaeram IRS in majori tatione 
qu.tm ejui >d Iiujuj foperficiem ,ac proindelphiera CKN 
major fphacra ]RS (?oj.). Itaque tl conus ASLD (ito- 
mnium conornm fupcrlkics ji.recrns flequiies poffiden- 
tium niaximus, fphsera etiam CATII ern omnium ipiiae- 
rarwm IRS mnxima. At conus hujulmodi eit tili pro- 
prier.ne praedittis cum c jus alcitudo bjfcos dutnetri du- 
pluui poteft (146.J; ergo &c. 

T-H E O R B.M A XXXI. 

5 0fi. /n/vr omnts fpb.irrtts cyliil/tris atqaalibas cirttm* 
fcri/.tas , illa , furff cytindro, cujus aliitndo fubduplum 
pbttf raiiij bafeos , eiraimftribitur , rfi minima. 

Dfm. CircuM diametro Al)({-ig. 77.) ita divifb in D, 
ut fic AD = iL)15, ic tain ex puiitto D, quam ex alio 
quovis V crcctis u'"que ad circunifrrenriam norni.tlibus DC, 
I li , juntf jntur CB , Eli . Dcmoiiftra vimus ( :4ft. ) . couam 
ex revolurione triangult BAC circa axem EC cile raajo- 
rem quiiubet cono ex revolucione trianguli BAE circa 
axeni BE. It^quc fi AE producacur in M , ita Ut exciu- 
ra norm-ili MO occurrencc diamecro Ali \n 0, triangu- 
lum QAM exurgat, tx cujus circaaxem OM rcvolutio- 
ne oriatur ctinus aequal-J diclo couo ex trian^nlo BAC, 
patec, longicu-.iincm A\i fuperficiei convex.ie iu connex 
triangulo BAC elTe miiiorcm longicudine AO fuperliciei 
convcxae in recenfico cono aequali ex trnngnlo OAM , 
& ita lemper. Sed iu eono ex tritngulo iMC habemus 

-rtC = iBC (ibitf.) five BC«s.T.5C; ergo ex omnibus co. 
m's acqualibiis , ille, cujuf altirudo radij bafeoi fubdu- 
plum poteft, mioimn fuperKciei convcxae longimdin* af- 
ficitur, Jam ve*o fi Cyliwfrot concipiauiua. in quibui 
bjfium diamccri fint AC, AM, altitudinei CB, MO . ifti 
cylin- 
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cylindri erutit aequales & diagonaii* ftB eric oroiitum AO 
minima ; crgo qmim fphaerarum ACEB, ALMOcylitidris 
hifcc circumicriptarum diametri fint /1B , AO , fphaera 
cylindro, cujus aicitudo radipbafeoi fubduplum potcft , 
circumfcripu , crit mitiima . Q. E. D. 

THEOREMA XXXII. 

307. luter omttes fpbaeras eonit rrSis aequali faperfi- 
cie convrxa tctTn ctrcumfcriptas, illa, qaae ccno altitudinem 
potentia dapism radti tiafeoi babenti cireomfcribitar, cjt 
minima. 

Dem. Conis reflis AKRC ,DESF( Fig. 79. So. )aequi- 
li fupcrficie convexa prieditisj in quibus oalium radij 
GB , HE , aliimdines AG, DH , liirt circumfcriptae fphae- 
rac ABIC.DELF, quarum diametri Al.DL.&in cono 

ABRC fit AGszBG. Ob fuperficies convews aequales , 
habemus AB .BG= DE.EH, unde AB.DE = EH : BG , 

I _2 _2 _I 

pariterqueAB.-DE = EH:BG, frve AI.AGiDL.DH~ 
— 1 _ 2 

EH : BG , quarc ducendo anrecedentes in DII , & confe. 

quentes in AG , fict DH . EH ; Ap . BG - AI . AG . DH : 

DL.AG . DH = AX -. DL. Sed DU . EH > AG . G~B (»41.); 
ergo A[<l)L, & ita femper , sdecque fphaera ^BlCeft 
minhna . Q. E. D. 

THEOREMA XXXIII. 

joS, fnttr onnes fpbaeras conit retlis aeqaalibtis cir- 
cnmfcripras , ilta , quae tono aititndinem potentia dit- 
'pUm radii bafcot habenti tinumfiribitar , ejl mimma. 

Dem. Conis reftis ae qualihus AERC , v4ESF {f'?- 79- 
80.), quorum-altitudines AG, DH.bafium radijGB» HB 
circum 
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eircumfcriptae fint fpfaaerae ^BlGjDELF, quarum dia- 
__i 

jnctvi ifl.DL, 5;in cono ^BRC ponatur /Tg = lilG. Erit 
igicar /IB.BG <1DE.EH (140.). qu* re ^B;D£<EH: 

■ 2 _s-- _2 - 1 _- ' - 
DG, &ifB:DE<EH:BG, five AI.-rfG : DL.DH <! 

_3 _1 

EH.-fiG. Multiplicentur antecedentfs per DH, & con- 
fcquentcs pcr ^G.erit A\ . AG . DH : DL . AG . DH < 
x 1 1 _x 

DH . EH .- i4G.BG, five A\ : DL <! DH . EH .• AG , BG; 

fed (cv^.JDH.EFJ^ AG.Bg"; ergo AI < DL , adea- 
quc /piuera ABICw«c_r fphaeraiiuilibet DELF. Q. E, D. 




ADDI- 



ADDITAMENTUM 



3op. f~\ Pcre exn&o, aliquot mihi in mentem venit Theo- 
V-' remstum m.ixi.ne generalium ad Geomecri.nn 
fuhlimiorem fpt ct.uirium , quieln hoc irdditamento col- 
toc.ire ah utilitnre nor. alieiiutn dr.xi , ut oileridereni , 
huiufce Operls, lieet elcmfntsris, Theoreman, vel ijj 
fimilia ad res geemerricat altforis eciam indaginis extendi 
pofle . Sit iwque 

T H E O R E M A I. 

310. Stfta AB (Fig. J7.) bifariam in C, & mnhifa- 

riam in D ,\ 4ic* , fire i ~C< A~IJ f Dti, intttligtndn pro 
m nuintrum' qutnivis inttgium affirmativum umtate 
majorem . , 

Dem. Qaoniam AD = AC f CD ,DB= AC-CD , furn- 
ptis h.iruni radicum poceftatihus quibuJcumque , fift.i- 
que deinde ipfarum fumma , Theoremarji veritns femper, 
confiabic. Sicfi hujufmoJi radicum quarta accipi.irur po- 
-4 _« _ l _4 _4 
teftM.earum fumms eritsACf nAC.CDtaCD m AD 

-4 _4 _ 4 __4 

f DU iStleoque iAC < /\D~-r Dii , 4t ita fempcr; ex p^r- 
tnuratione fiqutdem fiVnorum indunbus r.nli-um porcfta- 
tibus aliqnid^ fempcr refidui fuperefle debet prnct?r dit- 
plum pocclhril AC , quaecumque fic haec potcftas ; C rgo 

•en.ratim 2 AC < AD f DB . Q, E. D. 

TlILO- 
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THEOREMA II. 

311. Sit quaeiibet pottjlutum e)ufatm gtntfit invittm 
eeqitiiiuui fcries;jit aiia jcits acquinumtrica pottjla- 
tu-u pattjla!.'l/us prim/ie feriti bomegtuearum non vmi.ium 
invicem aequalium , cum kat (onditione , ut radicam utri- 
ufqat fcrici aggregata Jiat atquMia ; dico , pettjiatum iif- 
viceu: atquaiium aggrtgatum tjft niiiiimum. 

Dt/n. Si negas; in lerie potiibcum nun onmium ac- 

m m 

qunlitim finc faltem duae poieftates inacquales A, li.Ae- 
quales intcr fe cuncipc duas alias poceftates dictis poce- 
tn m 

ftatibus homogeneas, puta R , R , quarum radices R f R 

adacquent radice-s A -f- B , erit iR<Aj-I) (304.); ergo 
pote ft.imin non omnium aequalium feries muiiiuum non 
exhibec aggregstum tontra hynothelim > & 'fic lemper, 
qumifijue omnes & fingulac leriti puteftatcs invicem acqua- 
Jei itatuanmr. Q. E. D. 

CoROLLARiUM . ■ 

Jii. Ergo fi refla ik in quodibet partes omnes invi- 
Cem aequiles , nec non in toridem partes nou omnes in- 
viccm aequales divifa, potcftaces ejurdem gencris psr-i 
tium invicem omiiium ncqualium tnintmum coiifiai.c ag- 
gregatum. 

THEOREMA \\t 

313. Exprimant m , n numerum quenilibet integrum 
effirmathum , jed n jst ftmper unitate major , & rttt» 

>.',-' i 

AB-(Fi s . 37.) ita jetetnr in C,ut Jtt CB = AB; 

ro f 1 

fum- 
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_n n-i _n 

fumpto quo-jh aiia punQo D , a)o , fore AC f ra Cii 

ti 11 -i u 
.<Al)fm DB; 

Ditn. Politis m = i , 0 = 4 , fiet CB = - AH . Imaginare 
nunc perw, feu bifariam divibmt comprehendet 
jfta fexdecim quadraco - qNiadraca invicern aequalia, quo. 
rum radices fimul fumptae odtuplum ipHus AC coniinc- 

bunt; quia verd m = S,c£iam oilo quadrato - quadn- 
_4 

ta, (Ingula aequalia qaadt-aco - quadrato CJi, rubebunt odto 
radices aequaics , quae octuplum radicis CU fitnuJ ium- 
ptae componcnt. Si praeterca intelligatur AD bif.iriam 
divifa, hacc.itidem fexJecim quaJrato- quadrat.i invi. 
cem .tequalia tncludet, quorum radicos finiul fumptte 
ocluplum eiufdcm AD cffieieiit , pariterque cclo quulra- 

■ _4 
to- qundratornm > quorum unufquifque adacquet DH, ra- 
diccs crunt oQuplae portionts Dii, ac proindo vi Taeo- 

_4 _4 _4 _4 
rcmatrs antcc. (jof.) habetur AC f BCB < AL> f 8DU. 

Si fijt w) = 3 ,ff_4, erit CB= — /1B; quare portioni- 
bus dU.AD trifariam feelis , ac firaili repecito ratioci- 

_4 „4 _4 _4 
riio, invetiietur AC f 17 Cli < ^D f 27DU . . 

Si >n*xi 5 ; erit CB = -^ /IB, divififquc bifariam 
_5 -5 

_C,AD, per-idem ratiociniuro prodibit AC + ioXB< 

ADf itfDB; „ fic de reliquis ; unde pcr ceriiiliniam in- 
-P " - 1 _" _* "-i 
duaionem tandem elicittir AC f m CB < AD f w 

DB 
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DB, fi generatim ponatur GB = AB . Q.E.D. 

mfi 

THEOREMA IV. 

314. Si reffa AB (Fig. 1)1. 13:.) ita dividatur i* 
C, ut Jit WC=mCB, per 111 numtrum inttgrum affir- 

mativma intcltigendo ; dico , AC.CB efft maximum. 

Dem. Cadat primfl punaum D ( Ftg. iji.) inttrpuo- 
aaC,B,sc fiat AD:AC=AC: AE~AE:AY &c. ita 
vz numerus continue proportioualium puft AD.AC ttc 
in; erlt cciam dkidendo ■ AD — AC : AC. — AE c «-IC 
AEj^IE-JF, nimirum CD: CE = CE : EF , &c. quare 
quum (it CD> CE ,CE> EF, & ita porro, crit CF <I 
« CD , ac proinde ub AC = « CB ( ptr hyp. ) , flaoit ^C: 
ff>CB>iCF:mCD; & perriiutatido , AC: CF > wCBt 
jwCD, !ive WC:CF>CB.-CD; & convertcndo, AC : 

m m m m 
AY < BC : BD. Scd A _ D : AC = AC ; AE ~ AC: AFj crgo 

AD : AC <J CB : DB ; feu invcrt.cndo AC : A~D > DB : CB; 

_m 

nnde AC . CB > AD . DB ; qaod erat pritnum . 

Cadat fecundo punflum D (Fig. 131.) inter punfli 
A,C, & fiat AD: AC=AC;AE=AE: AF.&c. ita uc 
numerus contiuue projiortionalium pofl AD.AC fit m, 
Eric qucque FE.EC=EC:CD fitc. Quum autem fit EF 
>CE,CE>CD, &c. erit CF-> mCD, ndeoque CF : 
mCD > AC : m CB[ & permurando, CF:AC > wCD : wCB, 
feu CF : AC > CD .- CB ; 61 companendo , AF : AC > DB: ' 

f— m ,n _^jn m 
CB. Sed AD:AC=AC:AE = AC:AF; & invertcndo , 

AF: AC = AC:AD ;C rgo A"C.AD > DB:Cfl; Ex quo 

1 AC. 
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tn _w 
^C.CB^ AD.DB; qiwd erat jeemtdum. (n). 

CoROLLAKIUM 1. 

_m _m 

315. Extradjex AC . CB > AD.DB rnJice m , adhuC 

permanct ACCii> AD . D"D , ftanre fcmpcr AC=. m CB t 
fcu CB=-^AC; quarc fi vicifllni ponuur AC . CB > 

AD.DB.erir AC»- CB, vidclicct eritAC.CB maxi- 
mum, fi AC=„CB. Sed demcnftrarum fuit AC . CB 

tunc e(Te maximum, cum AC = m CB ; crgo AC . CB 
erit maximum, d AC = ~ CB . 

COKOLLARIUM If. 

316. Elevaro ad poteJhtem » produfio AC.CB.pro- 

_* 

dit AC . BC , quod majtimum pjrmanct.fi ur anre fuc. 
ric AC ■ " CB, ex quo reflj.ni AB ica fecare diicimut 



in C , uc AC . GU aut AC . CB , aut AC , CB fic maxi- 
mum , ponendo nempe ACiC^—m: n. Cu- 

(j) V. Giumalc dc Letterati pubblicato in Pi/a l' arnto 
17 57- T. VU. Par.l. 
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COROI. LARIUM lll. 

ji7, Qtioniam AC = .7 CB, & AB ( = AC * CB = 7 GD 
ra t o * i 

fCB)« CB,cricCB = ■ AB ; hinc AC = 

n. m \n 

w m „« 
„ Cflw A&i qmrefi » = i , nimirum li AC. C2 , fcu 



AC. Cfl tfl; debeit maximum-, ent\_C= AB, pa- 

» 1 1 



riterqne fiM=i,hoc eft Si AC.CB, f«a.AC . CB dcbe;t 
i 

eflc msximum , erir AC - AB\ 

»M 

T H E O R E At A IL 

318, 5/ in quedrantt tirculari,aut tlliptit» AMB( Fig, 
_i m _2 

jJJ.), tujut icatrum C ,/iat.cea AC; dico.proda- 

m + tt. 

_m _n 
f«*r CT. PM maxlmum. 

Dem. Duc in quadrante circulari tangentem TM oc- 
currentem radijs CA , CS in punflii T„D. Habcmus 
_i i _i a m i *- _i 

PM-AC-.PC=AC AC» AC. Jam ver 0 Cl'- 

m\n mf 
i a _i m i n _i n __2 
PM-PM.-PT, hoc eft AC: AC- ACr 
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fX„ . AC;ergo PC;PT- AC : . : — 

^C = f«:H; quare valet etiara PC.-PT-~ii; adecque 

P~C.PT eft maximum (}i*.).^ge ad hypothenufam TD 
nftani QB radio CD piraUelflco, quae circumferentiani 

fccabit inN. PropterPT : QJ-PM : QE,erir CP.TM 
m _n 

>CQ.QE; fed NQ< QE , & ubique; ergo potiora 
m _b _» 

jure CP.PMP-CQ.QN. Jam ver6 ellipfeoi ordimtae. 
funt circuli ordinatis refpondentibus PM,QN propertio- 
na!cs ; ergo &c. ' 

CoXDlltRIUU 
310. JtinGis CM.CN, quonwm iriangulonim reQan- 
guiorum CPM.CQN hypothenufae CM.CN aequsntur, 
* i m + » __s ' _i tif» _i » 

&0 bAC = PC, habemui PM- .-FC-PC-- 

m n» 
-* - a 

PC,adeoque «PM = uPC; fi ah excremiratibus R,Sdia- 
metri RS ( J , 7g F . iJ4-) ad circumferentlam femicirculi 
RUS duas chordas HG,GS ita conjungamus in punfto 

aliquo G , ut fit GS : RG = m : n , _ vadec RG . GS mtxi. 
m w-.Pari rarione inter omnia triangula reflangula acquali- 
fcus hypothenufis irfiftentis , illud determinare pofliimus, 
in quo potentiae htcrum angulum reflum efficientiura in- 
ter fe nrnltijjlicacae produtlum maximum gignant. 
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THEOREMA III. 

520. Ejlo pnrabuhi Apolhniana BAD ( F15. 13;.) axem 
AC Ver/iis concavx , eojui vertex A, & ordinata Bi) . 
Dutlss qaibuitibtt QM axi AC perath tis , & ordintita 
_ n _ m 

BD trrmfaatis ,e'jo , ma_imum produQum BQ.QM, 

BQ . QM , aut BQ QM *mm csm BQ_ — --- BD . 

imfn 

D«*. Ex pur._o M agatur feniiordinata MP. ErnQ\l 

( = .4C _ AP ) ut DC - CQ ex natura panbolae , fire Ut 

_ m _» _"> w 

BQ.Q!5; qujre MQ.Qfleritot DQ.Q/i.QB, IWe «t 
_ra __'n\a 

DQ.QB. Finge, inventum jamefle miximuui produtluro 
_m jm f n 

DQ.Q8, habebitur etiam maximum produflum DQ. 

_«_t b m i n 

Qi m ob rjilicisraexcraflionem.Sedfi ftatuaiur -- — 

M 

_«» t* 

_ ; , prcdufium DQ.QB m fit DQ.QB, quod eva-> 

dic maximam , ciim BQ_ BD (317.}, fcn rcftituti» 

pti 
m\n 

valoribtu» cim BQ_ BD. Ergo- maximum produ- 

zmfa 



flum MQ.QB, aut MQ.QB, aut MQ. QB obcinetur 
m\n 

Cim BQ= BD.Q.E.D. 

mt* K s Co- 
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CoRoLI. AKlUM I. 

311. Si quaer.itur maximum rriangulum BMQ dicb* 
p.-inhohe infcriptum, cujus vertex fit in alterutra ordini- 
tac bD txtrcrnitaie li , etit flsi,gnl, adeoque BQ^ 

~ BD. 

3 

COROLLARIUM II. 

311. Si exoptctur iuM/Mjcomii folido ex diflae pa- 
rabolae circa axem BD revoiutionc genitn mfcriprus, 
cujus venex fir in altera ordtnarae BD exrrcnutate B, 
cric wai.B» 1 , quare BQ =y UD. 

C0E.0LLARIUM iir. 

313. Si deftderetur tnaximum produflum MQ.QB, 
erir mm 1 ac proinde HQ=- BD . Itaqueli con- 

cipiamu», omnia triamjula BAC.UMQ, quaeeidem pa- 
indolic modo receiifito jnfcribi pufVum , revoivi orca a[- 
litiidincf AC , MQ axi parallelas, ninumeri orientur co- 
ni, quorum iile, in quo baieot ratiius LQzs- BD, rrie 
vtaximas. * 

SCHOLION. 

J Sl ponatur PM ( Fig. ijfi. ) proportionalis reftae 
, li^ura )&AD cvadet iriangulum , inquo parirerQM 
(= AC_ AP) t ft ut DC-CQ, nempe ur DQ, adcoque 
(ptrTbeor.tntec. ) invenietur maxitr.um triangulum BQM, 
verncera. babcus tn pundlo B, quod eidem infcribi p«f- 
ftt , fi BD bifiriam fecerur in Q.Icidem fi ftatuatur, 
triangulum iplum BAD circa bafim BD ranquam axem 
revolvi , ut folidum generetur , maximus cuuus infcri. 
ptvs BMQ hibcbicur , fi BQ fic ad QD, uc 1 ud 1. &c, 
Opor- 
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Oportec autem, nt bnfis BD ica fc&i fit a normali AG 
in C, ut BC excedac CD pruiit prpbleraatis conditio re- 
quirit , fecus in ablurdum Lberemur, uc rem confiilc- 
ranci palam f.ec ; fi enim quaeritur maximum triangu- 
lum, quod ipfi criangulo RAD infcribi poiHc , purcio BC 
efle debet faltem arqinlis reliqme CDjfi quaeracur mj- 
tcitnus conus comp-ehL-nius foJii-lo ex revoiurioiie trim- 
guii BAD circa ball-m BD genito, portio BC elfe de- 
Bet faltem fubdupla remantntis CD;& fic de ceteris. 

T H E 0 R E M A IV. 

33;. Parabolae, ac paraboloides ca)afcumqoe ordinis in 

infinitum repraefententar per aetuaiionemVM si AP(Fiij. 
137. i}S.) , per n numernm quemvis affirmativam 
iategrum , vel JraQum iateltigend* ; iico , predultutn 



PM . Plf , aut PM . PB , aut PM . PB tum ejfe roaximum* 

ID 

tum A? = AB . 

mtnc 

jm _7 

Dem. Quoniam PM =3 AP , erit PM=AP;htnc PM. 
_r _7 _r 

FB =3 AP. PB ; quapropter fi ponatur jam inventnm «flb 
quod quaerittir, cxtrjfta radice / tcit eciara maximuin 

„"r m 
^IP.PB, ac proindc fi fiat A$- AB, cric exdi3i». 



PM.PB,3QlPM,PB™ aut PM.PBw#W/»*w.Q;E.D. 

K 3 Cu- 
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COROLLARIUM I. 
jjtf. Si quaeratur maxintum redt -nguliim parabo'is cu- 
jufcumque ordinis infcriptum , eric m ~ i , c — i , quare 

runc evadec AP=z AD ; adeoque G parabola fuerit 

AnuHoniana axem verfus concava, fieC AP= — Afl, St 
idcirco Pfl — — AB, Si eadem narabolj Apolloniana 
fuerit axem verfus convexi , crit v~— , quamcbrem^P 
=:-^B,ac proinde PB = ~ Afl. Si vero parabola cu. 
bica fuerit axem verfuj convcxa ,erlc w = - ; hinC AP 

= - AB , (x. VB ~ - AB , &c. 
4 4 

CcROLLAHIUM II. 

3 jj, Si figuris ABCcim axem Afl revolutis, expete» 
cylmdrus folidis inde gimcii infcriprus, 



erit »=!,»•= i , ad*oque fiec AP = -4fl . Iraque 

fi parabola fueric cubica axem verlus concava, erit n 
= 3 , quare AP = - AB , it PB = <4S . Si vcro pi- 
rtbola cubica fuerit axcm verfus convexa , eric * = 
- ; hinc AT = ~ Afl , & Pfl = - Afi , &c, Ergo duSIs 

J 7 7 

dugonalibus BM , inter omnes conos a trwigulis rrttan- 
gtilis I3MP ix (iguroe ACfl circa axem Afi revolutione 
gcnitos habcbitur maximut. 

Co- 
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CoROLLARIUM III. 

jiS. Si fisuns ijfdem ABC circa ordtinm BC rotitw, 
ppltiiletur maximus cylindrus, qui foltlis irnl» prodiun- 
' tibus infcribi poflic, maxtmum nempc produfljm PM. 
_a 1 
Pll, erit m= i . r = = , propt^re.iqui-' fivt AP=: 

»IB. Ergo pofica ptrabola biquadracica axcm Terluscon- 
cava, crit » = 4,unde AP = ~ AV ,&FB ss ~ AB.Quoi 
(i parabola eadem biqu.idracica axem convcxim« refpi- 
ciat, erit » = - ,ex quoAP = -i AB, &PB=:~ iHUgi- 
tur (llc quoque inter omnes conos a triangulis retbn- 
gulis BMU in hujufmodi figurarum converfione getuco» 
maximus erit in promptu. 



gurae "^CB in triangula ABC (Fig. 13? ) degenerabunt, 



fcribi poffit, cupiat, habebic A?!=~AG (jifi-)- Simi - 
liter trianpulis iftis clrca axem ^P circumduciis , fi quis 
velit tnaximum cylindrum , qui conis inde genitis ifllcri- 
bi poilic, reperiet AP = ~ AB (ji7-)i cum jam 

demonftratij (ns. 264.) apprime- congruunt. 



C O ft O L L A R I U M IV. 
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S C H O L I □ V 

350. Anirmdverte, BO.DCufle proporcionsle proda» 

6to BD .JJM . Hinc ad Iiyperbola* cujiifcumque ordinii 
inrra iifymptotus tancens , verriiriis ccl. P. Guid.Grandi 
(a) ir.fi.tendo, duci -fecile poterit . Sit enira OMG ( Ftg. 
J47. J una ex hujufmodi hyhei bolis intrn asymptot.s AB, 

BC, cujus nequitio BD. DM — BE . EG . Du£t_ ex rl^to 
pur.ito M ordnui- MD, fi.ic bD : DC = -•: r , {i-e DC 

_ ~ BD , jungaturqne CM ; haec ranget curv.m OMG 

"* _« r _m r - 

in punfloM.Siq-i-.em BD . DM > BE ; EF (s.6\); T e d BD: 

r n> _r tti m _r 

DM-Bi-::l:G; ergo BE . EG> HJ_. LF , adcoque EG > 
EF ; quiniobrcm puufliim F erit excr.i curvam OMG, 
& i:a lemper i .ergo rtct.i CA dicljm Curyjm OMG ia 
Utli-o purttn M tsngct . Q. E. D. 

THEOAEMA V. 

3 5r. SVr u/r* vmncs circulos , aliafqx: cnr-sns agnatat 

euyifsnmqat ardinis tn infnntum -cqnatio CD — AC, 
_ s _* _ u 

CB (Fig. 141.); _jo, maximum produSam AC . CD tutt 

Ir.iberi , tum AC -- AB • 

mttnt|-T-uisu 
t v 

Drm. rroduclum A~C . CD artollatur a<l pocert-tem mfof 
pro- 

(*) Ep'-ft. O'om. Lemm, IX, rfa' CaUem Operis Dcinfinic. 
infiuitorum Stc. 
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(mfn)t (m\a)v mtjat rv _tv 

proveniet AQ . CD ~\ AC . ^C.CIJs: 

mt\nt\rv sv _ 
AC . CU;ex quo extrada radice .iv.fiet AC * p Cff. 

_t _ju 

Ergo ut habeatur . maximum produftum AC.CD, 
n * 

„7 ~ B7/t«ft»'i> 
feu AC.CD, fcu ACTD.e Bi debet AC= ATf. 

Q. E. D. 

CoRQLLARI U M I. 

3>;. Quum ordinatis circuJi cujufcumque ordinis in 
inlinitum ordtnstae refpondentei ellipfccs ejufifem ordi- 
nis circa eundem axcm fint proporcionales ; quod . dc cir- 
culis cujufcumque ordjnis ilenioiiltmum eft, idem in 
cllipfibus ordiuis cujufcumque locum obtinet. 

Cob.qllarium II. 

11). Si quis cupiat maximum triangulum eirculis, vel 
ellipfibus cujufcumque ordinis infcripttiru, crit t —. 1 , 

v = 1 ; quare fiet AC= AB ; adeoque fi ADS 

mfnfr-fs 

fuerir circulus , vel ellipfis vulgaris , erit w=Ji,n_>f, 

j» 

r c= 1 ,/= 1 , & AC- 7 Afi prorfus ut alibi ( ijj.. ) fia- 
tuinius. Quod fi fuerit ciiculus cubicus , vel eliipfiscu* 

bica,ob ia — i,n~i , r = a ,x = i,eric AC_- -| AB, etc. 

COROLLARIUM III. 

3H« SI quis poflulet maxtmum conuni folidis ex cir- 
K 5 culo- 
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culorum, aut ellipfiura cnjufcumquc ordinij ADB revo- 
lutione circa axem AB genicij infcrfptuni , erit/— i, 

» — af hfac-ACss ^[3 . Quaproptcr fi ^DB 

fucrit circulus, aut ellipfis vulgarij, cvadct nai , ff a: 

i , r= i ,f= j , ex quo v!C = J , quod cum jampri- 
dem demonftratis (184.) egiegie confpirat. Si vero ob 
Mb j, hb-i ,»■_ 1 , j — j , CirculuS fuerit biquadraiicus , 

aut elliplis hiqusdratica ip/i fldnexj, habebitut =T 
AB; vel fi circulus iteium fuerir biquadrar.icuj , in quo 

Mb) ,b-i , r«), ;ai ,fiet AC-7 AB , &c. 

C OtOLlAlIUll IV. 

_*' 

335- S' quis quaerat tnaxim:im produiliim AC . CD , 
S«f:ntr 

erit rsi,i3i , quamobrem AC- ■ AB . Ergo 

SWflBf-t* 

in circulo, aut cllipfi vu'gari quum fit f»_ 1 ,»_ 1 ,[r 

1 

• 1 iJbI , proveniet AC= * AB , proitt olrendimur 
.( 147. ). 0.10(1 fi ponatur , *_,-i , r_: s, i — j, 

iiiveniemuj AC_ « AB ,- fc fic de cereris. 

THEOREMA VI. 

Sjfi. /» Ctfrva quajihet AM (Fig. 141.) AP 
verjiis contava , t/ijwr tangens TM innotefcat , _/fi»f. 
TP-.PB = m:n, « ^f/n</f AaBis ordinatis PM ,BC , 
BfMfur MD faraliela axi AP, rW «rf fvodcat p.irailelo- 

gram- 
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gramwum tMDBi 4ico froduBum PM.MD t£e m(- 
ximum . 

Bem. Dufti quavis ordin.itn LH , prorrahrmmr ordi- 
natae LH , BC uique ad occurltim tangeiuisTM in pun- 
t"lis E , N, compleanturque parallelogrammj LHIB , LEFfl, 
Conftat ex diclis (J2Q.), iu iriangulo T0M faflum 
_«» _n _m _n 

PM.MD majus efFe facto quoviiLE.EF fed hoc majui 
m n 

eft fj3o LH . HI; ergo &c. 

CoROLLARlUM I. 

317- Si fbtiiJtiir w- i , n= i , erit BP =: PT , adro- 
O^e p.iralleiogrammum FMDfl maxiimim . Ex quo vicif- 
fim coliigitur, dato maximo paralleioijrammo curvaecui- 
lihct inicripro, tangeiitcm duci ad ipfam facile pofie.Si 
eniin maximum par.illelogramnmm curvae AMC (Fig. i j8. 
14;.) mfi;riptiim fit FMDZ? , fumpta PT = PS, erit PT 
luiu.^i^tns , ac TM tantjens . Quapropter in infinitis pa- 
rabolis , ac pmboioidibus cum axem verfus concavis, tu ni 
convexis , fubtangentcs nullo negotio poft fuperiiii de- 
monftrata (jifi.) afTequi poflumus ; (iquidem ob A£. 
AV- PB, atque AB = (1 \ n) AF , prodic Ffl = (i f n) 
AP_AP = « AP. 

Cohollaiiium II. 

33S. Stantibus ijldem.fi figurt AMCfl circa axem'A3 
revoivi concipianir , ex maximo teflangulo PMDfl figu- 
rae eidera inicripto foiidum orietur, cujus fuperriciei 
curva erit maximn comparate ad omnes fuperficies cur- 
vai folidoruin ex finjjuii» re£hnguiij LI roctitif prodc- 
unlium . 

K6 Co- 
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CoROLLAltlUM III. 

3jp. Si ponacur m = t , « ~ i . maximum obrinebicur 
folidum a rvfljrgulo FMD/i (Fig. 141.) in dit>.. e fi^.. 
rac AMCC circa axcni AB converfione genitum. 

Corollarium IV. 

■t 4 n. Si ordinatii PM,_N arl angctlum reanm cum 
a „. conftitutis, fit.gamus , figur.im AMN rcvolvi circ» 
axcm fli., maxmtnn cylindrum folido iiinc gcnito in- 
lcripcum invcniemus , fi fhru.imus w_i,n=_, feu fi 
fax. Pfi dupla fubtangentii TP.Huncvero ma.imum 
lindrom eciam haberc pofliimus , fi £W ita lccetur in D, 
Ut iit ND dupla remanentis DB , quod eddem recidit, 
tiam TB : MD = -N : ND , ac propterea dividendo , TP: 
rU_._D.-DNt fldeoque -D elt fubdupia ipfius DN,ue 
fieri dcbec 

L E M M A 

«,. P_rr_M-T tjufdtm gttttrh , feu ■ per atqnathne, 
f I xirtff** foittn rattone compofttn bafium , cr,i/- 

titJLm'-, Mit* verh ah fy' 1 "" P arabvlis f irca 
tatUgtnlta funt'in rationt campifita exfimphtt eltttu. 

^t__S^^.^-«ra«* 

1«.) alcitudin» AB.DEconc.p.an.ur d,»,Sn pcr 
^rrTnnmcrum pirtin- «u. - 

, , fi m ; iter fitae fiiit PG ,QR,S ag.inrur or- 

ZT PM.gSIS.KL. J=__- AP: Ib = DQ, 

DE ; fed AP . AB = FM : BC, DQ: DE = QN : EF; trgo 

fj! • iC = QN°: EF . pari.crquc FM : BC = QN : EF , _ 
permntando, PM : QN = BC= EF . Finp in.tr» , du„» 
Sk tanjtnt- TM.SN. Quon.am curvac ponunrnr po. 

lygo. 
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lyTotia lateribus exili.limis conflata, tangentes iftac Ja- 
tercula MH , NL continunhunc , quarc criangula TPM, 
SQN erunt invicem ut TP.PMad SQ.QN , five ob 
T P_„ AP,SQ_ B UQ( 1}7 .),uc AP.PM ad DQ.QN, 
five uc AB . BG ad DE . EF . Idem oftendetur de trian- 
gnlis TGH,SKL, quareconvercendo, crapctium PMMG 
eiic ail crapetium QXLKineadem ratione conftjnti , nem- 
pe ut AB. BC ad DE.EF; fed ideuu de cereris trape- 
tijs fibi reJpondentibus , & areas pnrabolicas efficientibu» 
demonflrari poteif ; ergo tota parJbola AMCB eritadto- 
tam parabolam DNFE , uc AQ.LC ad DE.EF; qtnd 
eric primum . 

[maginare nunc , figuras eafdem clrca axes AB.DE 
rotari . Coni a dictis triangulis TMP.SNQ, gcniti erunt 

__i j _» 

incer fe, uc TP.PM ad SQ. QN , five uc AP.PM ad 

DQ_.Qn",W eftut Afl.BC ad DE.EF {per dem.)\ 
1'ed iu eadtm racionc funt coni cx revolucione triangu- 
lorum reQangulorum THG.SLQ; ergo convertendo , 
etiam coni obttuncati ex tranecijs FMHG,QLNK crunc 

* _a _* ~* 

«t AP.PM ad DQ..QN, ur Afl. flCad DE .EF; quod 
quum de ceteris conls obtruncatis folidd parabolarmtt 
circa axes cevolutarum componentibus oftendi poffic.erie 
folidum ex parabola ACMfl ad foiidum ex parabol» 

_2 _1 
DNFE.UC AB.BCa4 DE . EF; quod eritt fecuttium . 

C0R0LLARIt7M I. 

341. Complctis reflangulis AflCR , DEFV , quoni.im 
eytindri orci ex eorum converfione circa axcs Afl.DE 
func folidis ex parabolii AMCfl , DNFE circa eundcin 
axcm rotatis proporcioiuies ; convercendo , etiam folida 
ex par.ibolis externis AMCR.DNFV eodem moJo ro. 
xaca compoueutur ex finiplid fuatum ordiuatarum RC, 
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VF , Sc duplicata fuorum axium AR, UV ratione . Quutn 
sutcm fupcrius dcmonfirara ad omnes parabol.is tam 
axes verfus concavas , quam convexas extendautur , eo- 
dem ratiocinio oftendetur, folida ex parabolis AMCB, 
DNFE circa comingentes AR , DV ad axium Afi , DE 
verticei A.Drevolutis efie in rationc compollta ex fim- 
plici ordinararum BC , EF , & dupliuata axiura AB , DE. 

CoROLLARIUM It 

54). Spntiumparabolicum APM erit ad aliud quodvij 
ejuldcm p.irr-bolnc fp.uium ABC , ut AP . PM ad AB . BC, 
niniirum ut coordin.itarum rttr..ingiila ; & folidum cx fpa- 
Iid APM ad foliduin ex ipatio ABC in conver/ione p.v 

r.ibolac AMCB circa axemAB, uc AP. PM nd AJ3 . BC, 
videliect in ratione cnmpolit.i ex firaplici abfciliiirum , & 
duplicata ordinatnrum ; (juod fjcilc per allatum rarioci- 
nium evincitur, 11 fpatium parabolicum DQN poiumr 
fimile, & aequale fpario parabofico APM . 

Schouon 

*44- Hinc parabolirum cujufcumque ordinis conflrii" 
Sio defccndit. Sir fiquidem femicirculus AM3 {Fig. 14;.), 
cujus ordinatac FM , QN . JunQis AM , AN , produeliique 
MP, NQ, fiat PR:QS = AM : AN & ita femper ; curva, 
quac per punfh R , S traniit , eft parabola pritni ordinis, 

fhr cnim PR : QS = AP;AQ, qui tft psnbolae conicae, 
ieu npollonianae characier; feu fi parabolam hanc ei: 
psrte avcrfa , hoc eft convexa , confiderare lubeat, exci- 
rat.i ex dtJmetrj \B puncro A norroali AD, duclifque 
RT,SV , quae fint abfcifib AP , AQparalleUe , valebic 

TR.VS = AT : AV. 

Eflo ARS [Fig. 146.) pirabol» primi ordinii axem 
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AQ convexltate refpicieni , cujus nrdinat.ie PR.Q.Y. 
Spatium ARP eft ad fpatiom ASQ, uc rcftjng. APR 

id AQS ; fitd PR t QS == AP : a"q ; ergo fubftituendo , 
- -3 _i 

erit APR ad AQS.Ut APad AQ. Itaque fi fijt APR j 
_J _3 

AQS_PT;QV, erit PT:QV=AP:AQ. Curva \ 5 i- 
fsr per putifl» T, V tradufta erit parabola lecundi or- 
dinis, quj fic facilli.ne dclcri.pt a, hiberi ft.itim polTiinE 
ex partc concavi duo cubi in data quuvis ratione . 

Pofita ARS parabvia fecundi ordiuis, fiat ut refting, 
APR ad AQS.ita PT ad QV, curva ATV pundaT.V 
traijciens erit pcr idem ratiocmium parabola urtij ordi- 
nis, _ fic in infinitum, 

Ex parabohrum autcm cujufcumque gradui ordinatij 
inverle pofitis fiyperbolarum cujulcumque gr^dus intra 
ssymptotos , Apolloniana cxcepta , emergit conftru£tio. 

THEOREMA VII. 

34;. Ex emitibat parabolis CFM ,CHX t 'Fig. iij, 
147.) ejufdem generts , & tujufcurnque onlinis vertieei 
bzbemibus iil centro C qnadrantis circularis, aut ellipti- 
ti AMBC & perimetrum ANB fecattibus ;illa CFM , ca- 

jus abfcijfaCP- .AC , maximum Mtt produBum 

-« _h ' mfn 
CP.PM. 

Dem. Parabolae CFM.CHN funt ut trfanguls CPM, 
CQN iji infcripta , vel circumfcripta. (341.) ; lcd 111 iiif- 
— m 

ce produtlum CP.PM eft fcmper majus produfloquo- 
_i « _a 

vls CQ.QN cfim CP_ AC (jiJS.J; «rgo &c. 

w f « 

.... . ' CcRO- 
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CoROLLARIUM I. 

_Jl I _1 

346. Si fut m— i ,»= i , eritCP = i,.4C, five an- 
gulus MCP eric femirLCtus ; vidchcet inter omnes ejuf- 
modi parabolas, ilia ern maxima , in qua trianguiutn 
jpfi infcrijitum , auc circumfcriptum tfficit in eju» ver- 
tice cum ablcifla angulum femirt&um. 

CoROLLARIl/M II. 

547. Si m ~ i , ti~ i,eric CP ~ "7 AC ; nempc fi qua- 
£ranscircuiaris , aur ellipticus AM6C circa axcm AC una 
cum recenlTris p.irabolis CFM,CHN in gyrum verletur, 
inter omnia folrda panbolica hinc emergentia , illud, i(i 
quo altitudo CP fubtriplum potcft radij,vel femiaxis AC, 
eric mdximum . 

cdioiliiium nr. 

j^S. S\ m — t , n ~ 1 ,eric CP — 7 AC ; hoc eft fi eaf- 
dem parabolas CFM , CHN cum quadrance cireulari ,.auc 
ellipttco AMBCcirca radiutn , aut femiaxcni conjugatum 
CB circumagi concipiamus , mteromnia folida fle genita, 
illud , cujus maxima latirudo duos diamctri circularis, aut 
axis eliipcici trienres potentia adaequac , eft maximus > 

THEOREMA VIII. 

Inttr amnts porabolat tjufJm . gentris , &' eujafiuni- 
que erdinis BEAC, SFMQ ( Fig. 13.J. j parabslae conicat 
B AD ordinatam iiuegram BD verfus concavat , ac Vtr~ 
ticet ili alterutra ejafiiem ordiaatae extrtmitate , pnta B, 
nifn 

tabentes ; illa , »'» SQ.= flD, miximo gatidc^ 

jmtn 
_n _m 

ZQwdinatartim produch /JQ..QM. Dciw. 
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?AR S II. LIBER ir. *«■ 

Dm. Pafaboiac BEAC.BFMQ funr ot triangoh liAC, 
*MQ ipfis inicripu (341.)' ergo ex dicJis (jio.) re» 
p.uet . 

COROLLARIUM I. 

350. Si n>« i,nai ,erit BQ= - BD; nimirum, ex o- 

mnibus hujufmodi parabolis BE^C, BFMQ illa «ft mttxt* 
:nM, cujus axis BQ duos trientes occupat intecrTae ordi- 
nane BD . fclem vak-t , fi parabolae ^EBC , Mi~BQ habe- 
ant vertices /l,Min dicbe parabolae BAD periraetro , 
ac per punetam B omncs- tranfeant. 

CoROLLARIUM II. 

3?i. Si «si,-(t»i, erit BQ = i BD ; videlicet fl 
paraboli conics BAD fimul cum parabolii BEAC ,BFMQ 
circs ordinst.im BD rotetur, inter omnia folida a para- 
bolis infce BEAC , BFMQ genita, illud, cujul iltitub 
BQ= -j. BD , erie maximum. 

THEOREMA IX. 

3ji. /n«r omnes eyiJAetn gcneris ,cr cu)ttfcamqne W- 
«Vmj paraboias AVDC( Fig. 1+1.) imfinitit cinulis AD$ 

_m f n _r _s 
jprtrr teqnatfonem CD a AC.CB txptejjis circa dmme- 
trum AU ifefcriptes , vertices in cjus extremitate A £j- 
ier.tes , & eofdem circuloS lecantes; iita, cu)us aititttdo 
mtfntfru „t _a 

AC = — ' AR.cosrdinatamm prodttffo AC.CD 

mttntfrirtsa 
inaximo fotlet. 

Dem. Hujufmodi panholae funt ut t-inngula ACD ijs 
infcripta (Ht-Ji criangula ifta tuuc habent nntximuni 
pro- 



tt* DB MAXmiS ET, MitfTMTS 

, ' t _v mt\ni\<v 

produaum AC . CD , cum AC = (J.JJ.> 

crgo &c. mUttrvitv 

CoROLLARlUM I. 

r 353. Si (ai ,v= i , paraboia AVDC tunc evadit ma- 

lima, cum AC = . AB; quod etiam aceidit , fi 

■omnes parabolae perpunfljm A tranfruntes habeant ver- 
tices D in circulornm perimetris. Hfc aurem n&tes ve- 
lim, omnes parabolas maximai AVDC , vcrtices fnb.n- 
tes in eadetn diametri AB extremuate A, per idcmpun- 
£luin D tranfire debere, ficirculus ADE, cujuicumque 
jit ordini^, non immucetur. 

I - Corollarii/mH. ? 

• ■ ffltwtlr 

'■' 354. Si f *i ,V=z , fiet AC = AB.hoC 

tft fi quis ex infinitis circulis ADB fub aequatione 

CD = AC.CB repraefentatls, concipiatur , una cum pa- 
rnbolis AVD cujtiHruinqtie ordmis , fed ejufdem gene- 
ris {vertices hnbennbus iu diametri AB cxtremitate A, 
circulumque frcantibus) revolvi circa di;imetrtim ipfam; 
incer omnia folida p.Yrabohci hinc prodeuntia , jllud , cu- 

ju» altitudo AC = AB, erit maximum, 

CoROLLARltlM III. 

i m \ a » -f- r 

355. Si tai ,0=; 1 , erit AQ - ■ ABi 



_PJa!igfS. Coqgfe. 



PARS II. LISER IV. tfij 
liimirnm 6 circulus AUD , cujulcumque fit ordinis, fi- 
mul cum adnexis parabolis AVOC cujuslibrt gradus.fed 
ejufdrmgeneris , vei ticcslub^nctbus m dumecri Aliexcre- 
init.ite A, circulumqac fecantibus, revolvacur circa rc- 
flam MN tangeniem circulum in punclo A ; interomnia 
foiida tx paiMbolarum converlione orta , ilmd eric ma- 
xitnum, quod a parabola generacur, cujus axis =3 

— AB. 

• C0K.OLLARIVM IV. 

356". Hwc omnij locum nbtinent in paraboKs cujl- 
fcumque ordjni*, fed ejufdem generis , infinitis ellipfi- 
bus codem. modo itifcriptis; fiquidem omnes ellipfes con- 
ftant ordinatis, quae refpondencibus circalorutn ejufderti 
genens ordinatis funt proportionales , uc c.irum genera- 
iii aequatio dcmonltrac . 

THEOREMA X. 

3S7. \nttr omnes porabolas cuytfcumque ordtnis , 6" 
tjufdtm gentris ACR ( Fig. 148. ) vtrtices babtntes ia 
hafeos DF dimidia C parabolae DfcF per atquationeni 
__n 

HB = EF1 txprtffat , eandetnque quomodocumqiiefecantesi 
iiia, cujus bojis AB aititttdinem fcC diclae parebolae DfcF 
m 

ittt ftctt ia H, ut fit EH = EC, maxirao caordi- 

mfnr 

„» _f 

tiatarum produSo AH.CH officUttr . 

Dem. Parabolae ACB fant ut reflangula ex coordlna- 
tis AH.HC (341.), five ut reaangula paraboiae DEF 
m 

infcripca,- fcd cutn EH=: — -EC, ifta refianguli nu- 
m\nr ximuw 



t*« DE MAXIM13, ET MIMfMIS 
_« __r 

ximum habent produdtum AH.CM (315,); ergo &c. 
CorollariumI. 

1 

35«, Si nsi.fsi, erit EH = EC; videlicet 

ifn 

inter omnej parabolaj ^CB cujufcunique ordinis, fed 
ejufdem generis, parabolae DEF cujofvij gradus modo 
expofito infcriptas, illa , quae ipfius parabolae DEF iu 
1 

fecat in H axem EC , ut evadat 1H=3 . EC , erit 

maxim* . 1 f» 

CoRDLLARIUM II. 

2 ■ 

35P. Si «f=i ,r=i , erit EH = EC ; hoc eft fi 

1+» 

figura DEF ex d;£hs parabolis conibns circa axem EC 
revolvatur; inter omnia folida a parabolis ACB genita. 
illud, cujus bafis ita fecac iii H axem EC, nt fijt EH 

~— PC ,eric maximum. 

■ t> 

COROLLARIUM IIL 
I 

360. Si m=i ,r = 1 , erit EH = EC ; ftilieet fi 

ifi* 

eadem figura DEF cum idnexii panboliscirca bafim DF 
k» gyrum ducatut,- inter omnia lolida a parabolij iftia 
eonf lata , illud orrum a ptrabnla ACB, cujus bafis Ai 
ita fecac in H axcm EC parabolae DEF , u c exurgatEH 
1 

» EC , erit maximum. 

. t ». 

COROLLARIUM IV. 

jtfi. Pofiu ..i, hoceft yirahola DEF in triangu. 

lum 



PARS II. LIBER IV. irj? 

lum migrante, coontinatarum produilum AH . CTl tune 

ni 

erit maximum, cttm EH= EC, utfupra (}ip.),Sw. 

m-fr 

THEOREMA XI. 

3tfl. Si coni A3FC (F/f, 7;.) fuperiornm ordinuHi(I) 

nempe, qui circulos BFC aequationis rjcneralii EF = 

Ct . EB pro bifibus agnofcunc ) fcrcnctf plano , quod al- 
teri plano fuperficiei conic-ie fuptrpofico fic paralklum» 
notum eft, leciiones hinc genitas DFE c(Tc pnr.ibol,>scu- 
/nfcumquc graduj (a). Hoc p r iemilJb, aio , inter emues 
parabolas ab biijufmadi felliauibus iu cotio cnyifvis ordi~ 
nis gtnitas , illam ejfe maxinnm, ctijut abfcijfu Vi:.,aut 
erdinata EF refpontttt diametri Cli porttons CE » 

— — CB ; quad etiam vttlet iu conis /4BLC , ja§- 

jntntr s 

rum bafes fune ellipfcs CLC cujufcumq-ie gr.idut . 

Dem. Parabolae ejufdem genrris DFE , «I DLF. funt 
in utrcque cafu , ur coordinicarum re-a.ingula DF.F, feii 
DEL (141.), dummodocirculus BFC.& ellipfij BLC fine 
ejuldem gradus, ( il.i cuin omnium ordinacarum potentiii 
comparatione . Sed reflangula DEF , auc DEL func re« 
flangnlrt CEF, aut CEL proportionalia ; ergo tam re» 
fiangulum D£F, quam DEL erit raaximum, ac proinde 
1.5 111 parabola DFE in primo cafu ,quam DLE in altero eric 

maxinu , cfim CE = CB{jj;.). Q-E. D. 

THEO- 



(') V. w.lf, Ehm. Mub. Uii». Tm. I. EUm. Mt. 
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VE MAXIMIS, ET MISIMIS 



THEOREMA XI!. 

%6%.Sit femieUipJii ApMnniana ADB (Fig. 140. ), cu~ 
jvs axii iranf.-erjui AQ.foei f,f, eentrnm C; je£la A& 

itt H , ita nt Jit AM= AB, ex foto alterutro, pu~ 

■t' 

M F . appiieetnr perimetro ADB rrf?,* FD=AH, j*n- 

_n n — 1 _n 
gaturque Df ; dieefD -f m DF minimum. 

Drm. Ex natura cllipleos iiabcmus fD\D¥=4Q;Ced 
AH ■ DF; ergo fD = BH. Jam vero cx dicbs (30.) 
b — 1 _n 

BHt«" HA eft mitiimum; er»o eric quoque mini- 

_n «— i _n 
mumfD\m DF. Q.E.D. 

ScHOLION 

364. Ut ?D=AU poflit ex punflo F spplicnri peri- 
ijietro femiellipleos ADB, opurtet , ut fit AH > AF . 
Etenim cer.rro C, radioCy* delcripto femicirculc AEIt, 
produ£bque fD ufque ad circumferentiam in E, aper- 
tum eft, lemieilipfim ADB tot.im cidere intra fpmicir- 
culum AEB, ac proinde efle fE >fD ; fed fA.>fE- r 
crgo potiori jurc f/\ > fD . Eft autem fD tUF = AD; 
ergo fD < DF , adcouue DF > AF . 

Alia id genus praetcr ea , quac hoc in additamento expo- 
fuimus, fuppetebanr Thcoremjta , veram quum liberffl- 
tis fuccreviflut, ifta confulrd praetermiCmus, 4t Tiro- 
num in hoc amoeniffimo, ac praedarifllmo ftudio fefe 
naviter cxcrccntium follertiae rcliquimus, ut majus in 
ijs inveniendis, colligeiidilque animo capiact oblecU* 
flientum . 

F I N I S. 
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